
张江集团学校 2019 学年七年级第一学期数学期中考试

一、填空题

1.如果多项式 1 5( 2) 3mx n x     是关于 x的二次二项式，则 2 3m n  ____________

【答案】18

【解析】

【分析】

根据多项式的定义得到 m+1=2，n﹣2=0，据此可以求得答案．

【详解】∵多项式πxm+1+(n﹣2)x+35是关于 x的二次二项式，

∴m+1=2，n﹣2=0，

∴m=1，n=2，

∴2m•3n=21×32=2×9=18．

故答案为：18．

【点睛】本题考查了多项式的有关定义．解答本题的关键是掌握多项式的定义，多项式中每个单项式叫做

多项式的项，这些单项式中的最高次数，就是这个多项式的次数．

2.多项式  2 2 13 3 8
3

x kxy y xy     
 

中不含 xy项，则常数 k的值是_______________

【答案】
1
9

【解析】

【分析】

先去掉括号，再合并同类项，根据已知得出﹣3k
1
3

  0，再求出即可．

【详解】  2 2 13 3 8
3

x kxy y xy     
 

=x2﹣3kxy﹣3y2
1
3

 xy﹣8

=x2+(﹣3k
1
3

 )xy﹣3y2﹣8．

∵多项式  2 2 13 3 8
3

x kxy y xy     
 

中不含 xy项，

∴﹣3k
1
3

  0，



解得：k
1
9

 ．

故答案为：
1
9
．

【点睛】本题考查了去括号法则，合并同类项法则，多项式等知识点，能根据题意得出﹣3k
1
3

  0是解答

本题的关键．

3.已知 3ma  ， 5na  ，则 3 2m na   _______________

【答案】675

【解析】

【分析】

根据幂的乘方以及同底数幂的乘法法则解答即可．

【详解】∵am=3，an=5，

∴a3m+2n

=(am)3•(an)2

=33×52

=27×25

=675．

故答案为：675．

【点睛】本题考查了幂的乘方与积的乘方以及同底数幂的乘法，熟记幂的运算法则是解答本题的关键．

4.已知 12 4x y ， 127 3y x ，则 x y  _____________

【答案】-3

【解析】

【分析】

根据已知，可得 2x=22y﹣2，33y=3x+1，所以
2 2

3 1
x y
y x
 

  
；然后解二元一次方程，求出 x、y的值，进而求出 x

﹣y的值是多少即可．

【详解】∵2x=4y﹣1，27y=3x+1，

∴2x=22y﹣2，33y=3x+1，

∴
2 2

3 1
x y
y x
 

  
，



解得：
4
1

x
y
 

  
，

∴x﹣y=(﹣4)﹣(﹣1)=﹣3．

故答案为：﹣3．

【点睛】本题考查了解二元一次方程以及幂的乘方和积的乘方．解答本题的关键是要明确：①(am)n=amn(m，

n是正整数)；②(ab)n=anbn(n是正整数)．

5.分解因式 25 28 36x x   ______________

【答案】   5 18 2x x 

【解析】

【分析】

利用十字相乘法分解即可得．

【详解】5x2﹣28x+36=(5x﹣18)(x﹣2)．

故答案为：(5x﹣18)(x﹣2)．

【点睛】本题考查了因式分解﹣十字相乘法，解答本题的关键是掌握十字相乘法．

6.已知 (19 31)(13 17) (13 17)(11 23)x x x x     可因式分解成 ( )(8 )ax b x c  ，其中常数 a，b， c均

为整数，则 a b c   _________________

【答案】-12

【解析】

【分析】

首先要对原式正确因式分解，然后进行对比，即可得出字母的值．

【详解】原式=(13x﹣17)(19x﹣31﹣11x+23)=(13x﹣17)(8x﹣8)．

∵可以分解成(ax+b)(8x+c)，

∴a=13，b=﹣17，c=﹣8，

∴a+b+c=﹣12．

故答案为：﹣12．

【点睛】本题考查了提取公因式法分解因式以及代数式求值，根据已知正确分解因式是解答本题的关键．

7.已知m， n满足 2 2 2 2 10 16 0m n m n mn     ，则m n  _____________

【答案】0

【解析】



【分析】

已知等式左边配方变形后，利用非负数的性质求出 m与 n的值，即可求出所求．

【详解】已知等式整理得：(m2n2+8mn+16)+(m2+n2+2mn)=0，

即(mn+4)2+(m+n)2=0，

可得：mn+4=0，m+n=0．

故答案为：0．

【点睛】本题考查了配方法的应用，熟练掌握完全平方公式是解答本题的关键．

8.在对某二次三项式进行因式分解时，甲同学因为看错了一次项系数而将其分解为   2 1 9x x  ，乙同学

因为看错了常数项而将其分解为   2 2 4x x  ，请写出正确的因式分解的结果__________

【答案】 22( 3)x

【解析】

【分析】

根据乘法和因式分解的关系，排除甲乙看错的项，得到原二次三项式，再因式分解即可．

【详解】∵2(x﹣1)(x﹣9)=2x2﹣20x+18，

2(x﹣2)(x﹣4)=2x2﹣12x+16．

∵甲同学因为看错了一次项系数，

∴多项式的二次项和常数项分别是 2x2、18．

∵乙同学因为看错了常数项，

∴多项式的二次项和一次项分别是 2x2、﹣12x，

所以该二次三项式为：2x2﹣12x+18．

2x2﹣12x+18

=2(x2﹣6x+9)

=2(x﹣3)2

故答案为：2(x﹣3)2．

【点睛】本题考查了因式分解和多项式乘法的关系及多项式的因式分解．根据题意，确定原来的二次三项

式是解答本题的关键．

9.已知 a，b，c是正整数， a b ，且 2 11a ab ac bc    ，则 a c  _________

【答案】1或 11

【解析】



【分析】

根据因式分解的分组分解法即可求解．

【详解】a2﹣ab﹣ac+bc=11

(a2﹣ab)﹣(ac﹣bc)=11

a(a﹣b)﹣c(a﹣b)=11

(a﹣b)(a﹣c)=11

∵a＞b，

∴a﹣b＞0，又∵a，b，c是正整数，

∴a﹣b=1或 11，a﹣c=11或 1．

故答案为：1或 11．

【点睛】本题考查了因式分解的应用，解答本题的关键是掌握分组分解法分解因式．

10.对于任意正整数 n，整式 3 3 2 2( 1) ( 1)n n n n     的值一定是__________的倍数（填最大的正整数）

【答案】6

【解析】

【分析】

原式用分组分解法按一三、二四分组，进行化简，然后判定结果同时被 2和 3整除，即能被 6整除，即可

解答本题．

【详解】 3 3 2 2( 1) ( 1)n n n n    

= 3 2 3 2( [( 1) ( 1) ) ]n n n n    

= 2 2( 1) ( 1) [ 1 1]n n n n    

= 2 2( 1) ( 1)n n n n  

= ( 1)( 1)n n n n  

= ( 1)(2 1)n n n  ．

∵n和 n+1有一个是偶数，

∴n(n+1)(2n+1)能被 2整除，

若 n能被 3整除，则 n(n+1)(2n+1)，能被 3整除，

若 n除 3余数是 2，则 n+1除 3余数是 3，即能被 3整除，

若 n除 3余数是1，设 n=3k+1，则 2n+1=6k+2+1=6k+3，能被 3整除，



∴n(n+1)(2n+1)能被 3整除．

∵2和 3互质，2×3=6，

∴n(n+1)(2n+1)能被 6整除，

则整式 3 3 2 2( 1) ( 1)n n n n     的值一定是 6的倍数．

故答案为：6．

【点睛】本题考查了因式分解的应用，正确用分组分解法分解因式是解答本题的关键．

11.已知二次三项式 2 ( 1) 4x m x   是完全平方式，则常数m的值是___________

【答案】5或-3

【解析】

【分析】

利用完全平方公式的结构特征判断即可求出 m的值．

【详解】∵二次三项式 x2+(m﹣1)x+4是完全平方式，

∴m﹣1=±4，

解得：m=5或﹣3．

故答案为：5或﹣3．

【点睛】本题考查了完全平方式，熟练掌握完全平方公式是解答本题的关键．

12.已知1 2x y  是 2 24 4xy x y k   的一个因式，则常数 k的值是_____________

【答案】-1

【解析】

【分析】

根据多项式结构特点整理后判断出是运用平方差公式进行的分解，即可求解．

【详解】∵4xy﹣4x2﹣y2﹣k=﹣k﹣(2x﹣y)2，它的一个因式 1﹣2x+y=1﹣(2x﹣y)，

∴分解时是利用平方差公式，

∴﹣k=12=1，

∴k=﹣1．

故答案为：﹣1．

【点睛】本题考查了平方差公式，由已知中的两个因式，发现它们的关系符合平方差的形式是解答本题的

关键．

13.已知 5a b  ， 3ab  ，代数式 ( 1)( 1)( 1)( 1)a b a b    的值是__________



【答案】-9

【解析】

【分析】

利用平方差公式和多项式的乘法法则将所求代数式变形为 a2b2﹣a2﹣b2+1，再利用积的乘方以及完全平方公

式得到原式=(ab)2﹣(a+b)2+2ab+1，然后把 a+b=5，ab=3代入计算即可．

【详解】∵a+b=5，ab=3，

∴原式=(a+1)(a﹣1)(b+1)(b﹣1)

=(a2﹣1)(b2﹣1)

=a2b2﹣a2﹣b2+1

=(ab)2﹣(a2+b2)+1

=(ab)2﹣(a+b)2+2ab+1

=32﹣52+2×3+1

=9﹣25+6+1

=﹣9．

故答案为：﹣9．

【点睛】本题考查了整式的混合运算，整式乘法的平方差公式、完全平方公式及多项式与多项式相乘的法

则的运用．在求值中将条件变为 ab与 a+b的形式是关键．

14.已知 a，b，c满足 8a b  ， 2 16 0ab c   ，则 2a b c  的值是___________

【答案】4

【解析】

【分析】

由 a﹣b=8，得出 a=b+8，进一步代入 ab+c2+16=0，进一步利用完全平方公式分组分解，进一步利用非负数

的性质求得 a、b、c的数值，进一步代入求得答案即可．

【详解】∵a﹣b=8，

∴a=b+8，

∴ab+c2+16=b(b+8)+c2+16=(b+4)2+c2=0，

∴b+4=0，c=0，

解得：b=﹣4，

∴a=4，

∴2a+b+c=4．



故答案为：4．

【点睛】本题考查了配方法的运用，非负数的性质，掌握完全平方公式是解决问题的关键．

15.已知 2 16x xy  ， 2 8xy y  ，则 2 24 7 3x xy y  的值是_________

【答案】88

【解析】

【分析】

观察三个式子的特点，可让第一个式子左右两边都乘以 4，第二个式子两边都乘以 3，相减即可．

【详解】∵x2﹣xy=16，xy﹣y2=﹣8，

∴4x2﹣4xy=64（1），

3xy﹣3y2=﹣24（2），

（1）﹣（2）得

4x2﹣7xy+3y2=88．

故答案为：88．

【点睛】本题考查了代数式求值的方法，同时还隐含了整体的数学思想和正确运算的能力．

16.已知 8ab a b bc b c ac a c         ，则 ( 1)( 1)( 1)a b c    _____________

【答案】±27

【解析】

【分析】

由每个等式的结果等于 8，得到与(a+1)，(b+1)，(c+1)有关的值，进而代入所给代数式求值即可．

【详解】由题意得：ab+a+b=8，

∴ab+a+b+1=9，

∴(ab+a)+(b+1)=a(b+1)+(b+1)=(a+1)(b+1)=9，

即(a+1)(b+1)=9，

同理可得：(b+1)(c+1)=9，

(a+1)(c+1)=9，

∴[(a+1)(b+1)(c+1)]2=9×9×9，

∴(a+1)(b+1)(c+1)=±27．

故答案为：±27．

【点睛】本题考查了代数式的求值，利用因式分解得到和所给代数式相关的值是解答本题的关键．

17.已知实数 a、b满足 2 2 1a b  ，则 2 22 7a b 的最小值是__________



【答案】2

【解析】

【分析】

根据 a2+b2=1求出 a2，再把代数式变形，然后结合非负数的性质即可求得结果．

【详解】∵a2+b2=1，

∴a2=1﹣b2，

∴2a2+7b2=2(1﹣b2)+7b2=2+5b2．

∵b2≥0，

∴2+5b2≥2，

∴当 b=0时，2a2+7b2的值最小，最小值是 2．

故答案为：2．

【点睛】本题考查了非负数的性质，解答本题的关键是把已知代数式变形后代入未知．

18.已知 2 2 2 22 3 4 30a b c d a b c d        ，则ab bc cd da   _______________

【答案】24

【解析】

【分析】

先对已知进行变形，求得 a、b、c、d的值，再代入求解．

【详解】∵a+2b+3c+4d=30，

∴2a+4b+6c+8d=60①

又∵a2+b2+c2+d2=30②

②﹣①

a2+b2+c2+d2﹣2a﹣4b﹣6c﹣8d=﹣30

可变形为(a﹣1)2+(b﹣2)2+(c﹣3)2+(d﹣4)2=0，

∴a=1，b=2，c=3，d=4，

∴ab+bc+cd+da=b(a+c)+d(a+c)=(a+c)(b+d)=4×6=24．

故答案为：24．

【点睛】本题考查了完全平方公式以及非负数的性质．当所给的等式比字母少时，又需要知道字母的值，

往往需要变成一种特殊形式：几个非负数的和为 0，则这几个非负数同时为 0．

二、选择题

19.已知二次三项式 221 10x ax  可分解成两个整系数的一次因式的乘积，那么（ ）



A. a一定是奇数 B. a一定是偶数

C. a一定是负数 D. a可为奇数也可为偶数

【答案】A

【解析】

【分析】

根据十字相乘法的分解方法，以及奇数+偶数=奇数，奇数﹣偶数=奇数即可求解．

【详解】设 21x2+ax﹣10=(mx+p)(nx+q)=mnx2+(mq+pn)x+pq

∴mn=21，pq=-10，a=mq+pn．

∴m、n为奇数，p、q有一个为偶数，一个为奇数，

∴mq、pn中有一个为奇数，一个为偶数，

∴a=mq+pn一定是奇数．

故选：A．

【点睛】本题考查了因式分解﹣十字相乘法等，运用十字相乘法分解因式时，要注意观察，尝试，并体会

它实质是二项式乘法的逆过程．

20.下列各式中，正确分解因式的个数为（ ）

①  3 22 2x xy x x x y   

② 2 2 22 4 ( 2 )x xy y x y   

③ 2 22 8 (2 4 )( 2 )x y x y x y    

④ 3 2 2 ( )( )a abc a b a c a a c a b     

⑤ ( )(2 5 7 ) ( )(3 10 3 ) ( )(8 2 4 )m n x y z m n y x z m n x y z           

A. 1 B. 2 C. 3 D. 4

【答案】A

【解析】

【分析】

因式分解的基本方法有提取公因式法、公式法、十字相乘法、分组分解法等，分解的结果要分解到不能再

分解为止，根据这些基本的分解方法及分解要求逐个选项分析即可．

【详解】①左边为三项，右边乘开为两项，故错误；

②右边(x+2y)2=x2+4xy+4y2≠左边，故错误；



③公因数 2未提出来，故错误；

④a3﹣abc+a2b﹣a2c

=(a3+a2b)﹣(abc+a2c)

=a2(a+b)﹣ac(a+b)

=a(a﹣c)(a+b)

④正确；

⑤等式右边的(8x+2y+4z)未提取公因数 2，故错误．

综上，只有④正确．

故选：A．

【点睛】本题考查了因式分解的方法，熟练掌握分解的基本方法及分解要求，是解答本题的关键．

21.多项式 3 3 3 3a b c abc   有因式（ ）

A. a b c  B. c a b 

C. 2 2 2a b c bc ac ab     D. bc ac ab 

【答案】B

【解析】

【分析】

当被分解的式子是四项时，应考虑运用分组分解法进行分解．

【详解】原式= 3 3( ) 3 3 ( )a c b abc ac a c    

= 2 2( )[( ) ( ) ] 3 ( )a c b a c b a c b ac a c b        

= 2 2( )[( ) ( ) 3 ]a c b a c b a c b ac      

= 2 2 2( )[ 2 3 ]a c b a c ac ab ac b ac       

= 2 2 2( )( )a c b a c b ab ac ac       ．

故选：B．

【点睛】本题考查了分组分解法分解因式，难点是采用两两分组还是三一分组．本题还需要熟练掌握立方

和立方差公式．

22.多项式 x2y﹣y2z+z2x﹣x2z+y2x+z2y﹣2xyz因式分解后的结果是（ ）

A. （y﹣z）（x+y）（x﹣z）

B. （y﹣z）（x﹣y）（x+z）



C. （y+z）（x﹣y）（x+z）

D. （y+z）（x+y）（x﹣z）

【答案】A

【解析】

原式是一个复杂的三元三次多项式，直接分解有一定困难，把原式整理成关于某个字母按降幂排列的多项

式（y﹣z）x
2
+（z

2
+y

2
﹣2yz）x+z

2
y﹣y

2
z，再运用提取公因式法和十字相乘法分解因式．

解：x
2
y﹣y

2
z+z

2
x﹣x

2
z+y

2
x+z

2
y﹣2xyz

=（y﹣z）x
2
+（z

2
+y

2
﹣2yz）x+z

2
y﹣y

2
z

=（y﹣z）x2+（y﹣z）2x﹣yz（y﹣z）

=（y﹣z）[x2+（y﹣z）x﹣yz]

=（y﹣z）（x+y）（x﹣z）．

故选 A．

23.多项式 2 22 2 5 12 24 51x xy y x y     的最小值为（ ）

A. 41 B. 32 C. 15 D. 12

【答案】C

【解析】

【分析】

先将多项式 2x2﹣2xy+5y2+12x﹣24y+51分组配方，根据偶次方的非负性可得答案．

【详解】2x2﹣2xy+5y2+12x﹣24y+51

=x2﹣4xy+4y2+12x﹣24y+36+x2+2xy+y2+15

=(x﹣2y)2+12(x﹣2y)+36+(x+y)2+15

=(x﹣2y+6)2+(x+y)2+15

∵(x﹣2y+6)2≥0，(x+y)2≥0，

∴(x﹣2y+6)2+(x+y)2+15≥15．

故选：C．

【点睛】本题考查了配方法在多项式最值中的应用，熟练掌握配方法并灵活运用及恰当分组，是解答本题

的关键．



三、解答题

24. 2 23( ) 3 ( )x x y y x y     

【答案】 ( 1)( 3)x y x y   

【解析】

【分析】

根据分组分解法先分组，再提公因式和运用公式，可分解因式．

【详解】x2+3(x+y)+3﹣y2+(x﹣y)

=x2﹣y2+3(x+y)+3+(x﹣y)

=(x﹣y)(x+y)+(x﹣y)+3(x+y)+3

=(x﹣y)(x+y+1)+3(x+y+1)

=(x+y+1)(x﹣y+3)．

【点睛】本题考查了因式分解，综合利用了提公因式法，分组分解法，公式法分解因式．

25. 2 24 4 4x y x  

【答案】 ( 2 2 )( 2 2 )x y x y   

【解析】

【分析】

根据分组分解法先分组，再连续运用公式，可分解因式．

【详解】x2﹣4y2+4x+4

=(x+2)2﹣4y2

=(x+2+2y)(x+2﹣2y)．

【点睛】本题考查了因式分解，综合利用了分组分解法，公式法分解因式．

26.    2 23 2 7 12 1x x x x    

【答案】  22 5 5x x 

【解析】

【分析】

先将 x2+3x+2和 x2+7x+12利用十字相乘法分解因式，再分组相乘，运用整体的思想，根据完全平方公式，

可分解因式．

【详解】(x2+3x+2)(x2+7x+12)+1

=(x+1)(x+2)(x+3)(x+4)+1



=(x2+5x+4)(x2+5x+6)+1

=(x2+5x)2+10(x2+5x)+24+1

=(x2+5x+5)2．

【点睛】本题考查了因式分解，综合利用了分组分解法，公式法，十字相乘法分解因式．

27.  2(2 5) 9 (2 7) 91a a a   

【答案】(a﹣4)(2a+7)(2a2﹣a﹣8)

【解析】

【分析】

先将 a2﹣9分解因式，再重新组合相乘，运用整体思想，可分解因式．

【详解】(2a+5)(a2﹣9)(2a﹣7)﹣91

=[(2a+5)(a﹣3)][(2a﹣7)(a+3)]﹣91

=(2a2﹣a﹣15)(2a2﹣a﹣21)﹣91

=(2a2﹣a)2﹣15(2a2﹣a)﹣21(2a2﹣a)+224

=(2a2﹣a)2﹣36(2a2﹣a)+224

=(2a2﹣a﹣8)(2a2﹣a﹣28)

=(a﹣4)(2a+7)(2a2﹣a﹣8)．

【点睛】本题考查了因式分解，综合利用了分组分解法，公式法，十字相乘法分解因式．

28. 3 23 4x x 

【答案】 2( 1)( 2)x x 

【解析】

【分析】

将﹣3x2拆项后变为 x2﹣4x2，重新分组后，可分解因式．

【详解】x3﹣3x2+4

=x3+x2﹣4x2+4

=x2(x+1)﹣4(x2﹣1)

=x2(x+1)﹣4(x+1)(x﹣1)

=(x+1)(x2﹣4x+4)

=(x+1)(x﹣2)2．

【点睛】本题考查了因式分解，综合利用了提公因式法，分组分解法，公式法分解因式．



29. 3 224 26 9 1x x x  

【答案】 (2 1)(3 1)(4 1)x x x  

【解析】

【分析】

将﹣26x2拆项后变为﹣6x2﹣20x2，重新分组后，可分解因式．

【详解】24x3﹣26x2+9x﹣1

=(24x3﹣6x2)﹣20x2+9x﹣1

=6x2(4x﹣1)﹣(20x2﹣9x+1)

=6x2(4x﹣1)﹣(4x﹣1)(5x﹣1)

=(4x﹣1)(6x2﹣5x+1)

=(4x﹣1)(2x﹣1)(3x﹣1)．

【点睛】本题考查了因式分解，综合利用了提公因式法，分组分解法，十字相乘法分解因式．

30.已知：
2
13

a b  ，
5
13

b c  ， 2 2 2 1a b c   ，求ab bc ca  的值．

【答案】
10
13

【解析】

【分析】

根据已知条件
2
13

a b  ，
5
13

b c  ，求得 a﹣c
7
13

 ；然后由(a﹣b)2+(b﹣c)2+(a﹣c)2=2(a2+b2+c2)﹣

2(ab+bc+ca)，求 ab+bc+ca的值．

【详解】
2
13

a b  ，①

5
13

b c  ，②

由①+②，得

a﹣c
7
13

 ，③

∵(a﹣b)2+(b﹣c)2+(a﹣c)2
4 25 49 78 6
169 169 169 169 13

     ，

∴2(a2+b2+c2)﹣2(ab+bc+ca)
6
13

 ，

∵a2+b2+c2=1，



∴2﹣2(ab+bc+ca)
6
13

 ，

∴ab+bc+ca=
10
13

．

【点睛】本题考查了完全平方公式，巧妙地用到了完全平方公式，把已知条件转化为三个完全平方式，然

后将 a2+b2+c2=1整体代入求值即可．

31.已知： 2 3 0x x   ，求    2 3 23 7 2 2 5 16x x x x x x      的值．

【答案】32

【解析】

【分析】

若本题利用多项式乘以多项式法则，直接展开，次数高项数多，考虑把已知整体代入两个多项式因式，从

而使运算简便．

【详解】∵x2﹣x﹣3=0，

∴x2=x+3，x2﹣x=3．

∵x2+3x﹣7=x2﹣x+4x﹣7

=3+4x﹣7

=4x﹣4，

x3+2x2﹣2x﹣5=x3﹣x2+3x2﹣3x+x﹣5

=x(x2﹣x)+3(x2﹣x)+x﹣5

=3x+9+x﹣5

=4x+4，

∴(x2+3x﹣7)(x3+2x2﹣2x﹣5)﹣16x

=(4x﹣4)(4x+4)﹣16x

=16x2﹣16x﹣16

=16(x2﹣x)﹣16

∵x2﹣x=3，

∴原式=16×3﹣16=32．

【点睛】本题考查了多项式乘以多项式法则和整体代入的思想．变形已知整体代入两个多项式因式，是解

答本题的关键．

32.已知： 1x y  ， 2 2 2x y  ，求 3 3x y 的值．



【答案】
5
2

【解析】

【分析】

首先根据完全平方公式(x+y)2=x2+y2+2xy，把 x+y，x2+y2的值整体代入求出 xy的值．运用立方和公式变形

x3+y3=(x+y)(x2﹣xy+y2)，将 x+y，xy，x2+y2的值整体代入求得结果．

【详解】∵x+y=1，

∴x2+y2+2xy=1，

又∵x2+y2=2，

∴2xy=﹣1，

∴xy
1
2

  ，

x3+y3=(x+y)(x2﹣xy+y2)=1×(2
1
2

 )
5
2

 ．

【点睛】本题考查了因式分解的应用．解答本题的关键是灵活运用完全平方公式的变形，将 x+y、xy、x2+y2

作为整体代入．

33.已知： 2 2( 2019) ( 2020) 5x x    ，求 (2019 )(2020 )x x  的值．

【答案】-2

【解析】

【分析】

根据完全平方公式得出(x﹣2019)2+(x﹣2020)2=[(x﹣2019)﹣(x﹣2020)]2+2(x﹣2019)(x﹣2020)=5，再求出(x﹣

2019)(x﹣2020)的值即可．

【详解】∵(x﹣2019)2+(x﹣2020)2=[(x﹣2019)﹣(x﹣2020)]2+2(x﹣2019)(x﹣2020)=5，

∴1+2(x﹣2019)(x﹣2020)=5，

解得：(x﹣2019)(x﹣2020)=2，

∴(2019﹣x)(x﹣2020)=-2．

【点睛】本题考查了多项式乘以多项式和完全平方公式，能灵活运用公式进行变形是解答本题的关键．

34.若 a2﹣b﹣1＝0，且（a2﹣1）（b+2）＜a2b．

（Ⅰ）求 b的取值范围；

（Ⅱ）若 a4﹣2b﹣2＝0，求 b的值．

【答案】（Ⅰ）b的取值范围为 b＜0；（Ⅱ）b的值为﹣1．



【解析】

【分析】

（Ⅰ）根据多项式乘以多项式化简不等式，再整体代入即可得结论；

（Ⅱ）首先进行提公数 2，然后再整体代换 b+1 即可求得结论．

【详解】解：（Ⅰ）∵a2﹣b﹣1＝0，

∴a2﹣b＝1，a2＝b+1，

（a2﹣1）（b+2）＜a2b．

a2b+2a2﹣b﹣2＜a2b

a2+a2﹣b﹣2＜0，

a2+1﹣2＜0，

a2＜1，∴b+1＜1，∴b＜0．

答：b的取值范围为 b＜0．

（Ⅱ）a4﹣2b﹣2＝0，a4﹣2（b+1）＝0，

∵a2＝b+1，

∴a4﹣2a2＝0，

解得 a2＝0或 a2＝2，

∵a2＜1，

∴a2＝0，

∴b+1＝0，

∴b＝﹣1．

答：b的值为﹣1．

【点睛】本题考查了提公因式的应用，解决本题的关键是整体代入思想的运用．

35.已知： 2 2 4a b  ， 2 2 10c d  ， 2ac bd  ，求 ad bc 的值．

【答案】 6

【解析】

【分析】

依据(ac+bd)2+(ad﹣bc)2=(a2+b2)(c2+d2)，即可得到 ad﹣bc的值．



【详解】∵(ac+bd)2+(ad﹣bc)2=a2c2+2abcd+b2d2+a2d2﹣2abcd+b2c2=a2c2+b2d2+a2d2+b2c2，

(a2+b2)(c2+d2)=a2c2+b2d2+a2d2+b2c2，

∴(ac+bd)2+(ad﹣bc)2=(a2+b2)(c2+d2)，

又∵a2+b2=4，c2+d2=10，ac+bd=2，

∴22+(ad﹣bc)2=4×10，

解得：(ad﹣bc)2=36，

∴ad﹣bc=±6．

【点睛】本题考查了整式的混合运算，依据整式的化简得出(ac+bd)2+(ad﹣bc)2=(a2+b2)(c2+d2)是解答问题的

关键．

36.已知： 1a b c   ， 2ab bc ca    ， 1abc   ，设 1s a b c   ， 2 2 2
2s a b c   ，

3 3 3
3s a b c   ，……， n n n

ns a b c  

（1）计算 2s  ___________， 3s  ____________， 4s  ____________

（2）写出 3ns  ， 2ns  ， 1ns  ， ns 四者之间的关系，并证明你的结论．

（3）根据（2）的结论，直接写出 6 6 6a b c  的值是_____________

【答案】（1）5，4，13；（2） 1 2 32n n n ns s s s     ，见解析；（3）38

【解析】

【分析】

（1）s2=a2+b2+c2=(a+b+c)2﹣2(ab+bc+ca)=1+4=5，由(a+b+c)3=﹣2(a3+b3+c3)+6abc+3(a2+b2+c2)，可求 s3，由

2 2 2 2( ) 25a b c   变形可求 s4；

（2）sn=sn﹣1•(a+b+c)﹣(an﹣1b+an﹣1c+abn﹣1+cbn﹣1+acn﹣1+bcn﹣1)=sn﹣1•(a+b+c)﹣[sn﹣2•(ab+ac+bc)﹣abcn﹣2﹣abn

﹣2c﹣an﹣2bc]=sn﹣1•(a+b+c)﹣sn﹣2•(ab+ac+bc)+sn﹣3•abc，将已知条件代入即可；

（3）利用所求关系式可得：s5=s4+2s3﹣s2=13+8﹣5=16，则 s6=s5+2s4﹣s3=16+26﹣4=﹣38．

【详解】（1）s2=a2+b2+c2=(a+b+c)2﹣2(ab+bc+ca)=1+4=5，

(a+b+c)3=a3+b3+c3+3a2b+3a2c+3b2a+3b2c+3c2a+3c2b+6abc=a3+b3+c3+3a2(b+c)+3b2(a+c)+3c2(a+b)+6abc．

∵a+b+c=1，abc=﹣1，

∴(a+b+c)3=a3+b3+c3+3a2(1-a)+3b2(1-b)+3c2(1-c)+6abc

∴(a+b+c)3=a3+b3+c3+3a2-3a3+3b2-3b3+3c21-3c3+6abc

∴(a+b+c)3=﹣2(a3+b3+c3)-6+3(a2+b2+c2)，

∴s3=a3+b3+c3=4．



∵ab+bc+ac=-2，

∴ 2( ) 4ab bc ca   ，

∴ 2 2 2 2 2 2 2 2 22 2 2 4a b b c a c ab c a bc abc      ，

∴ 2 2 2 2 2 2 2 ( ) 4a b b c a c abc a b c      ，

∴ 2 2 2 2 2 2 6a b b c a c   ．

∵ 2 2 2
2 5s a b c   ，

∴ 2 2 2 2( ) 25a b c   ，

∴ 4 4 4 2 2 2 2 2 22 2 2 25a b c a b a c b c     

∴ 4 4 4 2 6 25a b c    

∴s4=a4+b4+c4=13．

故答案为：5，4，13；

（2）关系为 sn=sn﹣1﹣2sn﹣2﹣sn﹣3；理由：

sn=sn﹣1•(a+b+c)﹣(an﹣1b+an﹣1c+abn﹣1+cbn﹣1+acn﹣1+bcn﹣1)=sn﹣1•(a+b+c)﹣[sn﹣2•(ab+ac+bc)﹣abcn﹣2﹣abn﹣2c

﹣an﹣2bc]=sn﹣1•(a+b+c)﹣sn﹣2•(ab+ac+bc)+sn﹣3•abc．

∵a+b+c=1，ab+bc+ca=﹣2，abc=﹣1，

∴sn=sn﹣1+2sn﹣2﹣sn﹣3；

（3）∵s5=s4+2s3﹣s2=13+8﹣5=16，

∴s6=s5+2s4﹣s3=16+26﹣4=﹣38，

∴a6+b6+c6的为 38．

故答案为：38．

【点睛】本题考查了因式分解的应用；理解题意，将已知式子进行合理的变形，再运用因式分解进行求解

是解答本题的关键．


