
课后作业押题重难点检测卷（提高卷）

（满分 100分，考试时间 120分钟，共 25题）

注意事项：

1.本试卷分第Ⅰ卷（选择题）和第Ⅱ卷（非选择题）两部分.答卷前，考生务必将自己的姓名、准考证号填

写在答题卡上；

2.回答第Ⅰ卷时，选出每小题答案后，用 2B铅笔把答题卡上对应题目的答案标号涂黑.如需改动，用橡皮擦

干净后，再选涂其他答案标号。写在本试卷上无效；

3.回答第Ⅱ卷时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效；

4.测试范围：一次函数+代数方程全部内容；

5.考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回.

第 I卷（选择题）

一、选择题（6小题，每小题 2分，共 12分）

1．（24-25八年级下·上海宝山·课后作业）若关于 x的分式方程
1 3

2 2
m x
x x


 

 
有增根，则m的值是（ ）

A．3 B．1 C． 3 D． 1

【答案】A

【分析】本题考查了解分式方程．首先解分式方程求出方程的根为
7
2
mx 

 ，因为分式方程有增根，所以

方程的根为
7 2
2
mx 

  ，解关于m的一元一次方程求出m的值即可．

【详解】解：
1 3

2 2
m x
x x


 

 
，

去分母得：  1 3 2m x x    ，

去括号得： 1 3 6m x x    ，

移项得：3 1 6x x m    ，

合并同类项得：2 7x m  ，

系数化为1得：
7
2
mx 

 ，

∵关于 x的分式方程
1 3

2 2
m x
x x


 

 
有增根，

7 2
2
mx 

   ，

解得： 3m  ．



故选：A ．

2．（24-25八年级下·上海嘉定·课后作业）小明准备完成题目：解方程
2 1 0
* 2x
 


．发现分母的位置“*”处

印刷不清，查阅答案后得知这个方程的解是 1x   ，请你帮助小明推断印刷不清的位置可能是（ ）

A． 1x  B． 1x  C． 1x  D． 2 1x 

【答案】A

【分析】此题考查了解分式方程，设印刷不清的位置的式子为 a，把 1x   代入分式方程计算确定出 a即可．

【详解】解：设印刷不清的位置的式子为 a，即
2 1 0

2a x
 


，

把 1x   代入得：
2 1 0

1 2a
 
 

，

解得： 2a   ，

检验：把 2a   代入得： 0a  ，

∴分式方程的解为 2a   ，

∵ 1x   ，

∴ 1 1 1 2x a       ， 1 0x a    ， 1 0x a   ， 2 1 0x a   ，

∴推断印刷不清的位置可能是 1x  ．

故选：A．

3．（23-24八年级下·上海虹口·期末）已知 0k  ，则一次函数 y kx k   的图象大致是（ ）

A． B．

C． D．

【答案】B

【分析】本题考查一次函数的图象与性质，本题的关键是熟练掌握一次函数  0y kx b k   中 k决定函数

的增减性，b决定与 y轴交点的纵坐标．由 0k  ， 0k  ，则可得一次函数 y kx k   的 y值随 x值的增大

而减小，且与 y轴交于正半轴，即可判断．



【详解】解：∵ 0k  ，

∴ 0k  ，

∴一次函数 y kx k   的 y值随 x值的增大而减小，且与 y轴交于正半轴，

只有选项 B符合题意，

故选：B．

4．（24-25八年级下·上海长宁·课后作业）全程平均速度均为 v千米/小时的成都东到西安北的某趟动车经停

绵阳站，具体信息如表，现已知绵阳到西安北的时间 t2比成都东到绵阳的时间 t1多 3.2小时，则根据该关系

可列出关于 v的方程是（ ）

区间段 区间近似里程（千米） 区间平均速度（v千米/小时） 相应时间（小时）

成都东﹣绵阳 110 v 1t

绵阳﹣西安北 540 v 2t

A．
110 5403.2
v v

  B．
110 5403.2
v v

 

C． 3.2
110 540
v v

  D．
110 540 3.2
v v

 

【答案】A

【分析】本题考查了分式方程，根据绵阳到西安北的时间 2t 比成都东到绵阳的时间 1t 多 3.2小时，列方程即

可得到结论．正确地理解题意是解题的关键．

【详解】解：根据题意得，
110 5403.2
v v

  ，

故选：A．

5．（23-24八年级下·上海普陀·期末）“十一”黄金周期间，乐乐一家自驾游去了离家260km的某地，下面是

他们离家的距离  kmy 与汽车行驶时间  hx 之间的函数图象，乐乐一家出发 2.3h时，离目的地还有（ ）



A． 22km B．32km C．238km D． 228km

【答案】A

【分析】本题考查一次函数的应用，用待定系数法求出函数的关系式是解决问题的关键，同时要充分了解

分段函数的意义．

用待定系数法可求出1.5 2.5x  所对应的函数关系式，再把 2.3x  代入 AB所对应的关系式，可求出 y的值，

再从总路程 260千米减去 y的值即可．

【详解】解：设1.5 2.5x  所对应的 y与 x的关系式为： y kx b  ，把  1.5,150 ，  2.5,260 代入得，

1.5 150
2.5 260
k b
k b
 

  
，

解得
110
15

k
b


  
，

线段 AB所对应的 y与 x的关系式为：  110 15 1.5 2.5y x x    ，，

2.3x  时，代入 110 15y x  得， 238y  ，

260 238 22  （千米），

即他们出发2.3小时，离目的地还有 22千米．

故选：A．

6．（23-24八年级下·上海崇明·期末）已知一次函数 y ax b  与反比例函数
my
x

 （ 0x  ）的图象交于  2,4A  ，

 4,2B  两点且与 x轴和 y轴分别交于点C，D．有① 8m  ；② 1a  ， 6b  ；③
m ax b
x
  时， x的取值

范围是 4 2x    ；④当点 P在 x轴上，且 AOP 的面积等于 AOB的面积的一半时，点 P的坐标为  1.5,0

或  1.5,0 ；则正确的选项是（ ）

A．①③ B．②③ C．②④ D．③④

【答案】C



【分析】本题考查一次函数与反比例函数图象的交点问题，反比例函数与几何的综合应用，正确的求出 函

数解析式，利用数形结合的思想进行求解是解题的关键：

由待定系数法求出函数解析式可判断①②；根据图象可判断③；先求出 6AOB AOC BOCS S S     ，根据

1 1
2 2AOP A AOBS OP y S    求出 1.5OP  ，可求出点 P的坐标可判断④

【详解】解：①把  2,4A  代入
my
x

 ，得： 2 4 8m      ，故①错误；

②把    2,4 , 4,2A B  两点代入 y ax b  ，

2 4
4 2
a b
a b

  
  

，解得：
1
6

a
b


 
，故②正确；

③由图象可知，
m ax b
x
  的解集为： < 4x  或 2 0x   ，故③错误；

④由②可知 6y x  ，

∴当 0y  时， 6x   ，

∴  6,0C  ，

∴  1 6 4 2 6
2AOB AOC BOCS S S         ，

∵点 P在 x轴上，

∴
1 1
2 2AOP A AOBS OP y S    ，即： 4 6OP  ，

∴ 1.5OP  ，

∴点 P的坐标为  1.5,0 或  1.5,0 ，故④正确．

故选 C．

第 II卷（非选择题）

二、填空题（12小题，每小题 2分，共 24分）

7．（2024·上海青浦·模拟预测）方程 2
1
x
x




的解是 ．

【答案】 2x 

【分析】本题考查了解分式方程，先化为整式方程，再解一元一次方程，然后对所求的方程的解进行检验

即可得．

【详解】解： 2
1
x
x






去分母得， 2 2x x 

解得 2x 

检验：将 2x  代入 1 1 0x   

∴原方程的解为 2x  ．

8．（24-25八年级下·上海青浦·阶段练习）已知关于 x的方程 22 3 8x mx   是二项方程，那么m  ．

【答案】0

【分析】本题考查高次方程，利用方程的项数得出方程不含一次项是解题的关键．

根据二项方程可得不含mx这一项解题即可．

【详解】解：∵方程 22 3 8x mx   是二项方程，

∴ 0mx  ，即 0m  ，

故答案为：0．

9．（23-24八年级下·上海宝山·期末）写出一个图象过点  2,6 且 y随 x的增大而增大的一次函数解析

式 ．

【答案】 2 2(y x  答案不唯一 )

【分析】根据一次函数图象上点的坐标特征解答即可．

本题考查了一次函数图象上点的坐标特征，一次函数性质，熟练掌握以上知识点是关键．

【详解】解：根据一次函数 y随 x的增大而增大，可设解析式为 2y x b  ，

∵一次函数图象过点  2,6 ，

6 4 b   ，解得 2b  ，

一次函数解析式为： 2 2(y x  答案不唯一 ).

故答案为： 2 2(y x  答案不唯一 ).

10．（23-24八年级下·上海奉贤·期末）已知关于 x的分式方程
1 22

1 1
m

x x


 
 

的解是非负数，则 m的取值范

围是 ．

【答案】 5m  且 3m  / 3m  且 5m 

【分析】本题考查分式方程的解、解一元一次不等式，首先对原分式方程变形，其次解出分式方程的解．再

根据分式方程解是非负数，最简公分母不为 0，列不等式，求出公共的解集即可．

【详解】解：原分式方程可化为：
1 22

1 1
m

x x
 

 
 

去分母得：  1 2 1 2m x    



解得
5
2
mx 



又∵分式方程的解是非负数

 5 0
2
m
 且

5 1
2
m


m的取值范围是： 5m  且 3m 

11．（23-24八年级下·上海静安·期末）已知一次函数 2 3y x  与 y ax b  （ a，b为常数， 0a  ）的图象

相交于点  ,1P m ，则方程组
2 3

0
y x
ax b y
 

   
的解为 ．

【答案】
2
1

x
y


 

【分析】本题考查了二元一次方程组与一次函数的关系，正确理解题意、求出点 P的坐标是解题的关键．先

求出点 P的坐标，再根据一次函数的交点坐标即为两个函数联立组成的方程组的解，即可求解．

【详解】解：对于一次函数 2 3y x  ，当 1y  时， 2x  ，

∴点 P的坐标为  2,1 ，

∴则方程组
2 3

0
y x
ax b y
 

   
的解为

2
1

x
y


 
．

故答案为：
2
1

x
y


 
．

12．（23-24八年级下·上海闵行·期末）已知 y是 x的一次函数，下表是其中部分对应数据：则表中 a的值

为 ．

x … 1 0 1 2 …

y … 2 1 4 a …

【答案】7

【分析】本题考查一次函数，熟练掌握求一次函数的方法是解题的关键；

根据题意，先求解该一次函数，再将 2x  代入一次函数，即可求解；

【详解】解：已知 y是 x的一次函数，

则 y kx b  ，



当 1x   时， 2y   ，

则 2k b    ，

当 0x  时， 1y  ，

则 1y b  ；

则 3k  ，

该一次函数解析式为 3 1y x= + ；

当 2x  时，

2 3 1 7y     ，

∴ 7a  ；

故答案为：7

13．（23-24八年级下·上海崇明·课后作业）如图，某公司有两种型号的机械手臂，甲型号机械手臂比乙型号

机械手臂每小时多生产 200个产品，甲型号机械手臂生产 2400个产品所用的时间与乙型号机械手臂生产

1600个产品所用的时间相同，则甲型号机械手臂每小时生产 个产品．

【答案】 600

【分析】本题考查了分式方程的应用．设甲型号机械手臂每小时生产 x个产品，则乙型号机械手臂每小时生

产  200x  个产品，根据工作时间 工作总量 工作效率，结合“甲型号机械手臂生产 2400个产品所用的时

间与乙型号机械手臂生产 1600个产品所用的时间相同”列出分式方程，解之即可求解．

【详解】解：设甲型号机械手臂每小时生产 x个产品，则乙型号机械手臂每小时生产  200x  个产品，

依题意得
2400 1600

200x x



，

解得 600x  ，

经检验， 600x  是原方程的解，且符合题意，

则甲型号机械手臂每小时生产600个产品．

故答案为：600．

14．（23-24八年级下·上海静安·课后作业）如图，直线  0y kx b k  ₁ 与直线  0y mx n m  ₂ 交于点 A，



当 y y₁ ₂时，x的取值范围是 ．

【答案】 3x 

【分析】本题主要考查了一次函数与一元一次不等式，观察图象可知交点为 (3,1)，从交点向左函数 1y 的图

象在 2y 的图象下方，进而得出取值范围．

【详解】解：观察图象可知，

当 3x  时， 1 2y y ．

故答案为： 3x  ．

15．（24-25八年级下·上海长宁·阶段练习）若关于 y的不等式组
 1 2 1 14

2 3 2
1 3
2

yy

y a

   
   


至少有 2个奇数解，

且关于 x的分式方程  
16 2

4 4
a

x x x x
 

  有正整数解，那么符合条件的所有整数 a的和为 ．

【答案】9

【分析】此题考查了分式方程的解，以及一元一次不等式组的整数解，熟练掌握运算法则是解本题的关键．

表示出不等式组的解集，由不等式组有且只有 2个奇数解，确定出 a的范围，分式方程去分母转化为整式

方程，表示出 x，由 x为正整数确定出 a的值即可．

【详解】解：不等式组
 1 2 1 14

2 3 2
1 3
2

yy

y a

   
   


解得：
11
2 5

y
y a


  
；即 2 5 11a y   ，

由不等式组至少有 2个奇数解，即至少 9，7两个奇数是不等式组的解，故 2 5 7a   ，

解得： 6a  ，

 
16 2

4 4
a

x x x x
 

 

分式方程去分母得：16 2( 4)x ax   ，即 (2 ) 8a x   ，

由分式方程有正整数解，得到2 2a  ，



由 x为正整数，且
8
2

x
a




，，

解得： 3a  或 4或 6，10，

∵ 4a  ，分式方程： 4x  是增根， 6a  ，

综上所述： 3a  或 6，

∴3 6 9  ，

则符合条件的所有整数 a的和为 9，

故答案为：9．

16．（23-24八年级下·上海杨浦·课后作业）如图，正比例函数  0y kx k  与反比例函数
4y
x

 的图象相交

于 A、C两点，过点A作 x轴的垂线交 x轴于点 B，连接 BC，则 ABC的面积等于 ．

【答案】4

【分析】本题考查了反比例函数与一次函数的交点问题，反比例函数的几何意义，熟练掌握过反比例函数

上任意一点向坐标轴作垂线，与原点所连的线段所围成的直角三角形的面积为
1
2
k 是解题的关键．由正比例

函数  0y kx k  与反比例函数
4y
x

 的图象相交于 A C、 两点可得 A Cy y ，从而得到 AOB COBS S  ，由反

比例函数的几何意义可得
1 4 2
2AOBS   ，由此即可得到答案．

【详解】解：∵正比例函数  0y kx k  与反比例函数
4y
x

 的图象相交于 A C、 两点，

点 A C、 关于原点对称，

A Cy y  ，

1
2AOB AS OB y ∵ ，

1
2COB CS OB y  ，

AOB COBS S △ △ ，

∵过点A作 x轴的垂线交 x轴于点 B，



1 4 2
2AOBS    ，

2COB AOBS S    ，

4ABC COB AOBS S S      ，

故答案为：4．

17．（23-24八年级下·上海虹口·阶段练习）如图，琳琳和华华相约周末到家乡美食小镇游玩，两人同时分别

到达小吃摊位A和D，并约在出口C会合，琳琳从A经过 B摊位，最后到达出口C，华华从D摊位直接前

往出口C，速度与琳琳从 B到C的速度相同，两人在每两个地点间均匀速前进，各点间距如图所示．若琳琳

从A到 B的速度比从 B到C的速度慢10m/min，且从A到 B的时间为从 B到C时间的一半，则 （填

“琳琳”或“华华”）先到达出口C．

【答案】琳琳

【分析】本题主要考查分式方程的应用，正确找到等量关系列出方程是解答本题的关键．

设琳琳从A到 B的速度为 m/minx ，则从 B到C的速度为  10 m/minx  ，根据从A到 B的时间为从 B到C时

间的一半可列分式方程，求出 x的值，再分别计算出琳琳和华华到达出口C的时间进行比较即可得出答案．

【详解】解：设琳琳从A到 B的速度为 m/minx ，根据题意得：

100 240 1
10 2x x

 


，

解得： 50x  ，

经检验， 50x  是原方程的解，

10 50 10 60x     ，

琳琳所用的时间为：  100 240 2 4 6 min
50 60

    ，

华华所用的时间为：  720 12 min
60

 ，

6min 12min∵ ，

琳琳先到达出口C，

故答案为：琳琳．

18．（23-24八年级下·上海松江·阶段练习）如图，正比例函数
1
2

y x 与反比例函数 ( 0)ky k
x

  的图象交于



点  , 2A m ，若把直线
1
2

y x 向上平移 3个单位长度与 ( 0)ky k
x

  交于点 B，连接 AB、OB，则 AOB的

面积为 ．

【答案】6

【分析】本题考查一次函数图象的平移，一次函数与反比例函数的交点问题，把  , 2A m 代入
1
2

y x ，求出

A点坐标，进而求出反比例函数的解析式，求出平移后的直线的解析式，进而求出点 B的坐标，作 AC x 轴，

BD x 轴，推出 AOB的面积等于梯形 BDCA的面积，进行求解即可．

【详解】解：把  , 2A m 代入
1
2

y x ，得： 4m  ，

∴  4,2A ，

∴ 2 4 8k    ，

∴
8y
x

 ，

∵把直线
1
2

y x 向上平移 3个单位长度，得到
1 3
2

y x  ，

∴联立

1 3
2
8

y x

y
x

  

 


，解得：
2
4

x
y


 
或

8
1

x
y
 

  
，

∴  2,4B ，

作 AC x 轴， BD x 轴，则： 4
2BOD AOC
kS S    ，

则： 2, 4, 4 2 2AC BD CD     ，



∴ AOB BOD AOCBDCAS S S S    四边形

 1 2 4 2 6
2BDCAS     四边形 ；

故答案为：6．

三、解答题（7小题，共 64分）

19．（23-24八年级下·上海宝山·期末）分解因式或解分式方程：

(1) 2 2a x ax

(2) 2 12 36x x 

(3)
5 2

2 1x x




(4) 2

3 1 6
3 3 9x x x
 

  

【答案】(1) ( 1)ax ax 

(2) 2( 6)x 

(3) 2x 

(4)无解

【分析】本题考查了因式分解和解分式方程．熟练掌握解分式方程的步骤是解题的关键．注意验根．

（1）直接提公因式 ax即可分解因式；

（2）利用完全平方公式分解因式即可．

（3）通过去分母，去括号，移项，合并同类项，系数化 1和检验解分式方程即可；

（4）通过去分母，去括号，移项，合并同类项，系数化 1和检验解分式方程即可．

【详解】（1）解： 2 2 ( 1)a x ax ax ax  

（2） 2 212 36 ( 6)   x x x



（3）解：
5 2

2 1x x



，

方程两边同时乘以 (2 1)x x  ，得：5 2(2 1)x x  ，

解得： 2x  ，

检验：当 2x  时， (2 1) 0x x   ，

所以原分式方程的解为 2x  ；

（4）解： 2

3 1 6
3 3 9x x x
 

  

去分母，得：  3 3 3 6x x   

去括号，得：3 9 3 6x x   

移项，合并同类项，得：4 12x 

系数化 1，得： 3x 

检验：当 3x  时， ( 3)( 3) 0x x   ，

所以分式方程无解

20．（23-24八年级下·上海闵行·阶段练习）观察下面习题的解答过程．

题目：先化简，再求值：
2

1
1

x x
x

 


，其中 x  解：

原式
  2 1 1

1 1
x xx

x x
 

 
 

……①，

2 2 1
1 1

x x
x x


 

 
……②，

1
1x




……③．

(1)解答过程中开始出现错误的步骤是______（填序号），请写出正确的化简过程；

(2)若代入求值后的计算结果为 3，求题目中被墨水遮住的 x的值．

【答案】(1)①，见解析；

(2)2．

【分析】题考查了异分母分式的加减运算，解分式方程，解题的关键是掌握以上运算法则．

（1）根据异分母分式的加减运算法则可判断出步骤①错了，根据异分母分式的加减运算法则求解即可；

（2）令
2 1 3

1
x
x





，然后解分式方程即可求解．

【详解】（1）解：①，

正确的化简过程如下：



原式
2 ( 1) 1
1 1 1

x x x x
x x x

 
  

  
，

2 ( 1) 1
1

x x x x
x

   



，

2 2 1
1

x x x x
x

   



，

2 1
1

x
x





；

（2）解：∵原式的计算结果为3，

2 1 3
1

x
x





，

解得 2x  ，

经检验， 2x  是分式方程的解，

题目中被墨水遮住的 x的值为 2．

21．（2024·上海长宁·二模）北京冬季奥运会和冬残奥运会的吉祥物“冰墩墩”和“雪容融”深受全世界人民的

喜爱，某生产厂家经授权每天生产两种吉祥物挂件共 600件，且当天全部售出，原料成本、销售单价及工

人生产提成如表所示：设该厂每天制作“冰墩墩”挂件 x件，每天获得的利润为 y元．

原料成本（元/件） 生产提成（元/件） 销售单价（元/件）

“冰墩墩” 32 5 45

“雪容融” 28 6 40

(1)求出 y与 x之间的函数关系式；

(2)若该厂每天生产“雪容融”200件，该厂一天所获得的总利润是多少？

【答案】(1) 2 3600y x 

(2)4400

【分析】（1）根据总利润等于销售两种吉祥物挂件的利润之和，列出式子即可解决问题；

（2）根据题意得求出 x，结合（1）的结论即可解答．

【详解】（1）解：由题意得：     45 32 5 40 28 6 600 2 3600y x x x         ，

即 y与 x之间的函数关系式为 2 3600y x  ；

（2）解：由题意得： 600 200 400x   

2 3600 2 400 3600 4400y x     

答：该厂一天所获得的总利润是 4400元．

【点睛】本题考查了一次函数的应用，难度一般，解答本题的关键是读懂题意列出函数关系式并熟练掌握



及一次函数求函数值的方法．

22．（24-25八年级下·上海闵行·阶段练习）如图，一次函数  1 0y mx n m   的图像与反比例函数

 2 0ky k
x

  的图像交于  , 1A a  ，  1,3B  两点，且一次函数的图像交 x轴于点 C，交 y轴于点D．

(1)求一次函数和反比例函数的解析式．

(2)对于反比例函数  2 0ky k
x

  ，当 3y  时，直接写出 x的取值范围．

【答案】(1)
3y
x

  ； 1 2y x  

(2) 1x   或 0x 

【分析】本题主要考查了反比例函数与一次函数的交点问题，熟知反比例函数及一次函数的图像与性质是

解题的关键．

（1）将点 B坐标代入反比例函数解析式，求出 k，再将点 A坐标代入反比例函数解析式，求出点 A坐标，

最后将 A，B两点坐标代入一次函数解析式即可解决问题；

（2）结合函数图像，即可获得答案．

【详解】（1）解：将点  1,3B  代入 2
ky
x

 ，

可得， 3k   ，

所以反比例函数的解析式为 2
3y
x


 ，

将点  , 1A a  代入 2
3y
x


 ，

可得
31
a

 


，解得 3a  ，

所以点 A的坐标为  3, 1 ，

将点 A和点 B的坐标代入 1y mx n  得，



3 1
3

m n
m n
  

   
，解得

1
2

m
n
 

 
，

所以一次函数的解析式为 1 2y x   ；

（2）  1,3B ∵ ，

当 3y  时， 1x   或 0x  ，

x 的取值范围为 1x   或 0x  ．

23．（2024·上海静安·一模）下面是小琼学习了分式方程后所做的课堂笔记，请认真阅读并完成相应的任务．

题目：某中学组织学生们到离学校3000m的郊区进行社会调查．一部分学生步行前往，另一部分学生在步

行的学生出发 25min后，骑自行车沿相同路线行进，步行的学生与骑自行车的学生同时到达目的地，已知骑

自行车的速度是步行速度的 3倍，分别求步行和骑自行车的速度．

方法 分析问题 列出方程

解法一
设…

等量关系：步行的时间﹣骑自行车时间＝ 25min

3000 3000 25
3x x

 

解法二
设…

等量关系：3步行的速度＝骑自行车的速度

3000 30003
25x x

 


任务：

(1)解法一所列的方程中的 x表示_________，解法二所列的方程中的 x表示_________；

A．步行的速度为 m/minx

B．骑自行车的速度为 m/minx

C．步行的时间为 minx

(2)任选一种方法，分别求出步行和骑自行车的速度．

【答案】(1)A，C

(2)步行的速度为80m/min，骑自行车的速度为240m/min

【分析】本题考查分式方程的应用，关键是根据等量关系列出方程．

（1）根据列表中给出的等量关系得出结论；

（2）根据分式方程的解法解方程即可．

【详解】（1）解：根据题意知，解法一所列的方程中的 x表示步行的速度为 m/minx ；

解法二所列的方程中的 x表示步行的时间为 minx ．



故答案为：A，C；

（2）解法一：设步行的速度为 m/minx ，则骑自行车的速度为3 m/minx ，

根据题意得：
3000 3000 25

3x x
  ，

解得 80x  ，

经检验， 80x  是原方程的解，

此时  3 240 m/minx  ，

答：步行的速度为80m/min，骑自行车的速度为240m/min；

解法二：设步行的时间为 minx ，则骑自行车的时间为  25 minx  ，

根据题意得：
3000 30003

25x x
 


，

解得：
75
2

x  ，

经检验，
75
2

x  是原方程的解，

此时  3000 80 m/min75
2


，  3000 240 m/min

25x



，

答：步行的速度为80m/min，骑自行车的速度为240m/min．

24．（23-24八年级下·上海嘉定·阶段练习）如图 1， 在 ABC中，AD BC 于点 D， 4cmAD  ， 6cmBC = ，

动点 E 从点 B出发，沿射线 BC以2cm / s的速度匀速运动，到达点 D时停留1s后以原速度继续运动．如图

2为 ACE△ 的面积  2cmS 随时间  st 的变化图像．

(1)填写图 2中数据： a  ，b  ，c  ， d  ；

(2)当 t  s时， 2ACE ACDS S△ △ ；

(3)求整个运动过程中 S 与 t的函数关系式．

(4)当动点 E从点 B出发时，动点 F 同时从点 C沿CB边以 0.5cm / s的速度向终点 B运动，当点 F 到达终

点 B后，点 E 也随之停止运动．直接写出 t取何值时， 216 cm
3AEFS △ ．

【答案】(1)12， 2， 4， 4；



(2)1或6

(3)

 
 
 
 

12 4 0 2
8 2 3

16 4 3 4
4 16 4

t t
t

S
t t

t t

   
      
  

(4)当
4
3

t  或
64
15

t  时， 216 cm
3AEFS △

【分析】此题考查从函数图象获取信息、求函数解析式、一元一次方程的应用等知识分类讨论是解题的关

键．

（1）由三角形的面积公式可求出 a ，由图 2可求出b ，由三角形的面积公式可求出 c ，由 BC的长度与

点 E 运动的速度以及到达D 时停留 1s以原速度继续运动即可求出 d ；

（2）由面积关系先求出CE，得出 BE ，再由点 E的速度即可得出结果；

（3）根据时间分情况讨论即可求出函数解析式；

（4）由三角形的面积公式可求出 EF，分别当 E在 F 的左侧时，以及 E在 F 右侧时，求出 t的值．

【详解】（1）解：由题意得：

1 1 6 4 12
2 2

a BC AD       2cm ，

3 1 2b    ，

 1 6 2 2 4 4
2

c        2cm ，

6 2 1 4d     ，

故答案为：12， 2， 4， 4；

（2）解：由（1）得： 2 2 4BD    ， 6 4 2CD    ，

1 1 2 4 4
2 2ACDS CD AD      ∵ ，

1 1 4 2
2 2ACES CE AD CE CE      ， 2ACE ACDS S  ，

2 2 4CE   ，

4CE   cm ，

当 E在 BC上时，

6 4 2BE BC CE      cm

2 1
2

t   （s）

当 E在 BC延长线时，



6 4 10BE BC CE      cm

E∵ 是到达点D时停留 1s后以原速度继续运动，

10 1 6
2

t    （s）

综上所述，当 1t  s或 6t  s时，

2ACE ACDS S  ，

故答案为：1或6；

（3）由题意可知， 2b  ，

∴  2 2 4 cmBD    ，

当0 2t  时，  1 4 6 2 12 4
2

S t t     

当2 3t  时，
1 4 4 8
2

S     ，

当3 4t  时，  1 4 2 2 3 16 4
2

S t t         ，

当 4t  时，  1 4 2 4 4 16
2

S t t      ，

∴

 
 
 
 

12 4 0 2
8 2 3

16 4 3 4
4 16 4

t t
t

S
t t

t t

   
      
  

（4）解：
1 1 4 2
2 2AEFS EF AD EF EF     ∵ ，

216 cm
3AEFS  时，

162
3

EF  ，

8
3

EF   cm ，

当 E在 F 的左侧时，
82 0.5 6
3

t t   ，

86 43
2 0. 3

s
5

t


  


（ ），

当 E在 F 的右侧时，     82 1 6 0.5
3

t t    ，

88 643
2 0. 1

s
5 5

t


  


（ ），



综上所述，当
4
3

t  或
64
15

t  时， 216 cm
3AEFS △

25．（23-24八年级下·上海松江·期末）问题：点 P的坐标为  1, 2a a   （ a为实数），当 a变化时，点 P的

横纵坐标均会变化，点 P的位置也随之改变．那么点 P的位置有何变化规律呢？

【方法探究】

（1）小明同学看到这个问题后，想到可否先取一些特殊值，看看能不能发现什么规律？请你帮忙将表格补

充完整，并在图 1坐标系中描出点 4P ， 5P．

a 2 1 0 1 2

P点坐标  1 1,4P   2 0,3P  3 1,2P 4P （ 2 , ） 5P（3 , ）

猜想：通过列表和描点，你认为点 P的位置有何变化规律？

答：________．

【问题解决】

（ 2）小明同学认为通过观察，实验，归纳得到的结论不一定正确，还需要证明．要解决上面的问题，以下

是他的简单思路：要想看出 P点运动的规律，设点 P的坐标为  ,x y ，令 1x a  ， 2y a   ，消掉字母 a，

就可以找出 y与 x的关系式．请你按照小明的思路，证明（1）中你的猜想．

【拓展应用】

（3）如图 2，A点坐标为  3 , 2m m   ， B点与A点关于 x轴对称．C，D为 x轴， y轴正半轴上一点，

2OC OD  ，求 BDC 周长的最小值，及此时 B点的坐标．

【答案】（1）1，0，描点见解析，猜想： P点在一条直线上运动；（ 2）证明见解析；（3） BCD△ 的周长

最小值为 2 2 26 ，此时点 B的坐标为
5 5,
2 2

 
 
 

【分析】（1）把 1 2 ，a 代入 2a  可求出点 4 5P P， 纵坐标，再把各点描出来，可得点 P的位置变化规律；



（ 2）由 x y 即可求证；

（3）由轴对称可得  3 , 2B m m  ，令3 m x  ， 2m y  ，则点 B的坐标为  ,x y ，可得 5y x   ，即得

点 B在直线 5y x   上运动，设直线 5y x   与 x轴相交于点 E，与 y轴相交于点F ，可得  5,0E ，  0,5F ，

得 45OFE  ，由勾股定理得 2 2CD  ，过点 F 作 FD y  轴，且FD FD  ，可得 45DFB D FB     ，

即得点D与点 D¢关于直线 5y x   对称，得到DB D B ，即得  3,5D ，进而得直线CD的表达式为

5 10 y x ，由 2 2 2 2BCDC CD DB BC DB BC D B BC        △ 可知当D¢、 B、C三点共线时，

 DB BC  取到最小值，即为线段CD的长度，利用勾股定理求出CD的长即得 BDC 周长的最小值，最后

联立直线 EF、CD表达式可求出点 B的坐标．

【详解】（1）解：当 1a  时， 2 1 2 1a      ，

∴  4 2,1P ，

当 2a  时， 2 2 2 0a      ，

∴  5 3,0P ，

故答案为：1，0；

描点如下：

猜想： P点在一条直线上运动，

故答案为： P点在一条直线上运动；

（ 2）证明：
1
2

x a
y a
 


  

①
②

，

①+②得 3x y  ，即 3y x   ．

P 在直线 3y x   上；

（3）∵点 B，点A关于 x轴对称，点A的坐标为  3 , 2m m   ，

点 B的坐标为  3 , 2m m  ，



令3 m x  ， 2m y  ，则点 B的坐标为  ,x y ，

∴ 5x y  ，

即 5y x   ，

点 B在直线 5y x   上运动，

设直线 5y x   与 x轴相交于点 E，与 y轴相交于点F ，

当 0x  时， 5y  ；当 0y  时， 5x  ，

∴  5,0E ，  0,5F ，

∴ 5OE OF  ，

∴ 45OFE  ，

2OD OC ∵ ，

∴ 2 22 2 2 2CD    ，  2,0C ，

过点 F 作FD y  轴，且 FD FD  ，则 90DFD  ，

∴ 45DFB D FB     ，

∴点D与点D¢关于直线 5y x   对称，

∴DB D B ，

∵ 5OF  ， 2OD  ，

∴ 5 2 3DF OF OD     ，

∴ 3FD  ，

∴  3,5D ，

设直线CD的表达式为 y kx b  ，

将  3,5D ，  2,0C 代入得， y kx b  ，

5 3
0 2

k b
k b

 
  

，



解得
5
10

k
b


  
，

∴直线CD的表达式为 5 10 y x ，

∵ 2 2 2 2BCDC CD DB BC DB BC D B BC        △ ，

当D¢、 B、C三点共线时，  DB BC  取到最小值，即为线段CD的长度，

∵    2 23 2 5 0 26CD      ，

∴ 2 2 26BCDC   最小值 ，

联立直线 EF、CD表达式得，

5
5 10

y x
y x
  

  
，

解得

5
2
5
2

x

y

 

 


，

∴ B
5 5,
2 2

 
 
 

，

BCD△ 的周长最小值为 2 2 26 ，此时点 B的坐标为
5 5,
2 2

 
 
 

．

【点睛】本题考查了一次函数的几何应用，求一次函数的解析式，勾股定理，等腰三角形的性质，一次函

数的交点问题，轴对称的性质，理解题意是解题的关键．
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