
沪教版 2024-2025 学年八下期末模拟练习卷

学校:___________姓名：___________班级：___________考号：___________

一、选择题：本题共 6小题，每小题 3分，共 18分。在每小题给出的选项中，只有一项是符合题目要求

的。

1.已知一次函数� = 푘� − 1，若�随�的增大而增大，则它的图像经过( )

A.第一、二、三象限 B.第一、二、四象限 C.第一、三、四象限 D.第二、三、

四象限

【答案】C

【解析】略

2.下列方程中，是无理方程的为( )

A. 3�2 − 1 = 0 B. 3� − 1 = 0 C. 1− 3
�
= 0 D. 1− 3� = 0

【答案】B

【解析】略

3.方程
1
�
= 5
�−1

− 1 的增根的情况是( )．

A.有增根� = 0 B.有增根� = 1

C.有增根� = 0 和� = 1 D.没有增根

【答案】D

【解析】【分析】

本题考查了解分式方程和分式方程的增根，让最简公分母为 0，未知数的值的是增根．

先找到最简公分母�(� − 1)，再令�(� − 1) = 0，求得�的值即为分式方程的增根．

【解答】

解：因为最简公分母为�(� − 1)

所以� − 1 = 5� − �(� − 1)，

因为�2 − 5� − 1 = 0

所以� = 5± 29
2 ;

令�(�− 1) = 0

�的值为 0 或 1;



方程无增根．

故选：�．

4.我们把梯形下底与上底的差叫做梯形的底差，梯形的高与中位线的比值叫做梯形的纵横比.如果一个腰长

为 5 的等腰梯形，底差等于 6，面积为 24，那么这个等腰梯形的纵横比等于( )

A. 54 B. 56 C. 23 D. 35

【答案】C

【解析】略

5.下列事件中，必然事件是(    )．

A.中秋节晚上能看到月亮 B.今天考试小明能得满分

C.早晨的太阳从东方升起 D.明天气温会升高

【答案】C

【解析】略

6.如图，正方形퐴퐵��是一块绿化带，其中阴影部分퐸푂�퐵，퐺퐻��都

是正方形的花圃．已知自由飞翔的小鸟，将随机落在这块绿化带上，则小鸟不

落在花圃上的概率为( )

A. 1936

B. 12

C. 1736

D. 1732

【答案】A

【解析】解：设正方形퐴퐵��的边长为�，

∵四边形퐴퐵��为正方形，

∴ ∠퐴�퐵 = ∠퐴�� = 45°，퐴� = 2�，

∵四边形퐵퐸푂�为正方形，

∴ �� = 푂� = 퐵�，

∴ �正方形퐵퐸푂� = ( 12�)
2 = 1

4�
2，



设正方形��퐺퐻的边长为�，

∵△퐴�퐺和△��퐻都是等腰直角三角形，

∴ �� = 퐴� =�� = �，

∴ 3� = 2�，解得� = 2
3 �，

∴ �正方形��퐺퐻 = ( 2
3 �)

2 = 2
9�

2，

∴小鸟不落在花圃上的概率= 1−
1
4�

2+29�
2

�2
= 19

36

故选：퐴．

设正方形퐴퐵��的边长为�，根据正方形的性质∠퐴�퐵 = ∠퐴�� = 45°，퐴� = 2�，再利用四边形

퐵퐸푂�为正方形易得�� = 푂� = 퐵� = 1
2�，则�正方形퐵퐸푂� = 1

4�
2，设正方形��퐺퐻的边长为�，易

得�� = 퐴� =�� = �，即 3� = 2�，解得� = 2
3 �，则�正方形��퐺퐻 = 2

9�
2，然后根据几何概率

的意义，用两个小正方形的面积和除以正方形퐴퐵��的面积即可得到小鸟落在花圃上的概率，从而得到小

鸟不落在花圃上的概率．

本题考查了几何概率：概率=相应的面积与总面积之比．也考查了正方形的性质．

二、填空题：本题共 12小题，每小题 3分，共 36分。

7.方程 2� + 3 =− �的根是 ．

【答案】� =− 1

【解析】略

8.现有分别画有等边三角形、正方形、平行四边形、等腰梯形的四张相同的卡片，从中任选两张，选出的卡

片上的图形恰好同为中心对称图形的概率是 ．

【答案】1
6

【解析】略

9.一个不透明的口袋中有三个完全相同的小球，将它们分别标号为 1、2、3，从中随机摸出一个小球然后

放回，再随机摸出一个小球，则两次摸出的小球标号相同的概率是__________．

【答案】1
3

【解析】【分析】

此题考查了树状图法与列表法求概率．用到的知识点为：概率=所求情况数与总情况数之比．

先根据题意画出树状图，然后由树状图求得所有等可能的结果与两次摸出的小球标号相同的情况，再利用



概率公式即可求得答案．

【解答】

解：根据题意，画树状图如下：

共有 9 种等可能结果，其中两次摸出的小球标号相同的有 3 种结果，

所以两次摸出的小球标号相同的概率是3
9 =

1
3
，

故答案为1
3
．

10.菱形的面积为 24 平方厘米，一条对角线长为 6 厘米，则它的周长是______厘米．

【答案】20

【解析】解：如图，∵四边形퐴퐵��是菱形，面积为 24 平方厘米，퐴� = 6 厘

米，

∴ 퐴퐵 = 퐵� = �� = 퐴�，퐴� ⊥ 퐵�，菱形퐴퐵��的面积= 1
2퐴� ⋅ 퐵� =

24 平方厘米，퐴푂 = 1
2퐴� = 3푐�，퐵푂 = 1

2퐵�，

∴ ∠퐴푂퐵 = 90°，퐵� = 8 厘米，

∴ 퐵푂 = 4 厘米，

在푅�△퐴퐵푂中，由勾股定理得：퐴퐵 = 퐴푂2 +퐵푂2 = 32 + 42 = 5(厘米)，

∴菱形的周长= 4퐴퐵 = 4 × 5 = 20(厘米)．

故答案为：20．

由菱形的性质得퐴퐵 = 퐵� = �� = 퐴�，퐴� ⊥ 퐵�，1
2퐴� ⋅ 퐵� = 24 平方厘米，퐴푂 = 1

2퐴� = 3푐�，

퐵푂 = 1
2퐵�，则퐵� = 8 厘米，퐵푂 = 4 厘米，再由勾股定理求出퐴퐵 = 5 厘米，即可解决问题．

本题考查了菱形的性质以及勾股定理，熟练掌握菱形的性质，由勾股定理求出菱形的边长是解题的关键．

11.若 � +� ⋅ ( � +�− 1) = 2 则� +� = ______．



【答案】4

【解析】解：∵ � +� ⋅ ( �+�− 1) = 2，

� +� − � +� = 2，

( � +�)2 − � +�− 2 = 0，

( � +�− 2)( �+� + 1) = 0，

�+�− 2 = 0, � +� + 1 = 0，

�+� = 2, �+� =− 1(不合题意，舍去)，

∴ � +� = 4，

故答案为：4．

先去掉括号，把� +�写成( � +�)2，然后分解因式，得到关于 � +�的方程，解方程求出 �+�，从

而求出� +�即可．

本题主要考查了二次根式的混合运算，解题关键是熟练掌握二次根式的性质和几种常见的分解因式的方法．

12.若一个多边形有 9 条对角线，那么这个多边形是 边形．

【答案】六

【解析】根据�边形共有�(�−3)
2 条对角线列出方程，解方程即可．

【详解】设多边形有�条边，

则�(�−3)
2 = 9，

解得�1 = 6，�2 =− 3(舍去)，

即这个多边形的边数为 6．

故答案为六．

13.将直线� =− 2� − 4 向上平移 5 个单位，所得直线的表达式是 ．

【答案】� =− 2� + 1

【解析】根据“左加右减、上加下减”的函数图象平移规律来解答．

【详解】解：直线� =− 2� − 4 向上平移 5 个单位后，所得直线的表达式是

� =− 2� − 4 + 5，即� =− 2� + 1，

故答案为� =− 2� + 1．



14.我们古代《四元玉鉴》中记载“二果问价”问题，其内容如下：“九百九十九文钱，甜果苦果共买千，

甜果九个十一文，苦果七个四文钱，试问甜苦果几个，又问各该几个钱？”如果设买甜果�个，买苦果�

个，那么列出的关于�,�的二元一次方程组是 ．

【答案】
� +� = 1000
11
9 �+

4
7� = 999

【解析】由甜果苦果共买千可得出� +� = 1000，利用总价=单价×数量可得出11
9 � +

4
7� = 999，联立两

方程组成方程组即可得出结论．

【详解】解：∵甜果苦果共买千，

∴ � +� = 1000；

∵甜果九个十一文，苦果七个四文钱，且购买两种果共花费九百九十九文钱，

∴ 11
9 � +

4
7� = 999．

联立两方程组成方程组
� +� = 1000
11
9 �+

4
7� = 999

．

故答案为：
� +� = 1000
11
9 � +

4
7� = 999

．

15.如图：퐴퐵� ��������������� +퐵�� �������������� +��� ��������������� = ．

【答案】퐴�� ����������������

【解析】略

16.如图，在平面直角坐标系中，一次函数� =− 4
3� + 8 与�轴和�轴分别交于

点퐴和点퐵，以퐴퐵为边在直线右侧作正方形퐴퐵��，连接퐵�，过点�作

�� ⊥ �轴，垂足为点�，交퐵�于点퐸，连接퐴퐸，则三角形퐴�퐸的周长为

______．



【答案】16

【解析】解：在� =− 4
3� + 8 中，由添加可知퐴(6,0)，퐵(0,8)，

∴ 퐴푂 = 6，퐵푂 = 8，

过点퐵作퐵�平行于푂�，交��于�，

∵ �� ⊥ �轴，

∴ ��//�轴，

∴ ∠�퐵푂 = 180° −∠퐵�� = 90°，

∴ ∠퐴퐵푂 +∠퐴퐵� = 90°；

∵ �� ⊥ 푂�，

∴ 퐵� ⊥ ��，

∵四边形퐴퐵��是正方形，

∴ 퐴퐵 = 퐵�，∠퐴퐵� = 90°，

∴ ∠�퐵� +∠퐴퐵� = 90°，

∴ ∠�퐵� = ∠퐴퐵푂，

在△�퐵�和△퐴퐵푂中，

∠�퐵� = ∠퐴퐵푂
∠퐵�� = ∠퐵푂퐴 = 90°
퐵� = 퐵퐴

，

∴△�퐵�≌△퐴퐵푂(퐴퐴�)，

∴ 퐵� = 퐵푂 = 8，�� = 푂퐴 = 6，

由条件可知四边形푂퐵��为矩形，

∴矩形푂퐵��为正方形，

∴ 푂� =�� = 푂퐵 = 8，



∴ �� = �� +�� = 14，

∴ 퐴� = 푂�−푂퐴 = 2，

∵四边形퐴퐵��是正方形，

∴ �� = 퐴�，∠��퐸 = ∠퐴�퐸，

在△��퐸和△퐴�퐸中，

�� = 퐴�
∠��퐸 = ∠퐴�퐸
�퐸 = �퐸

，

∴△��퐸≌△퐴�퐸(�퐴�)，

∴ 퐴퐸 = �퐸，

∴ 퐴퐸 +퐸� = �퐸 +퐸� = ��，

∴△퐴퐸�周长= 퐴퐸 +퐸� +퐴� = �� +퐴� = 14 + 2 = 16．

故答案为：16．

首先通过一次函数解析式，得到点퐴和퐵的坐标，进而即可得出퐴푂，퐵푂的长，再过点过点퐵作퐵�平行

于푂�，交��于�，证明△�퐵�≌△퐴퐵푂，得出퐵� = 퐵푂 = 8，�� = 푂퐴 = 6，再证明四边形푂퐵��

为正方形，得到푂� =�� = 푂퐵 = 8，则�� = �� +�� = 14퐴� = 푂�−푂퐴 = 2，再证明

△��퐸≌△퐴�퐸，进而得到퐴퐸 = �퐸，所以퐴퐸 +퐸� = �퐸 +퐸� = ��，即可算出三角形퐴�퐸

的周长．

本题考查了全等三角形的性质与判定，正方形的性质与判定，求一次函数与坐标轴的交点坐标，解本题的

关键在熟练掌握相关的性质与判定定理．

17.如图，梯形퐴퐵��中，∠퐴퐵�和∠��퐵的平分线相交于梯形中位线퐸�上一

点�，若퐸� = 3，则梯形퐴퐵��的周长为______．

【答案】12

【解析】解：

∵ 퐸�是梯形中位线，

∴ 퐸�/ ​ /퐵�，퐴� +퐵� = 2퐸� = 6，

∴ ∠퐸�퐵 = ∠�퐵�，

又∵ 퐵�是∠퐴퐵�的角平分线，



∴ ∠퐸퐵� = ∠�퐵�，

∴ ∠퐸퐵� = ∠퐸�퐵，

∴ 퐵퐸 = 퐸�，

又∵ 퐸似퐴퐵中点，

∴ 퐴퐸 = 퐵퐸，

∴ 퐴퐵 = 2퐸�，

同理�� = 2��，

∴ 퐴퐵 +�� = 2(퐸� +��) = 2퐸� = 6，

∴梯形周长= 퐴� +퐵�+퐴퐵 +�� = 6 + 6 = 12．

利用角平分线的性质和梯形中位线性质，可求出퐵퐸 = 퐸�，而퐴퐸 = 퐵퐸，所以퐴퐵 = 2퐸�，同理�� =

2��，所以可求出퐴퐵 +��的长，再利用梯形中位线定理可求出上下底之和，那么梯形周长可求．

本题利用了角平分线性质，梯形中位线定理、以及梯形周长公式．

18.如图，正方形퐴퐵��的边长为 4，点퐸、�分别为퐴퐵、퐵�上一点，퐴퐸 =

퐵� = 1，�퐸与퐴�交于点퐻，点�为�퐻的中点，点�为线段��靠近�

的四等分点，则�� = ______．

【答案】
5
4

【解析】解：∵四边形퐴퐵��是正方形，

∴ 퐴퐵 = 퐴�，∠퐵퐴퐸 = ∠� = ∠� = 90°，

在퐴퐵퐸和△�퐴�中，

퐴퐵 = 퐴�
∠퐵퐴퐸 = ∠�
퐴퐸 = ��

，

∴△퐴퐵퐸≌△�퐴�(�퐴�)，

∴ ∠퐴퐵퐸 = ∠�퐴�，

∴ ∠퐴퐵퐻+∠퐵퐴퐻 = ∠퐵퐴퐻 +∠�퐴� = 90°，

∴ ∠퐴퐻퐵 = 90°，

∴ ∠퐵퐻� = 90°，



取퐵�的中点퐺，连接퐻퐺，

∵ �� = 퐵� = 4，�� = 1，

∴ �� = 3，

∴ 퐵� = 퐵�2 +��2 = 5，

∴ 퐻퐺 = 퐵퐺 = �퐺 = 1
2퐵� = 5

2
，

∵点�为퐵퐻的中点，点�为线段퐵�靠近�的四等分点，

∴ 퐵� =퐻�，퐵� = 1
4퐵� = 1

2퐵퐺，

∴ ��是△퐵퐻�的中位线，

∴ �� = 1
2퐻퐺 = 5

4
，

故答案为：5
4
．

根据正方形的性质得到퐴퐵 = 퐴�，∠퐵퐴퐸 = ∠� = ∠� = 90°，根据全等三角形的判定和性质定理得到

∠퐴퐵퐸 = ∠�퐴�，求得∠퐵퐻� = 90°，取퐵�的中点퐺，连接퐻퐺，根据勾股定理得到퐵� =

퐵�2 +��2 = 5，求得퐻퐺 = 퐵퐺 = �퐺 = 1
2퐵� = 5

2
，根据三角形中位线定理即可得到结论．

本题考查了正方形的性质，勾股定理，直角三角形的判定和性质，全等三角形的判定和性质，三角形中位

线定理，正确地作出辅助线是解题的关键．

三、计算题：本大题共 3小题，共 12分。

19.解方程： 1
1−�

+ 1 = 2
1+�

．

【答案】解：方程两边同时乘(1− �)(1 + �)，得 1 + � + 1 −�2 = 2(1− �)，整理得�2 − 3� = 0，解得�1 =

0，�2 = 3.经检验，�1 = 0，�2 = 3 均为原方程的解．∴方程的解为�1 = 0，�2 = 3．

【解析】见答案

20.解方程： 2� − 4− �+ 5 = 1．



【答案】� = 20

【解析】略

21.解方程组：
� +� = 6,
�2 − 3��+ 2�2 = 0.

【答案】将方程�2 − 3�� + 2�2 = 0 的左边因式分解，得� − 2� = 0 或� − � = 0．

原方程组可以化为
� +� = 6,
� − 2� = 0

或
� +� = 6,
� −� = 0.

解这两个方程组得
�1 = 4,
�1 = 2;

�2 = 3,
�2 = 3.

所以原方程组的解是
�1 = 4,
�1 = 2;

�2 = 3,
�2 = 3.

【解析】先对�2 − 3�� + 2�2 = 0 分解因式转化为两个一元一次方程，然后联立①，组成两个二元一次方

程组，解之即可．

四、解答题：本题共 5小题，共 34分。解答应写出文字说明，证明过程或演算步骤。

22.(本小题 6 分)

如图(1)，由单位小正方形拼成的 5 × 5 的大正方形中，已知�� ���，�� ����，푐� ���．

(1)在图(2)中求作�� ����，使得�� ���� = �� ��� + �� ���� + 푐� ���；(写出结果，不要求写作法)

(2)在图(3)中求作�� ����，使得�� ���� = �� ��� − �� ���� − 푐� ��� . (写出结果，不要求写作法

【答案】解：(1)如图 2 中，퐴퐵� ���������������即为所求．

(2)如图 3 中，퐸�� ���������������即为所求．



【解析】(1)利用三角形法则求解即可．

(2)首先画出�퐺� ��������������� = �� ���� + 푐� ���，再画出퐸�� ��������������� = �� ��� + (− �� ���� − 푐� ��� )即可．

本题考查作图−应用与设计，平面向量等知识，解题的关键是灵活运用所学知识解决问题，属于中考常考题

型．

23.(本小题 6 分)

已知在▱퐴퐵��中，퐸、�是对角线퐵�上的两点，퐵퐸 = ��，点퐺、퐻分别在퐵퐴和��的延长线上，

且퐴퐺 = �퐻，连接퐺퐸、퐸퐻、퐻�、�퐺.求证：四边形퐺퐸퐻�是平行四边形．

【答案】证明：∵四边形퐴퐵��是平行四边形，

∴ 퐴퐵 = ��，퐴퐵/ ​ /��．

∴ ∠퐺퐵퐸 = ∠퐻��．

又∵ 퐴퐺 = �퐻，

∴ 퐵퐺 = �퐻．

又∵ 퐵퐸 = ��，

∴△퐺퐵퐸 ≌△퐻��．

∴ 퐺퐸 =퐻�，∠퐺퐸퐵 = ∠퐻��．

∴ ∠퐺퐸� = ∠퐻�퐸．

∴ 퐺퐸/ ​ /퐻�．

∴四边形퐺퐸퐻�是平行四边形．

【解析】由四边形퐴퐵��是平行四边形和퐵퐸 = ��可得△퐺퐵퐸 ≌△퐻��，利用全等的性质和等量代

换可知퐺퐸 =퐻�，퐺퐸/ ​ /퐻�，依据“一组对边平行且相等的四边形是平行四边形”可判定四边形

퐺퐸퐻�是平行四边形．

主要考查了全等三角形与平行四边形的性质和判定，性质：

①平行四边形两组对边分别平行；



②平行四边形的两组对边分别相等；

③平行四边形的两组对角分别相等；

④平行四边形的对角线互相平分．

判定：①两组对边分别平行的四边形是平行四边形；

②两组对边分别相等的四边形是平行四边形；

③两组对角分别相等的四边形是平行四边形；

④对角线互相平分的四边形是平行四边形；

⑤一组对边平行且相等的四边形是平行四边形．

24.(本小题 6 分)

今年新型“和谐号”高速列车正式投入沪宁线运行，已知上海到南京全程约 300 公里，如果新型“和谐号”

高速列车行驶的平均速度比原来的“和谐号”动车行驶的平均速度每分钟快 2 公里，那么从上海到南京比

原来“和谐号”动车少用 40 分钟，问新型“和谐号”高速列车从上海到达南京大约需要多少分钟？

【答案】解：设新型“和谐号”高速列车从上海到达南京大约需要�分钟，

300
�
− 300
�+40

= 2

� = 60 或� =− 100(舍去)．

经检验� = 60 是方程的解．

答：新型“和谐号”高速列车从上海到达南京大约需要 60 分钟．

【解析】设新型“和谐号”高速列车从上海到达南京大约需要�分钟，根据已知上海到南京全程约 300 公

里，如果新型“和谐号”高速列车行驶的平均速度比原来的“和谐号”动车行驶的平均速度每分钟快 2 公

里，那么从上海到南京比原来“和谐号”动车少用 40 分钟，可列方程求解．

本题考查理解题意的能力，设出时间以速度差作为等量关系列方程从而求得解．

25.(本小题 8 分)

如图，直线�1的表达式为� =− 3� + 3，且�1与�轴交于点�，直线�2经过点퐴、퐵，直线�1、�2交于点�．



(1)求点�的坐标．

(2)求直线�2的表达式．

(3)求△퐴��的面积．

(4)在直线�2上存在异于点�的另一点�，使得△퐴��与△퐴��的面积相等，请直接写出点�的坐标．

【答案】解：(1) ∵ �在直线�1：� =− 3� + 3 的图象上，

∴当� = 0 时，0 =− 3� + 3，

解得：� = 1，

∴ �(1,0)；

(2)设直线�2的解析表达式为� = 푘� + �，

∵过(3,− 3
2 )，(4,0)，

∴ −
3
2 = 3푘 + �

0 = 4푘+ �
,

解得
푘 = 3

2
� =− 6

,

∴直线�2的解析表达式为� = 3
2�− 6；

(3) ∵
� =− 3� + 3

� =
3
2� − 6

,

解得：
� = 2
� =− 3

,

∴ �(2,− 3)，

∴△퐴��的面积为：1
2 ×퐴� × 3 =

1
2 × 3 × 3 =

9
2
；

(4)(6,3)

【解析】【分析】

此题主要考查了一次函数两图象相交问题，以及待定系数法求一次函数解析式，关键是掌握两函数图象相



交，交点坐标就是两函数解析式组成的方程组的解．

(1)�在直线�1：� =− 3� + 3 的图象上，计算�1的函数表达式� =− 3� + 3 中� = 0 时的�的值即可；

(2)设直线�2的解析表达式为� = 푘� + �，利用待定系数法把(3,− 3
2 )，(4,0)代入可得关于푘、�的方程组，

计算出푘、�的值，进而可得函数解析式；

(3)联立两个函数解析式组成方程组，解方程组可求得�的坐标，然后利用三角形的面积公式即可求解；

(4)△퐴��与△퐴��底边都是퐴�，面积相等所以高相等，△퐴��高就是点�到퐴�的距离．

解答：

(1)见答案；

(2)见答案；

(3)见答案；

(4)△퐴��与△퐴��底边都是퐴�，面积相等所以高相等，△퐴��高就是点�到直线퐴�的距离，即�

纵坐标的绝对值= |− 3| = 3，

则�到퐴�距离= 3，

∴ �纵坐标的绝对值等于 3，点�不是点�，

∴点�纵坐标是 3，

∵ � = 3
2�− 6，� = 3，

∴ 3
2� − 6 = 3，

� = 6，

所以�(6,3)．

26.(本小题 8 分)

在直角梯形퐴퐵��中，퐴�/ ​ /퐵�，∠퐴 = 90 ∘，퐴� = 4，퐴퐵 = 3，퐵� = 8，点퐸是射线퐴�上的动

点(不与点퐴重合)

(1)将▵퐴퐵퐸沿者直线퐵퐸翻折，点퐴落在퐴'处，射线퐸퐴'交边퐵�于点�．



①如图，当点퐸在边퐴�上时，求证：퐵� = 퐸�；

②当▵퐵퐸퐴'中有一条边平行于��时，求퐴퐸的长；

(2)当点퐸在퐴�的延长线上时，连接�퐸，射线퐵퐸与射线��交于点�，且∠퐴퐸퐵 = ∠퐸��，求�퐸:�퐸

的值．

【答案】(1)①证明：根据折叠的性质，∠퐴퐸퐵 = ∠퐵퐸�

又∵ 퐴�//퐵�

∴ ∠퐴퐸퐵 = ∠퐸퐵�

∴ ∠퐵퐸� = ∠퐸퐵�

∴ 퐵� = 퐸�

②解：第一种情况：根据题意，当퐸퐴'//��时，如图

∵ 퐴�//퐵�，퐸�//��

∴四边形퐸���为平行四边形

∴ 퐸� = ��

设퐴퐸 = �，则퐴'퐸 = �，퐸� = �� = 4− �

∴ 퐵� = 퐵�−�� = 8− (4− �) = 4 + �

又∵ 퐵� = 퐸�，퐴퐵 = 퐴'퐵 = 3

∴ 퐴'� = 퐸�−퐸퐴' = 퐵�−퐴퐸 = 4 + � − � = 4

由题意可知，∠퐸퐴'퐵 = ∠퐴 = 90 ∘

∴ ∠퐵퐴'� = 180 ∘ −∠퐸퐴'퐵 = 180 ∘ − 90 ∘ = 90 ∘

∴ 퐵�2 = 퐴'퐵2 +퐴'�，即(4 + �)2 = 32 + 42

解得：�1 = 1，�2 =− 9（舍去负值）

∴ 퐴퐸 = 1

第二种情况：根据题意，当퐵퐴'//��时，连接퐵�，作�퐻 ⊥ 퐵�，如图所示：



​ ​ ​ ​ ​ ​ ​ ∵ ∠퐴 = 90 ∘，퐴� = 4，퐴퐵 = 3

∴ 퐵� = 퐴�2 +퐴퐵2 = 42 + 32 = 5

∵ 퐴�//퐵�，∠퐴 = 90 ∘，

∴ ∠퐴퐵� = 180 ∘ −∠퐴 = 180 ∘ − 90 ∘ = 90 ∘

又∵ �퐻 ⊥ 퐵�

∴ 퐴퐵//�퐻

∴四边形퐴퐵퐻�是平行四边形

∴ 퐴� = 퐵퐻 = 4

∵ 퐵� = 8

∴ 퐻� = 퐵�−퐵퐻 = 8− 4 = 4

∴ 퐵퐻 = �퐻

又∠�퐻퐵 = ∠�퐻� = 90 ∘，�퐻 = �퐻

∴ ▵퐵�퐻 ≌ ▵��퐻

∴ 퐵� = ��

∴ ∠�퐵� = ∠��퐵

又∵ 퐴퐸//퐵�，퐵퐴'//��

∴ ∠퐸�� = ∠��퐵 = ∠�퐵퐴'，∠퐴�퐵 = ∠�퐵�

∴ ∠퐴�퐵 = ∠�퐵퐴'

又根据折叠的性质，可知∠퐴 = ∠퐴'

∴ ▵퐴퐵� ∽ ▵퐴'�퐵

∵ 퐴퐵:퐴�:퐵� = 3: 4: 5

∴ 퐴'�:퐴'퐵:�퐵 = 3: 4: 5

设퐴'� = 3�，则퐴'퐵 = 4�，�퐵 = 5�

由①可知，�퐸 = �퐵 = 5�

∴ 퐴'퐸 = 퐴'� +�퐸 = 3� + 5� = 8�

由题意可知，퐴퐵 = 퐴'퐵，퐴퐸 = 퐴'퐸



∵
퐴퐵
퐴퐸

=
퐴'퐵
퐴'퐸

∴ 3
퐴퐸

= 4�
8�
，即퐴퐸 = 6

综上所述，퐴퐸 = 1 或퐴퐸 = 6．

(2)解：连接퐵�，作퐸� ⊥ ��于点�，如图

由（1）可知∠�퐵� = ∠��퐵，퐵� = �� = 5

又∵ 퐴퐸//퐵�

∴ ∠퐸�� = ∠��퐵，∠퐴�퐵 = ∠�퐵�

∴ ∠퐴�퐵 = ∠퐸��

又∵ 퐸� ⊥ ��

∴ ∠퐸�� = ∠퐸�� = ∠퐴 = 90 ∘

∴△퐴퐵� ∽△�퐸�

∵ 퐴퐵:퐴�:퐵� = 3: 4: 5

∴ �퐸:��:퐸� = 3: 4: 5

设�퐸 = 3�，则�� = 4�，퐸� = 5�

∴ �� = ��−�� = 5− 4�，퐴퐸 = 퐴� +�퐸 = 4 + 5�

又∵ ∠퐴퐸퐵 = ∠퐸��，∠퐴 = ∠퐸�� = 90 ∘

∴ ▵퐴퐵퐸 ∽ ▵�퐸�

∴ 퐴퐵
�퐸

= 퐴퐸
��

，即 3
3�

= 4+5�
5−4�

解得：� = −8±2 41
10

∵ � > 0

∴ � =−
4
5 +

41
5

∴ �퐸 = 5� = 5 × (−
4
5+

41
5 ) = 41− 4



∵ �퐸//퐵�

∴ ▵��퐸 ∽ ▵��퐵，

∴ �퐸
퐵�

= ��
��

，即��
��

= 41−4
8

∵ �� +�� = �� = 5

∴ �� = 5 ×
8

41− 4 + 8
=

40
41+ 4

又∵ ∠퐴퐸퐵 = ∠퐸퐵�，∠퐴퐸퐵 = ∠퐸��

∴ ∠퐸퐵� = ∠퐸��

∴ ▵퐸�� ∽ ▵퐸�퐵

∴
�퐸
�퐸

=
��
퐵�

=

40
41+ 4
8 =

41− 4
5

∴ �퐸:�퐸的值为
41−4
5 ．

【解析】1.

①根据折叠的性质和퐴�/ ​ /퐵�，可推出∠퐵퐸� = ∠퐸퐵�，即可证明퐵� = 퐸�；②分情况讨论，当퐸퐴'/

/��时，可推出四边形퐸���为平行四边形，得到퐸� = ��，设퐴퐸 = �，则퐴'퐸 = �，퐸� = �� = 4 −

�，퐵� = 4 + �，根据퐵� = 퐸�，推出퐴'� = 4，最后利用勾股定理퐵�2 = 퐴'퐵2 +퐴'�，即可得到퐴퐸；

当퐵퐴'//��时，连接퐵�，作�퐻 ⊥ 퐵�，可得四边形퐴퐵퐻�是平行四边形，结合勾股定理得到퐵� =

�� = 5，然后证明▵퐴퐵� ∽ ▵퐴'�퐵，可设퐴'� = 3�，则퐴'퐵 = 4�，�퐵 = 5�，最后利用
퐴퐵
퐴퐸

= 퐴'퐵
퐴'퐸

，

即可求得퐴퐸；

2.

连接퐵�，作퐸� ⊥ ��于点�，证明▵퐴퐵� ∽ ▵�퐸�，▵퐴퐵퐸 ∽ ▵�퐸�，▵��퐸 ∽ ▵��퐵，▵퐸�� ∽

▵퐸�퐵，设�퐸 = 3�，则�� = 4�，퐸� = 5�，�� = 5− 4�，퐴퐸 = 4 + 5�，由
퐴퐵
�퐸

= 퐴퐸
��

得到�值，

再由
�퐸
퐵�

= ��
��

和�� +�� = �� = 5 得到��，最后由
�퐸
�퐸

= ��
퐵�

得到答案．


