
2024-2025学年八年级数学下学期第三次月考卷
（考试时间：90分钟 试卷满分：100分）

注意事项：

1．答卷前，考生务必将自己的姓名、准考证号等填写在答题卡和试卷指定位置上。

2．回答选择题时，选出每小题答案后，用铅笔把答题卡上对应题目的答案标号涂黑。如需改动，用

橡皮擦干净后，再选涂其他答案标号。回答非选择题时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效。

3．考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回。

4．测试范围：沪教版八年级数学下册第 20~22.6章。

5．难度系数：0.65。

第一部分（选择题 共 18分）

一、选择题（本大题共 6小题，每小题 3分，满分 18分。在每个小题给出的四个选项中，只有一项符合题

目要求的）

1．若点  2A a， 、  3B b， 在直线 1y x   图像上，则（ ）

A． a b B． a b C． a b D．不能确定

【答案】A

【详解】解： 1 0k   ∵ ，

y 将随 x的增大而减小，

2 3∵ ，

a b  ．

故选：A．

2．下列说法正确的是（ ）

A．
2 1 1
2 3

x x
  是分式方程 B． 2 3 1x y  是二元二次方程

C． 2 2 1 0x x   是无理方程 D． 2 2 0x x  是二项方程

【答案】B

【详解】解：A、
2 1 1
2 3

x x
  为一元二次方程，所以 A选项的说法错误；

B、 2 3 1x y  为二元二次方程，所以 B选项的说法正确；

C、 2 2 1 0x x   是一元二次方程，所以 C选项的说法错误；



D、 2 2 0x x  是一元二次方程，所以 D选项的说法错误．

故选：B．

3.若 0, 0ac ab  ，则一次函数
a by x
c c

  的图象不经过第（ ）象限

A．一 B．二 C．三 D．四

【答案】A

【详解】解：∵ 0, 0ac ab  ，

∴ ,a c异号， ,a b同号，

∴ ,b c异号，

∴ 0a
c
 ， 0b

c
 ，

∴
a by x
c c

  的图象经过第二、三、四象限，不过第一象限，

故选：A．

4．如图，在 ABCD 中， 4AB  ， 10BC  ， AC的垂直平分线交 AD于点 E，则 CDE 的周长是（ ）

A．9 B．10 C．13 D．14

【答案】D

【详解】解：∵四边形 ABCD是平行四边形， 4AB  ， 10BC  ，

∴ 4CD AB  ， 10AD BC  ，

∵ AC的垂直平分线交 AD于点 E，

∴CE AE ，

∴ 10DE CE DE AE AD     ，

∴ 4 10 14CD DE CE     ，

∴ CDE 的周长是 14，

故选：D．

5．下列方程中，在实数范围内有解的是（ ）

A．
1
1 1

x
x x


 

B． 1 2 0x   



C．
2 3 1
1 1x x
 

 
D． 1x x  

【答案】C

【详解】解：
1
1 1

x
x x


 

，

方程两边同乘以  1x  ，得 1x  ，

经检验， 1x  不是分式方程的解，

所以方程无解，选项 A不符合题意；

1 2 0x    ，

移项，得 1 2x    ，

两边平方，得 1 4x   ，

解得 5x  ，

经检验，当 5x  时， 1 2 5 1 2 4 0x        ，

所以方程无解，选项 B不符合题意；

2 3 1
1 1x x
 

 
，

方程两边同乘以   1 1x x  ，得       2 1 3 1 1 1x x x x      ，

去括号，得 22 2 3 3 1x x x     ，

移项、合并同类项，得 2 6 0x x   ，

因式分解，得   2 3 0x x   ，

解得 2x  或 3x   ，

经检验， 2x  和 3x   都是分式方程的解，选项 C符合题意；

1x x   ，

两边平方，得 21x x  ，

移项，得 2 1 0x x   ，这个方程根的判别式为  21 4 1 1 3 0         ，方程没有实数根，

所以原方程无解，选项 D不符合题意；

故选：C．

6．如图（1）在梯形 ABCD中，AD BC∥ ， 60A  ，动点 P从A点出发，以1cm / s的速度沿着 A B C D  

的方向不停移动，直到点 P到达点D后才停止．已知 PAD△ 的面积S（单位： 2cm ）与点 P移动的时间 t（单

位： s）的函数关系如图（ 2）所示，则点 P从开始移动到停止移动一共用了（ ） s．



A．6 B．7 C．4 3 3 D． 4 2 3

【答案】D

【详解】解：由图（ 2）可知， t在 2到 4秒时， PAD△ 的面积不发生变化，

∴在 AB上运动的时间是 2秒，在 BC上运动的时间是 4 2 2  （秒），

∵动点 P的运动速度是1cm/s，

∴ 2cmAB  ， 2cmBC  ，

如图，过点 B作 BE AD 于点 E，过点C作CF AD 于点 F ，

∴ 90BEF CFE BEA DFC     ，

∵ AD BC∥ ，

∴ 180BEF CBE   ，

∴ 90BEF CFE CBE       ，

∴四边形 BCFE是矩形，

∴BE CF ， 2cmBC EF  ，

∴ 60A  ，

∴ 30ABE  ，

∴
1 1cm
2

AE AB  ，

∴  2 2 2 22 1 3 cmBE AB AE     ，

∴ 1 3 3
2

AD BE   ，即
1 3 3 3
2

AD   ，

∴ 6cmAD  ，



∴  6 1 2 3 cmDF AD AE EF       ，

在Rt CDF△ 中，  2 2 3 9 2 3 cmCD CF DF     ，

∴动点 P运动的总路程为  2 2 2 3 4 2 3 cmAB BC CD       ，

∵动点 P的运动速度是1cm/s，

∴点 P从开始移动到停止移动一共用了  4 2 3 1 4 2 3    (秒)，

故选：D．

第二部分（非选择题 共 82分）

二、填空题（本大题共 12 小题，每小题 2分，满分 24分）

7．方程 1 2 1 0x x    的解是 ．

【答案】
1
2

x 

【详解】解：由题意得，
1 0
2 1 0
x

x
 

  
，

解得：
1
2

x  ，

1 2 1 0x x   ∵ ，

1 0x   或2 1 0x   ，

解得： 1x   （舍去）或
1
2

x  ，

方程的解是
1
2

x  ．

故答案为：
1
2

x  ．

8．如果方程
3

2 2
x m

x x



 

有增根，那么 m的值等于 ．

【答案】1

【详解】方程两边都乘  2x  ，得3 x m  ，

∵原方程有增根，.

∴最简公分母 2 0x   ，解得 2x  ，.

当 2x  时， 1m  ．.

故答案为 1.



9．用换元法解分式方程 2
2
1 33 7x x
x x

    ，若设
1 x y
x
  ，则方程可化为关于 y的整式方程为 ．

【答案】 2 3 9 0y y  

【详解】解：∵
1 x y
x
  ，

∴
2

2
2

1 1 2x x y
x x

      
 

，

∴ 2 2
2

1 2x y
x

   ，

∵ 2 2
2 2

1 3 1 13 3 7x x x x
x x x x

         
 

，

∴方程可化为 2 3 2 7y y   ，即： 2 3 9 0y y   ；

故答案为： 2 3 9 0y y   ．

10．一次函数
3 3
4

y x   的图象与坐标轴所围成的图形的面积是 ．

【答案】6

【详解】解：一次函数的关系式是
3 3
4

y x   ，当 0x  时， 3y  ；

当 0y  时，
3 3 0
4
x   ，

解得： 4x  ，

其图象与坐标轴围成的三角形面积是：
1 4 3 6
2
   ．

故答案为 6．

11．在平面直角坐标系 xOy中，已知一次函数 y kx b  的图像如图所示，那么关于 x的一元一次不等式

2kx b  的解集是 ．

【答案】 0x 

【详解】解：关于 x的一元一次不等式 2kx b  表示的是一次函数 y kx b  的函数值小于 2，

由函数图像可知，当一次函数 y kx b  的函数值小于 2时， 0x  ，



即关于 x的一元一次不等式 2kx b  的解集是 0x  ，

故答案为： 0x  ．

12．在平面直角坐标系中，已知直线
3 4
4

y x   与 x轴、y轴分别交于 A、B两点，点 C是 y轴负半轴上一

点，点 B关于直线 AC的对称点 D落在 x轴上，则点 D的坐标是

【答案】  12,0

【详解】解：把 0x  代入
3 4
4

y x   得 4y  ，

把 0y  代入
3 4
4

y x   得：
3 4 0
4
x   ，

解得：
16
3

x  ，

∴
16 ,0
3

A 
 
 

、  0,4B ，

∴
16
3

OA  ， 4OB  ，

∵ 90AOB  ，

∴ 2 2 20
3

AB OA OB   ，

由折叠得：
20
3

AD AB  ，

∴ 216 120
3 3

OD OA AD     ，

∴点  12,0D ，

故答案为：  12,0 ．

13．如图，在 ABC中，点D在边 BC上，AC CD＝ ，CE AD ，F 是边 AB的中点，联结 EF．如果 12AD＝ ，

8CE＝ ， 18BC＝ ，那么 EF＝ ．



【答案】4

【详解】解：∵ AC CD＝ ，CE AD ，

DE AE  ， 90DEC  ．

∵ 12AD＝ ， 8CE＝ ，

1 1 12 6
2 2

DE AD     ，

2 2 2 26 8 10CD DE CE      ．

18BC ∵ ，

18 10 8BD BC CD      ．

DE AE∵ ，

E 是 AD的中点．

F∵ 是边 AB的中点，

EF 是 ABD△ 中位线，

1 1 8 4
2 2

EF BD     ．

故答案为：4．

14．已知菱形一组对角的和为 240，较短的一条对角线的长度为 4，那么这个菱形的面积为 ．

【答案】8 3

【详解】解：由题意得，
1 240 120
2

BAD     ， 4AC  ，

∵四边形 ABCD是菱形，

∴BA BC ， AD BC∥ ， AC BD ，
1 2
2

AO AC  ，
1
2

BO DO BD  ，

∴ 180 60ABC BAD    ，

∴ ABC是等边三角形，

∴ 4AB AC  ，



∴ 2 2 2 24 2 2 3BO AB AO     ，

∴ 2 4 3BD BO  ，

∴
1 1 4 4 3 8 3
2 2ABCDS AC BD     菱形 ．

故答案为：8 3．

15．如图：在直角坐标系里点 (0,4)B ，已知 ABDO为矩形， 30DBO  ，则点 A坐标为 ．

【答案】 ( 3,3)

【详解】解：过点 A作 AC⊥y轴于点 C，

∵ (0,4)B ，

∴ 4OB  ．

∵四边形 ABDO为矩形

∴AM=BM=DM=
1 2
2
OB  ，

∴ 30BDM DBO     ,，

∴ 60AMB BDM DBO     

∴△ABM是等边三角形．

又∵AC⊥y轴，

∴CM
1 1
2
BM  ，

∴ 2 2 3, 3AC AM CM CO CM OM      ，



∴点 A坐标为 ( 3,3) ．

故答案为： ( 3,3) ．

16．一个多边形截去一个角后，形成的另一个多边形的内角和是1260，则原多边形的边数是为 ．

【答案】8或 9或 10

【详解】解：设截去一个角后，多边形的边数为 n，

由题意得 ( 2) 180 1260n     ，

解得 9n  ．

因为多边形截去一角后边数可能不变，可能增加 1，可能减小 1，

原多边形可能为 8或 9或 10.

故答案为：8或 9或 10.

17．我们把对角线与一边垂直的平行四边形叫做“优美平行四边形”．如果一个“优美平行四边形”的一组邻边

长为 2 2和 4，那么它的较长的对角线长为 ．

【答案】 2 10

【详解】：如图， ABCD 中， AC AB ， 2 2AB  ， 4BC  ，

∴ 90BAC  ，

∴ 2 2 2 2AC BC AB   ，

∵四边形 ABCD是平行四边形，

∴
1 2
2

AO AC  ， 2BD OB ，

∵ 2 2 10OB AB AO   ，

∴ 2 2 10BD OB  ，

∴平行四边形的较长的对角线长为 2 10 ，



故答案为： 2 10 ．

18．如图，在边长为 6的正方形 ABCD中，点 M、N分别是边 AD、 BC的中点，Q是边CD上的一点．连

接MN、 BQ，将 BCQ△ 沿着直线 BQ翻折，若点 C恰好与线段MN上的点 P重合，则 PQ的长等

于 ．

【答案】 2 3

【详解】解：根据题意，画图如下：

在边长为 6的正方形 ABCD中，点 M、N分别是边 AD、BC的中点，

∴ 6BC PB  ，MN垂直平分 BC， 90BCD  ，

∴BC PB CP  ，

∴ BCP 是等边三角形，

∴ 60PBC  ，

由折叠的性质可得：
1 30
2

PBQ CBQ PBC      ， 90BPQ BCD    

设 ( 0)PQ x x  ，则 2BQ x ，

在Rt BPQ 中， 2 2 2PB PQ BQ  ，即  22 26 2x x  ，

解得： 2 3x  ，



即： 2 3PQ  ．

三.解答题（本大题共 8小题，58 分。解答应写出文字说明，证明过程或演算步骤）

19．（8分）解下列关于 x的方程：

(1) 2 22 1ax x    1a  (2) 2
4 1 1
3 4 4
x

x x x
 

  

(3) 2
2
52 4 3

2 3
x x

x x
   


(4) 2 4x x  

【详解】（1）解： 2 22 1ax x   ，

∴ 2 2 1 2ax x   ，

∴   21 3a x  ，

∴ 2 3
1

x
a




，

解得： 1
3
1

x
a




， 2
3
1

x
a

 


；……（2分）

（2）解： 2
4 1 1
3 4 4
x

x x x
 

  
，

∴   
4 1 1
1 4 4
x

x x x
 

   ，

∴ 24 1 3 4x x x x     ，

∴ 2 2 3 0x x   ，

∴   3 1 0x x   ，

解得： 1 23, 1x x   ，

经检验， 1 23, 1x x   是原方程的解，

∴原方程的解是 1 23, 1x x   ；……（2分）

（3）解： 2
2
52 4 3

2 3
x x

x x
   


，

∴ 2
2
52 3 4

2 3
x x

x x
  


，

令 22 3y x x  ，

∴
54y
y

  ，

∴ 2 4 5 0y y   ，

∴   5 1 0y y   ，



解得： 1 25, 1  y y ，

当 5y  时， 22 3 5x x  ，

∴ 22 3 5 0x x   ，

∴   2 5 1 0x x   ，

解得： 1 2
5 , 1
2

x x   ，

当 1y   时， 22 3 1x x   ，

∴ 22 3 1 0x x   ，

∴   2 1 1 0x x   ，

解得： 3 4
1 , 1
2

x x    ，

经检验， 1 2
5 , 1
2

x x   ， 3 4
1 , 1
2

x x    是原方程的解，

∴方程的解是 1 2
5 , 1
2

x x   ， 3 4
1 , 1
2

x x    ；……（2分）

（4）解： 2 4x x   ，

∴ 4 2x x   ，

∴ 2 8 16 2x x x    ，

∴ 2 9 18 0x x   ，

∴   3 6 0x x   ，

解得： 1 23, 6x x  ，

经检验， 1 3x  是增根， 2 6x  是原方程的解，

∴方程的解为 6x  ．……（2分）

20．（3分）解方程组：
   

2 2

2

2 9

3 2 0

x xy y

x y x y

   


    
．

【详解】解：
   

2 2

2

2 9

3 2 0

x xy y

x y x y

   


    

①

②
，

由①得，  2 9x y  ，

解得： 3x y  或 3x y   ，



由②得，   1 2 0x y x y     ，

解得： 1x y  或 2x y  ，……（2分）

当 3x y  ， 1x y  时，解得
2
1

x
y


 
；

当 3x y  ， 2x y  时，解得

5
2
1
2

x

y

 

 


；

当 3x y   ， 1x y  时，解得
1
2

x
y
 

  
；

当 3x y   ， 2x y  时，解得

1
2
5
2

x

y

  

  


；

综上所述，方程组的解为
2
1

x
y


 
或

5
2
1
2

x

y

 

 


或
1
2

x
y
 

  
或

1
2
5
2

x

y

  

  


．……（2分）

21．（6分）有一项工程，甲、乙两人合作 20天后，还需由乙单独做 7天才能完成．如果甲每天比原来多做

10%，乙每天比原来多做 26%，那么全部工程两人合作 20天就能完成，求原来甲和乙单独完成这项工程各

需多少天？

【详解】解：设甲原来度量完成这项工程需要 x天，乙原来度量完成这项工程需要 y天，……（1分）

由题意得：

   

1 1 120 7 1

1 120 1 10% 1 26% 1

x y y

x y

  
     

  


         

，……（2分）

整理得：

20 27 1

22 25.2 1

x y

x y

  

  


，

解得
50
45

x
y


 
，

经检验，
50
45

x
y


 
是原方程的解，且符合题意；……（2分）

答：甲原来度量完成这项工程需要 50天，乙原来度量完成这项工程需要 45天．……（1分）

22．（6分）直线 y x b  与直线 y kx 的图像交于点  2, 4A  ，



(1)求这两条直线的函数关系式；

(2)求这两条直线与 x轴围成的三角形的面积．

【详解】（1）解：∵直线 y x b  与直线 y kx 的图像交于点  2, 4A  ，

将点  2, 4A  代入直线 y x b  与直线 y kx 中，得：

2 4b   ， 2 4k   ，

解得： 6b   ， 2k   ，

这两条直线的函数关系式为 6y x  ， 2y x  ；……（3分）

（2）解：如图所示，设直线 6y x  与 x轴的交点为 B，两直线交点为 P，

联立两直线
6

2
y x
y x
 

  
，

解得：
2
4

x
y


  
，

交点  2, 4P  ，

在直线 6y x  中，令 0y  ，得 6x  ，

 6,0B ，

这两条直线与 x轴围成的三角形的面积
1 6 4 12
2

    ．……（3分）

23．（8分）如图，在 ABCD 中， BE、DG分别平分 ABC 、 ADC ，交 AC于点 E、G．



(1)求证： AGD CEB△ ≌△ ；

(2)过点 E作 EF AB ，垂足为 F ．若平行四边形 ABCD的周长为 48， 8EF  ，求 ABCD 的面积．

【详解】（1）证明：∵ BE，DG分别平分 ABC ， ADC ，交 AC于点 E、G，

∴
1
2

ADG ADC   ，
1
2

CBE ABC   ，

∵四边形 ABCD是平行四边形，

∴ ADC ABC  ， AD CB∥ ， AD CB ，

∴ ADG CBE  ， DAG BCE  ，

在 AGD△ 和 CEB 中，

ADG CBE
AD CB
DAG BCE

  
 
  

，

∴  ASAAGD CEB ≌ ；……（4分）

（2）解：过点 E作EH BC 于点 H，如图所示：

∵ BE分别平分 ABC ， EF AB 于点 F ，

∴ 8EH EF  ，

∵ AB CD ，BC DA ，且平行四边形 ABCD的周长为 48，

∴ 2 2 48AB BC  ，

∴ 24AB BC  ，

∴  1 1 1 18 8 24 96
2 2 2 2ABC ABE CBES S S AB EF BC EH AB BC               ，

在 ABC和 CDA 中，

AB CD
BC DA
AC CA


 
 

，



∴  SSSABC CDA ≌ ，……（3分）

∴ 96ABC CDAS S △ △ ，

∴ 96 96 192ABCD ABC CDAS S S     △ △ ，

∴ ABCD 的面积是 192．……（1分）

24．（8分）如图，在 ABC中， AB AC ，点 ,D E分别为边 ,AB AC上的点，DE BC∥ ，连接 BE，点G为

BE的中点，连接DG，并延长交边 BC于 F ．

(1)求证：四边形DBFE是平行四边形；

(2)如果 2C BEF  ，求证：四边形DBFE是菱形．

【详解】（1）证明： DE BC∵ ∥ ，

DEG FBG   ， EDG BFG   ，DE FB∥ ，

∵点G为 BE的中点，

EG BG  ，

在 DEG△ 和 FBG△ 中，

DEG FBG
EDG BFG
EG BG

  
  
 

，

 AASDEG FBG ≌△ △ ，

DE FB  ，

四边形DBFE是平行四边形；……（4分）

（2）由（1）知四边形DBFE是平行四边形，

BD EF  ，

ABC EFC  ，

AB AC∵ ，

ABC C  ，



EFC C  ，

2C BEF  ∵ ，

2EFC BEF BEF EBF      ，

BEF EBF  ∴ ，

BF EF  ，

平行四边形DBFE是菱形．……（4分）

25．（9分）已知，梯形 ABCD中， AD BC∥ ， 90ABC  ， 3AB  ， 10BC  ， 5AD  ，M 是 BC边上的

任意一点，连接DM ，连接 AM ．

(1)若 AM 平分 BMD ，求 BM的长；

(2)过点A作 AE DM ，交DM 所在直线于点 E．

①设 BM x ， AE y ，求 y关于 x的函数关系式；

②连接 BE，当点 E是DM 的中点时，求 BE的长．

【详解】（1）解：如图1中， 作DH BC 于 H，则四边形 ABHD是矩形，

∴ 5 AD BH ， 3AB DH  ，

当MA平分 DMB 时，

∴ AMB AMD DAM     ，

∴ 5DA DM  ，

在Rt DMH△ 中， 5DM AD  ， 3DH  ，

∴ 2 2 2 25 3 4MH DM DH     ，

∴ 1BM BH MH   ；

当 AM 平分 BM D 时，同法可证：DA DM  ， 4HM   ，

∴ 9BM BH HM    ；



综上所述，满足条件的 BM 的值为1或9；……（3分）

（2）解：①如图 2中，作MH AD 于 H，

在Rt DMH△ 中，  22 23 5 10 34DM x x x      ，

∵
1 1
2 2ADMS AD MH DM AE      ，

∴ 25 3 10 34y x x     ，

∴
2

2
15 10 34

10 34
x xy

x x
 


 

；……（3分）

②如图3，延长 AE交 BC于点 N，

∵ AD BC∥ ，

∴ DAE MNE  ， ADE NME  ，

∵ E是DM 中点，

∴DE ME ，

∴  AASADE NME ≌ ，

∴ 5MN AD  ，

∵ AE垂直平分DM ，

∴ 5AM AD  ，

∵ 3AB  ，

∴ 4BM  ，

∴ 9BN  ，

∴ 2 2 2 23 9 3 10AN AB BN     ，

∴ 1 3 10
2 2

BE AN  ．……（3分）



26．（10分）已知在平面直角坐标系中，直线 ( ): 3 0l y kx k= + ¹ 交 x轴负半轴于点A，交 y轴于点 B，且

2AO OB ．

(1)求直线 l的表达式；

(2)已知点C在直线 l上且在第一象限内，过点C作CD x 轴，垂足为点D，以线段CD为对角线作正方形

CEDF（点 E在点 F 的左侧）．

①如图，当点 E落在 y轴上时，求点C的坐标；

②当CE的延长线经过点O时，求正方形CEDF的边长．

【详解】（1）解：由 3y kx  ，当 0x  ， 3y  ，

则  0,3B ，

∵ 2AO OB ，

∴ 6OA  ，

∵A在 x轴的负半轴，

∴  6,0A  ,

代入 3y kx  ，即0 6 3k   ，

解得：
1
2

k  ，

∴直线 l的表达式为：
1 3
2

y x  ；……（4分）

（2）①设 ,CD EF交于点G，



设C的坐标为
1, 3
2

m m  
 

，则
1 3,
4 2

G m m  
 

∵CD x 轴，

∴  ,0D m ，

∵CD为正方形CEDF的对角线，

∴EF x∥ 轴， 45ODE EDG     ，

则OE EG GD 

∴  0,E m ，

∴
1 3
4 2
m m 

解得： 2m 

∴  2,4C ；……（3分）

②如图所示，设C的坐标为
1, 3
2

n n  
 

，  ,0D n ，

∵四边形CEDF是正方形，CD是对角线，

∴ 45DCE  ，

当OE经过点O时， OCD 是等腰直角三角形，

∴CD OC ，

∴ 1 3
2
n n  ，

解得： 6n  ,

∴ 6CD  ，

∴边长为 2 6 3 2
2
  ．……（3分）


