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[image: ]2024-2025学年度上海八年级数学下册第三次月考试卷
（考试时间：90分钟  试卷满分：100分）
考试范围：一次函数、代数方程、四边形；
第I卷（选择题）
一、单选题（共18分）




1．（本题3分）如果直线与直线相交于轴上，那么的值为（　　）




A．	B．	C．	D．
【答案】D



【分析】本题考查一次函数与坐标轴的交点问题，求出直线与轴的交点坐标，再代入到直线中，进行求解即可．

【详解】解：∵，


∴当时，解得：，



∴直线与轴的交点坐标为，



∵直线与直线相交于轴上，



∴把代入，得：，

解得：；
故选D．

2．（本题3分）要使函数的图象经过x、y轴的正半轴，则m与n的取值范围应为（    ）




A．，	B．，




C．，	D．，
【答案】D


【分析】本题主要考查了一次函数的性质、解一元一次不等式，函数的图象经过x、y轴的正半轴，则应有，求解不等式即可．

【详解】解：∵函数的图象经过x、y轴的正半轴，
∴一次函数过一、二、四象限，

∴，


解得：，．
故选：D．
3．（本题3分）在下列方程中，无实数根的方程的个数是（    ）

①；

②；

③；

④；

⑤．
A．2个	B．3个	C．4个	D．5个
【答案】C
【分析】本题主要考查了无理方程，分式方程，熟知相关方程的解法是解题的关键．
分别根据无理方程，分式方程的求解方法求解判断即可．



【详解】解：①， 两边同时平方得，移项后，此等式不成立，所以方程①无实数根，符合题意；







②，即，两边同时平方得，解得，检验：当时，，无意义，所以方程②无实数根，符合题意；






③， 方程两边同乘得，检验：当时，分母，所以是增根，方程③无实数根，符合题意；












④，两边同时平方得，解得，，检验：当时，，，；当时，，，，所以方程④无实数根，符合题意；










⑤，两边同时平方得，移项化为一元二次方程的一般形式，根据求根公式，检验：当时，，，不满足等式；当时，，，满足等式，所以方程⑤有实数根，不符合题意．

综上，无实数根的方程有①②③④，共个，
故选：C．


4．（本题3分）方程组有实数解，则的取值范围是（　　）




A．；	B．；	C．；	D．．
【答案】D
【分析】本题考查根据二元二次方程组的解的情况，求参数的范围，将二元二次方程组转化为一元二次方程，进行求解即可．

【详解】解：，

由②，得：，



把代入①，得：，即：，
∵方程组有实数解，

∴，

∴；
故选D．
5．（本题3分）下列命题中正确的命题的个致是（   ）
①夹在两条平行线之间的平行线段相等；
②多边形的内角中至多有3个锐角；
③一组对角相等，一组对边平行的四边形是平行四边形；
④平行四边形的两条对角线把其分成四个等积的小三角形；
A．1个	B．2个	C．3个	D．4个
【答案】D
【分析】本题考查平行四边形的性质和判定、多边形的内角，根据平行四边形的性质和判定、多边形的内角逐一判断解题．
【详解】解：①夹在两条平行线之间的平行线段相等，故此命题是真命题；
②多边形的内角中至多有3个锐角，故此命题是真命题；
③一组对角相等，一组对边平行的四边形是平行四边形，故此命题是真命题；
④平行四边形的两条对角线把平行四边形分成的四个小三角形的面积相等，故此命题是真命题.
由此可得：真命题有4个.
故选：D．










6．（本题3分）如图，在周长为的中，，、相交于点，交于，则的周长为（　　）
[image: @@@032c3187-6dd9-4316-97db-b79ba9c80cd4]


A．	B．


C．	D．
【答案】A
【分析】本题考查了平行四边形的性质，线段垂直平分线的性质，掌握知识点的应用是解题的关键．









由四边形是平行四边形，则，从而得出垂直平分，故有，所以的周长为，再由为即可求解．

【详解】解：∵四边形是平行四边形，

∴，

∵，

∴，


∴的周长



，


∵为，

∴，


∴的周长为，

故选：．
第II卷（非选择题）
二、填空题（共24分）

7．（本题2分）方程的解是     ．

【答案】


【分析】本题考查了解无理方法，二次根式有意义的条件、解一元一次不等式组、算术平方根，熟练掌握相关知识点是解题的关键．根据二次根式有意义的条件可得，解出的范围，再根据算术平方根的非负性求解方程即可得出答案．

【详解】解：由题意得，，

解得：，

，


或，


解得：（舍去）或，


方程的解是．

故答案为：．


8．（本题2分）若关于x的函数是一次函数，则的值为       ．


【答案】/
【分析】本题主要考查了一次函数的定义，掌握一次函数的一次项系数不能为0成为解题的关键．

由于函数是一次函数，则二次项系数为0且一次项系数不为0，据此列不等式组求解即可．


【详解】解：∵关于的函数是一次函数，


∴，解得：，

故答案为：．
9．（本题2分）如果一个多边形的内角和是外角和的2倍，那么这个多边形是           边形．
【答案】6

【分析】本题考查了多边形的内角与外角．根据多边形的内角和公式和外角和定理列出方程，然后求解即可．
【详解】解：设多边形的边数为n，

由题意得，，

解得．
故这个多边形的边数是6．
故答案为：6．
10．（本题2分）顺次连接三角形三边的中点所构成的三角形周长为16，那么原来的三角形周长是            ．
【答案】32
【分析】根据三角形的中位线定理知：三条中位线围成的三角形的各边是对应原三角形各边的一半，结合题意，通过计算即可得到答案．

【详解】解：根据题意可知，原三角形的周长
故答案为：32．
【点睛】本题考查了三角形中位线的知识，解题的关键是熟练掌握三角形中位线的性质，从而完成求解．

11．（本题2分）我们把对角线与一条底边相等的等腰梯形叫做“完美等腰梯形”．若一个“完美等腰梯形”的对角线长为10，且该梯形的一个内角为，则这个梯形的高等于      ．
【答案】5
【分析】本题考查了等腰三角形的性质，含30度角直角三角形的特征，解题的关键是掌握等边对等角，含30度角的直角三角形30度角所对的边是斜边的一半．



根据题意画出图形，过点D作与点H，即可推出，进而得出，即可解答．


【详解】解：如图：四边形为等腰梯形，，

过点D作与点H，

∵，

∴，

∴，

∴，
故答案为：5．
[image: @@@820e91e6-a082-4c0f-b84b-2897e73db6a1]


12．（本题2分）在平面直角坐标系中，已知直线与x轴、y轴分别交于A、B两点，点C是y轴负半轴上一点，点B关于直线的对称点D落在x轴上，则点D的坐标是        

【答案】


【分析】本题主要考查一次函数的综合应用．利用勾股定理可得，由折叠得，即可得出点D的坐标．



【详解】解：把代入得，



把代入得：，

解得：，
[image: @@@d91b7060-b1b3-4d54-afd8-7bc1c4fae49d]


∴、，


∴，，

∵，

∴，

由折叠得：，

∴，

∴点，

故答案为：．


13．（本题2分）用换元法解方程时，设，则原方程可化为关于y的整式方程是         ．

【答案】

【分析】本题考查了换元法、解分式方程，熟练掌握相关知识点是解题的关键．设，利用换元法将原方程化为关于y的方程，再通过去分母得到整式方程，即可得出答案．

【详解】解：，



，，


原方程可化为，

去分母，得：，

整理得：，


原方程可化为关于y的整式方程是．

故答案为：．


14．（本题2分）用换元法解无理方程，若设，则原方程 可化为整式方程：          

【答案】


【分析】本题考查了无理方程的解法，设，可得原方程为，掌握无理方程的解法是解题的关键．

【详解】解：设，

∴原方程为，

故答案为：．

15．（本题2分）将二元二次方程化成两个一次方程，那么这两个一次方程分别是           和           ．


【答案】          
【分析】本题考查解二元二次方程，移项后，利用完全平方公式和平方差公式进行因式分解，转化为两个一次方程，即可．

【详解】解：





，


∴或；


故答案为：，．


16．（本题2分）已知弹簧长度（厘米）与所挂重物的质量（千克）的函数关系如图所示，那么弹簧长度为7厘米时，所挂重物为      千克．
[image: @@@27a1924e-e53e-475e-aa45-64aa47666059]


【答案】/


【分析】本题主要考查一次函数图象，根据题意设出一次函数表达式，然后把代入到表达式，求出k和b，即可求出函数表达式，最后把，代入到表达式，求出x即可．

【详解】解：设一次函数表达式为：，


∵把两点坐标代入表达式，得：

，

解得，

∴，



把，代入到，解得：

故答案为：．






17．（本题2分）如图，直线和x轴、y轴分别交于点A、点B，以线段AB为直角边在第一象限内作等腰直角，，如果在直角坐标平面内有一点，且的面积与的面积相等，则a的值为      ．
[image: @@@cc60ab09-806f-4f1a-bd0f-f2f626eae69a]


【答案】或．


【分析】由已知求出A、B的坐标，求出三角形的面积，再利用建立含a的方程，把表示成有边落在坐标轴上的三角形面积和、差，通过解方程求得答案．

【详解】解：∵直线与x轴、y轴分别交于点A、B，


∴A(，0)，B(0，1)，AB==2，

，
连接OP，

当点在第二象限时，

[image: @@@c6a67c89-86c6-4690-ba1b-dac3692523c3]，

，


解得或（舍）；


当点在第一象限且在直线左侧时，

[image: @@@000945fc-bcfd-43c0-afa7-7f8b9eb1d46d]，


解得（舍）或（舍）；


当点在第一象限且在直线右侧时，

[image: @@@f8d1158e-0660-4441-ac27-3fa2fd91cb0f]，


解得或（舍）；


故答案为或．

【点睛】本题考查了一次函数的综合应用；解函数图象与面积结合的问题，要把相关三角形的面积用边落在坐标轴的其他三角形面积来表示，这样面积与坐标之间就建立了联系；把表示成有边落在坐标轴上的三角形面积和、差是正确解答本题的关键．










18．（本题2分）如图，在中，，，，点E是上的一点，点F是边上一点，将平行四边形沿折叠，得到四边形，点A的对应点为点C，点D的对应点为点G，则的长度为          ．
[image: @@@692620ddfdca498fa64e12235e68c8b0]

【答案】

















【分析】作于，过点作于，由 角直角三角形的性质可求，则，证明，那么，而，设，则，则，由折叠可知，，在中，由勾股定理得，即可求解．





【详解】解：如图，作于，过点作于.
[image: @@@9d1702e7656247ec90c432e7b95c2b36]


∵，，

∴，


∴，，

∵四边形是平行四边形，



∴，，，



由折叠可知，，，，



∴，，，

∴，


在和中，



∴;

∴,


∵，,

∴，

∴，


设，则，

∴，

由折叠可知，，

∵，

∴，

∵，

∴，

在中，

由勾股定理得，

解得，

∴，

∴.

故答案为：.

【点睛】本题考查的是轴对称的性质，平行四边形的性质，角直角三角形的性质，勾股定理的应用，作出合适的辅助线是解本题的关键．
三、解答题（共58分）

19．（本题6分）解方程组：．




【答案】或或或
【分析】本题考查了解二元二次方程组，利用因式分解法解方程是解题的关键．利用因式分解法对每个方程进行化简，再联立化简后的方程即可求解．

【详解】解：，

由①得，，


解得：或，

由②得，，


解得：或，



当，时，解得；



当，时，解得；



当，时，解得；



当，时，解得； 





综上所述，方程组的解为或或或．



20．（本题6分）已知一次函数的图像经过点和点．
(1)求一次函数的解析式；

(2)在x轴上有一点P，且，求点P的坐标．

【答案】(1)

(2)
【分析】本题考查了待定系数法求一次函数解析式，勾股定理，解方程等知识．
（1）用待定系数法求解即可；






（2）设点P的坐标为，由勾股定理分别求得、、，再由，根据勾股定理得，即可得关于m的方程，解方程即可．



【详解】（1）解：将和代入，

得，

解得：，

∴一次函数的解析式为；




（2）解：设点P的坐标为，由勾股定理得，，，

∵，


∴在中，，

∴，

解得，

∴点P的坐标为，
21．（本题6分）解下列关于x的方程

(1)

(2)

(3)

(4)

【答案】(1)

(2)


(3)




(4)，方程无解；， ，
【分析】（1）根据去分母，移项，合并同类项，系数化为一，检验即可．
（2）根据移项，两边平方，再两边平方，检验即可．








（3）设，则，原方程可化为，去分母得，解得，，再分别解和，然后进行检验确定原方程的解．



（4）移项得到，在分别计算：时； 时， 即可解答．
本题考查了解分式方程，解无理方程，换元法将分式方程转化为整式方程，公式法解一元二次方程，熟练掌握其运算法则是解题的关键．

【详解】（1）


方程两边同时乘得，，

，

，

，


检验：当时，，

∴是原方程的解．

（2）

移项得：，

两边平方得：，

整理得：，

再两边平方得：，

，


解得：，，

经检验是原方程的增根，舍去，

故答案为：．

（3）


设，则，

∴原方程可化为，

去分母得，


解得，，


当，，此方程无实数解，




当，，解得，，


经检验、是原方程的解，


∴原方程的解为，．

（4）

，

， 



当时，，，方程无解，





当时，，，解得，．



22．（本题6分）已知直线与直线都经过点．
[image: @@@70ba11e8-3835-4156-be4a-2ea7ce2d75ae]

(1)求的值；


(2)当________时，；

(3)求这两条直线与轴围成的三角形的面积．


【答案】(1)，

(2)
(3)5
【分析】本题考查了求一次函数的解析式、一次函数的几何应用，熟练掌握一次函数的图像与性质是解题关键．







（1）先将点代入直线得的值，从而可得点的坐标，再将点的坐标代入直线即可得的值；
（2）画出两个一次函数的大致图像，结合函数图像求解即可得；

（3）先分别求出两个一次函数与轴的交点坐标，再利用三角形的面积公式求解即可得．



【详解】（1）解：将点代入直线得：，

∴，



将点代入直线得：，

解得．


（2）解：由（1）可知，，，
在平面直角坐标系中，画出两个一次函数的大致图像如下：
[image: @@@88803a18-8de7-41f9-ab42-b7c475cbf4f2]


由函数图像可知，当时，，

故答案为：．






（3）解：如图，设直线与轴交于点，直线与轴交于点，
[image: @@@74f17a04-d579-4dba-9a47-20ec437a75e2]




对于直线，当时，，即，




对于直线，当时，，即，

∴，

∵，



∴的边上的高为，


∴的面积为，

即这两条直线与轴围成的三角形的面积为5．
23．（本题6分）在行驶完某段全程600千米的高速公路时，李师傅对张师傅说：“你的车速太快了，平均每小时比我多跑20千米，比我少用1.5小时就跑完了全程．”
[image: @@@ad397bbc-350a-410b-9192-18f53aca229b]  
(1)已知这段高速公路全程限速110千米/小时，如果两人全程均匀速行驶，那么张师傅超速了吗？请说明理由；
(2)张师傅所行驶的车内油箱余油量y（升）与行驶时间t（小时）的函数关系如图所示，当张师傅行驶完这段高速公路时，求油箱里的剩余油量．
【答案】(1)张师傅没有超速，理由见解析

(2)当张师傅行驶完这段高速公路时，油箱里的剩余油量升
【分析】此题考查分式方程的应用和从函数图象获取信息等知识，读懂题意和从函数图象获取有效信息是关键．

（1）设张师傅的速度为千米/时，根据时间关系列方程并解方程即可进行解答；
（2）从函数图象获取信息进行解答即可．
【详解】（1）解：张师傅没有超速，

理由：设张师傅的速度为千米/时，

．


∴（舍去），．

经检验，是原分式方程的解．

∵，
∴张师傅没有超速．

（2）由函数图象可得，张师傅每小时耗油量为：（升），

∴行驶完这段高速公路，张师傅至少需要：（升）．
∴即行驶完这段高速公路，他至少需要33升．

∴当张师傅行驶完这段高速公路时，油箱里的剩余油量（升）．



















24．（本题6分）如图，在中，为对角线的中点，，．．动点从点出发，以每秒2个单位的速度沿折线向终点匀速运动，连结并延长交折线于点．将线段绕着点逆时针旋特60°得到线段，连结，设点的运动时间为．
[image: @@@0fba6dca-37c8-4941-b792-5b874e21f9f9]


(1)用含的代数式表示的长．



(2)当点在边上运动时，求证：．



(3)当点在边上时，求的值．




【答案】(1)当时，；当时，
(2)见解析
(3)2或3
【分析】本题主要考查了平行四边形的性质，勾股定理，全等三角形的判定与性质，等边三角形的判定与性质，利用分类讨论的思想方法解答．

（1）利用含角的直角三角形的性质，平行四边形的性质解答即可；

（2）连接，利用平行四边形的性质和全等三角形的判定与性质解答即可；




（3）利用平行四边形的性质，等边三角形的判定与性质求得点与点D重合或点E在边上时的值，从而得到的取值范围．

【详解】（1）解：，

，

，

，

∵四边形为平行四边形，

，


①当时，，


②当时，；

（2）证明： 连接， 如图，
[image: @@@720e63d5-6df9-4bfe-94f4-9321b3358364]



在中，为对角线的中点，



∴经过点，，

∵四边形为平行四边形，

∴，

，


在和 中，

，

，

；


（3）解：①当点与点重合时，如图，
[image: @@@d85d061f-ed9a-4ff5-9781-436cd508786a]

由题意得：为等边三角形，

，

，

∴，

∴，

∴，

∴四边形为平行四边形，

∴，

∴，

∴，

∴，


②当点落在边上时，如图，
[image: @@@f20f3dac-73cc-4600-b070-f3f7b1faf9a3]

由题意得：为等边三角形，

∴，

∴，

∴，

∴四边形为平行四边形，

，

∴，

∴，


在和中，

，

∴，

∴，

∴，

∴，

∴，



∴当点在边上时，的值为：2或3．













25．（本题6分）如图，在中，、分别是边、上的中线，与交于点O，点F、G分别是、的中点，连接、、、．
[image: @@@9efe9e7b-2233-4a64-bf21-d747e6eec63c]

(1)求证：；


(2)若，求证：四边形是矩形．
【答案】(1)见解析
(2)见解析









【分析】（1）根据点F、G分别是、的中点，得到，由、分别是边、上的中线，得到，即可证明；










（2）根据第一问结论，可得，，即证得四边形是平行四边形，根据，证得，得到，结合，得到，再根据平行四边形对角线互相平分，得到，即证明四边形是矩形．



【详解】（1）点F、G分别是、的中点


，





、分别是边、上的中线



 是的中位线


，


，．





（2）、分别是边、上的中线


，


，


，



在与中，






 ，


，

，




，


四边形是平行四边形



，互相平分


，

．


四边形是矩形．
【点睛】本题考查了三角形中位线的性质，平行线的判定和性质，三角形全等的判定和性质，等腰三角形的性质，平行四边形的判定和性质，矩形的判定，熟练掌握相关性质和判定是解题的关键．

26．（本题8分）如图，△ABC的两顶点分别为B（0，0），C（4，0），顶点A在直线l：y＝﹣x+3上．
[image: @@@a0a6de80-bc8b-42e4-a3ee-32a26152809d]
(1)当△ABC是以BC为底的等腰三角形时，求点A的坐标；
(2)当△ABC的面积为4时，求点A的坐标；
(3)在直线l上是否存在点A，使∠BAC＝90°？若存在，求出点A的坐标；若不存在请说明理由．
【答案】(1)A（2，2）；
(2)（2，2）或（10，﹣2）；
(3)在直线l上存在点A，使∠BAC＝90°，此时点A的坐标是（2，2）或（3.6，1.2）
【分析】（1）以BC为底的等腰三角形，点A是BC的中垂线与直线l的交点，据此求解即可；
（2）根据△ABC的面积求得点A的纵坐标，把点A的纵坐标代入直线方程即可求得其横坐标；




（3）设点A的坐标为，根据两点间距离公式表示出，，，再利用勾股定理建立方程，求解即可．
【详解】（1）如图，当△ABC是以BC为底的等腰三角形时，点A在BC的中垂线上．
[image: @@@3abfd3e7-422d-4b97-918d-7cd33a235f38]
∵B（0，0），C（4，0），
∴BC的中垂线为x＝2．

又点A在直线l：y＝﹣x+3上，

∴y＝﹣×2+3＝2，
即A（2，2）；
（2）设A（a，b）．则依题意得


BC•|b|＝4，即×4|b|＝4，
解得|b|＝2
∴b＝±2．

①当b＝2时，2＝﹣a+3，
解得 a＝2
则A（2，2）；

②当b＝﹣2时，﹣2＝﹣a+3，
解得 a＝10
则A（10，﹣2）．
综上所述，点A的坐标是（2，2）或（10，﹣2）；

（3）设点A的坐标为，

 B（0，0），C（4，0），



，，，

∠BAC＝90°，


，即，


解得或，
所以，在直线l上存在点A，使∠BAC＝90°，此时点A的坐标是（2，2）或（3.6，1.2）．
【点睛】本题综合考查了等腰三角形的性质，一次函数图象上点的坐标特征，三角形的面积公式以及勾股定理等知识点．解（2）题的过程中，一定要对点A的纵坐标进行分类讨论，以防漏解．












27．（本题8分）如图，在正方形中，点在边上（点与点不重合），过点作，与边相交于点，与边的延长线相交于点．
[image: @@@4cbbd506-fbae-4d35-9102-de88f0b7d446]  



(1)由几个不同的位置，分别测量、的长，从中你能发现的数量之间具有怎样的关系？并证明你所得到的结论；






(2)连接，如果正方形的边长为2，设，的面积为，求与之间的函数解析式，并写出函数的定义域；




(3)如果正方形的边长为2，的长为，求点到直线的距离．

【答案】(1)，见解析


(2)，



(3)点到直线的距离为










【分析】（1）过点作，垂足为，易得四边形是矩形，可得，，再证明，由全等三角形的性质可得，即，结合，即可证明结论；




（2）连接，结合全等三角形的性质以及勾股定理可得，根据三角形面积公式即可获得与之间的函数解析式，并确定该函数解析式的定义域即可；






（3）连接，首先确定，故可设点到直线的距离为，则有，代入数值并求解，即可获得答案．

【详解】（1）解：，证明如下：



过点作，垂足为，如下图，
[image: @@@83474b1b-a977-4361-990b-f7e58f02bec6]  

∵四边形为正方形，


∴，，

∵，

∴，

∴四边形是矩形，


∴，，

∵，

∴，

∴，


在和中，

，

∴，


∴，即，

∵，

∴；

（2）连接，如下图，
[image: @@@fd002f3d-4fc2-4d7a-b7b8-e155ed9b41ac]  

由（1）可知，，

∴，

∵，



∴与之间的函数解析式为，




∵点在边上，且点与点不重合，

∴该函数解析式的定义域为．

（3）连接，如下图，
[image: @@@0de32d0e-6a79-46ee-9427-19ed52f5e2f2]  

∵，




∴可设点到直线的距离为，则有，

∵，

∴，

∴，



∴点到直线的距离为．
【点睛】本题主要考查了正方形的性质、矩形的判定与性质、全等三角形的判定与性质、勾股定理、三角形面积公式、一次函数的应用等知识，熟练掌握相关知识，正确作出辅助线是解题关键．
[bookmark: _GoBack]1
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