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注意事项：
1．答卷前，考生务必将自己的姓名、准考证号等填写在答题卡和试卷指定位置上。
2．回答选择题时，选出每小题答案后，用铅笔把答题卡上对应题目的答案标号涂黑。如
需改动，用橡皮擦干净后，再选涂其他答案标号。回答非选择题时，将答案写在答题卡上。写
在本试卷上无效。
3．考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回。
4．测试范围：沪教版（五四制）（2024）八年级下册第23章~第26章

第一部分（选择题 共18分）
一、选择题（本大题共6小题，每小题3分，满分18分．在每个小题给出的四个选项中，只有一项符合题目要求的）

1．已知反比例函数，下列选项正确的是（     ）
A．y随x的增大而增大


B．若点在函数图象上，则点也在图象上


C．当时，

D．点在函数图象上
【答案】B


【详解】反比例函数图象在每个象限内随的增大而增大，A错误；


点在函数图象上，∴，满足函数关系式，也可根据对称性证明结论成立，∴B正确；


当时，，∴C错误；
xy≠－4，D错误.

2．一个矩形被分成不同的4个三角形，其中绿色三角形的面积占矩形面积的，黄色的三角形的面积是21，则该矩形的面积为（）
[image: @@@bf727e0f-ff67-4275-8cd6-151c1682e4c2]  
A．60	B．70	C．120	D．140
【答案】A


【详解】解：黄色三角形与绿色三角形面积之和是矩形面积的，


矩形的面积，

，

，
故选：A．









3．如图，直线（是常数，且）与直线相交于点，已知点的纵坐标为1，则关于，的方程组的解为（   ）
[image: @@@926e9fe6-d4e1-4cdc-867d-b2b36b7f7be1]




A．	B．	C．	D．
【答案】C

【详解】解：∵，



∴当时，，解得：，

∴，





∴直线（是常数，且）与直线的交点坐标为：；





∴关于，的方程组，即的解为：；
故选：C．






4．如图，矩形内有一点，且满足，若，，则的度数是（　　）
[image: @@@c8670123-4e17-4720-86fa-3712eb15b8af]




A．	B．	C．	D．
【答案】B

【详解】解：有四边形是矩形，

∴，


∵，

∴，


∴，

∵，

∴，

∴，


∵，，

∴，

∴，
故选：B．






5．如图，在正方形中，分别以点为圆心，以的长为半径画弧，两弧交于点，连接，则的度数为（   ）
[image: @@@64ac1d70-3e5d-4b4d-a6c9-2ff4c6831b1d]




A．	B．	C．	D．
【答案】C

【详解】解：如图，连接，
[image: @@@3cf18ce0-dc38-4e2d-b941-4f200ce62b25]


根据题意得，，

是等边三角形，

，

，

，

，

，

，

，

同理可得，


故选：C．



6．如图1，中，，为锐角．要在对角线BD上找点N，M，使四边形ANCM为平行四边形，现有图2中的甲、乙、丙三种方案，则正确的方案（    ）．
[image: @@@f7c54e14-d362-4d5b-9e1c-b3e1eb113502]
[image: @@@db1b35ce-1f3d-4e76-8c79-aae4b2643505]
	

取BD中点O，作，
	
	

作于N，于M
	
	

作AN，CM分别平分，，交BD于点N，M


A．甲、乙、丙都是	B．只有甲、乙才是
C．只有甲、丙才是	D．只有乙、丙才是
【答案】A
【详解】解：方案甲中，连接AC，如图1所示：
[image: @@@d2e37d16-3283-4c53-bea7-c6d27c1a126e]
∵四边形ABCD是平行四边形，O为BD的中点，
∴OB＝OD，OA＝OC，
∵BN＝NO，OM＝MD，


∴NO＝OB，OM＝OD，
∴NO＝OM，
∴四边形ANCM为平行四边形，方案甲正确；
方案乙中：如图2，
[image: @@@9a891762-ba1d-4c67-aeca-00275c9de23d]
∵四边形ABCD是平行四边形，

∴AB＝CD，ABCD，
∴∠ABN＝∠CDM，
∵AN⊥BD，CM⊥BD，
∴∠ANM＝∠CMN＝90°，∠ANB＝∠CMD＝90°

∴ANCM，
在△ABN和△CDM中，

 
∴△ABN≌△CDM（AAS），
∴AN＝CM，

又∵ANCM，
∴四边形ANCM为平行四边形，方案乙正确；
方案丙中：如图3，
[image: @@@5bed4592-4636-4669-91c4-212db341d01a]
∵四边形ABCD是平行四边形，

∴∠BAD＝∠BCD，AB＝CD，ABCD，
∴∠ABN＝∠CDM，
∵AN平分∠BAD，CM平分∠BCD，


∴∠BAN＝∠BAD＝∠BCD＝∠DCM，
在△ABN和△CDM中，


∴△ABN≌△CDM（ASA），
∴AN＝CM，∠ANB＝∠CMD，
∴∠ANM＝∠CMN，

∴ANCM，
∴四边形ANCM为平行四边形，方案丙正确；
故选：A．
[image: @@@6323be24-d68a-4ae5-8744-af7f1767fb9c]

第二部分（非选择题 共82分）
[bookmark: _Hlk155610576][bookmark: _Hlk140486017][bookmark: _Hlk137143681]二、填空题（本大题共12小题，每小题2分，满分24分）
7．十二边形一共有______条对角线．
【答案】54

【详解】解：n边形的对角线条数公式为，






∴当时，计算得．

8．在平面直角坐标系中，若点在x轴上，则a的值为________．
【答案】1

【详解】解：∵点在x轴上，


∴点A的纵坐标满足，解得：．



9．已知函数是关于的一次函数，则的值为_____．

【答案】


【详解】解：∵函数是关于的一次函数，


∴且

∴．


10．如图，，则的值是____________．
[image: @@@24d61f8e-7e9a-4811-89d5-1591d54312d5]
【答案】70


【详解】解：∵四边形的外角和为，且，

∴ 第四个外角的度数为，

∵ 与这个外角互为邻补角，

∴．

故答案为： ．


11．若一次函数的图像不经过第二象限，则的取值范围是__________．

【答案】

【详解】解：一次函数的图象是直线且不经过第二象限，
因此一次函数过一、三象限或一、三、四象限，


有：，解得，．





12．已知，是一次函数图象上不同的两个点，若，则的取值范围是__________．

【答案】


【详解】是一次函数图像上不同的两个点



两式相减可得：

即：











故答案为：．




13．如图，正方形是小明用木条制作的一个学具，在取放学具时，学具发生了形变，此时，则变形后四边形的面积与原正方形面积之比为______．
[image: @@@70b7168d-75f7-460b-9357-9406bc46c088]

【答案】



【详解】解：过点作于点，


[image: @@@960c06c1-9b85-40fe-ab0f-297f916ce21a]四边形是正方形，

，

由题意可得，


四边形为菱形，

，

设，

，


，


，

而，


，




变形后四边形的面积与原正方形面积之比为．

故答案为：．







14．如图，在菱形中，，，，，，则的长为________．
[image: @@@8a0a6ece-dab7-4fcf-a81f-1af8cf6f7a54]


【答案】/

【详解】解：如图，作，垂足为H．
[image: @@@83dd9383-d66c-4b25-867a-60391c0315d7]

∵四边形是菱形，


∴，，


∵，，


∴，，

∴，


∴，，


∵，，

∴，

又∵，

∴，

∴是等腰直角三角形，

∴，

∴，

故答案为：．






15．如图，已知四边形中，，点分别是边的中点，连接，则的长是______．
[image: @@@b948887d-f285-49c3-af4d-75815463163f]  

【答案】


【详解】解：如图，取的中点G，连接，
[image: @@@6a610aaf-24f6-422d-8cc5-4ab30edeaef5]  


∵E、F分别是边的中点，G是的中点，


∴分别是的中位线，




∴且，且，

∵，

∴，

∴．

故答案为：．




16．如图，直线l：与x轴、y轴分别交于点A、B，点C是直线l上的一点，且其纵坐标为2，点D为的中点，点P为y轴上一动点，当的值最小时，则的周长是______．
[image: @@@3c5c3233-a562-4473-9d57-8a2ed24c2697]

【答案】


【详解】令 ，则有 ，

解得：，

，


∵点为的中点,


，即 ，


令，则有 ，

解得：，

∴点 ，

，






作点关于轴的对称点，然后连接，交轴于点，如图所示：
[image: @@@add373b6-0e1b-4b46-8bff-3427bcd105d1]

∴,






由轴对称的性质可知轴垂直平分，则根据垂直平分线的性质及两点之间线段最短可知当点与点重合时，的值最小，即为的长，

，


的周长为，

故答案为：．



17．若一次函数满足时，，那么这个一次函数的解析式为______．


【答案】或



【详解】解：∵一次函数一次函数，时，，





∴当，；，，


∴，解得，

∴一次函数的解析式为；





当，；，，


∴，解得，

∴一次函数的解析式为；


故答案为：或．












18．如图，点、在反比例函数的图象上，点、在反比例函数的图象上，轴，若，，与的距离为5，则的值为___________．
[image: @@@5843d8e4-b8ac-4033-99c6-537656290365]
【答案】6




【详解】解：点、在反比例函数的图象上，



设，，





又点、在反比例函数的图象上，轴，


，，


由题意得，，，


，，


与的距离为5，

，

，

解得：．
故答案为：6．
三、解答题（本大题共有7题，满分58分）解答下列各题必须写出必要的步骤














19．（本题6分）如图，在平行四边形中，为对角线，，分别三等分，，（即，）交于点，，连接，，求证：四边形是平行四边形．
[image: @@@61d42167-2ec6-451e-a04f-c5f4228e0ace]
【答案】证明见解析


【详解】证明：四边形是平行四边形，




，，，



，即，



，，


，



在和中，


，.....................................3分



，，


，


，


四边形是平行四边形．.....................................6分










20．（本题6分）如图，在矩形中，为上的一点，，连结．分别将沿折叠，点的对应点分别为，且在同一直线上．
[image: @@@823547b7-dc56-4f24-92dc-5608240c18f7]

(1)求证：；


(2)若，求的长．

【答案】(1)详见解析(2)2或


【详解】（1）证：在矩形中，，

，




沿折叠，点的对应点为，

，

，

．.....................................3分

（2）解：设，





沿折叠，点的对应点分别为，且，

，

，

， 








在中，，

，


解得：或，


的长为2或．.....................................6分








21．（本题6分）如图，矩形的对角线与相交于点O，过点O作，过点C作垂直平分，分别交于点F，G，E，连接．
[image: @@@dc559559-cf69-4514-a52d-564861829097]

(1)判断四边形的形状，并说明理由；


(2)当时，求的长．

【答案】(1)四边形是菱形，理由见解析

(2)
【详解】（1）证明：四边形OCDE是菱形，理由如下：

∵，


∴，，


∵垂直平分，


∴，，

∴，

∴，

∴四边形是平行四边形，

∵，

∴四边形是菱形；.....................................3分

（2）解：∵四边形是矩形，



∴，，，

∴，

∵四边形是菱形，



∴，，，


∴，，

∴是等边三角形，


∴，，



在中，，，

∴，


在中，，

∴，

∴．.....................................6分




22．（本题8分）已知：如图所示，在平面直角坐标系中，过点的直线与直线相交于点，与y轴交于点M．
[image: @@@63295a49-59d7-452c-a823-3c2fb56a9706]

(1)求直线的表达式．

(2)求的面积．





(3)若一次函数的图像为，且、、不能围成三角形，直接写出n的值．



【答案】(1)(2)3(3)，2或


【详解】（1）解：∵点在直线上，

∴，

∴，

∴点，


设直线的表达式为，



将，代入得：，

解得，


∴直线的表达式为；.....................................3分



（2）解：将代入，得：，

∴，

∴，


∴的面积；.....................................5分




（3）解：的解析式为，当时，，


恒过点．








、、不能围成三角形，的解析式为， 的解析式为，







当与平行时，、、不能围成三角形，；






当与平行时，、、不能围成三角形，；







当经过点时，、、不能围成三角形，，解得，






当，2或时，、、不能围成三角形．.....................................8分
23．（本题10分）在学习了平行四边形章节后，小明根据所学习的内容，试着创造了一个新的特殊四边形，规定：对角线互相垂直的四边形称为“垂美四边形”如图1所示．
[image: @@@76a8170a-ca72-4f98-bc64-f745d6f41813]
(1)【概念理解】证明：有三条边相等的垂美四边形是菱形；（写出已知、求证）





(2)【性质探索】若记垂美四边形面积为，试直接写出与、之间的关系；










(3)【性质应用】根据不完全统计，勾股定理的证明有400多种方法，小明为了证明勾股定理，尝试用两个全等的直角三角形（）如图2摆放，其中、、在一条直线上，若假设直角三角形三边长为，，，即，，，试利用（2）中结论证明勾股定理．
【答案】(1)证明见详解

(2)
(3)证明见详解



【详解】（1）已知：四边形的两条对角线互相垂直，即 ，且；

求证：四边形是菱形

证明：∵，

∴ ，


在 和中

 

∴，

同理可得：，

∴，

又∵，

∴四边形是菱形，
∴有三条边相等的垂美四边形是菱形；.....................................3分
[image: @@@f46641ae-0e06-4559-a368-f5f74e72b8d6]
（2）解：如图1所示：





[image: @@@d0dffcb1-9f81-46fd-869e-ffbff4464bea]四边形的面积的面积的面积；

∴；.....................................6分

（3）由已知，可得

∵ 

∴

∴

∴是垂美四边形


由（2）可得是垂美四边形的面积

∴

∵






∴即
所以勾股定理得证．.....................................10分







24．（本题10分）如图 是个纸杯和个叠放在一起的纸杯的示意图，为了探究叠在一起的纸杯的总高度随着纸杯数量（个）的变化规律．设纸杯底部到纸杯沿底边高为，杯沿高为．
[image: @@@e6cfe8c8-192b-416c-807c-02cf8f484cd3]

(1)纸杯底部到纸杯沿底边高为是 （填“常量”或“变量”）；



(2)写出纸杯的总高度与纸杯数量（个）的函数关系式： （用含的式子表示）．
(3)嘉琪同学经过实践探究，列出下列表格：
	
纸杯数量（单位∶ 个）
	

	


	

纸杯总高度（单位∶）
	

	





①根据表格中数据求出和的值；





②该型号纸杯有个装、个装、 个装共三种包装，均把纸杯叠放成一叠进行包装，图是某品牌饮水机的示意图，储藏柜的高度是 ，则该储藏柜能放得下 （杯口向上）这三种包装中哪些包装的纸杯 （直接写结果）．
【答案】(1)常量；

(2)；




(3)①，；②能放得下个装和个装的纸杯．

【详解】（1）解：纸杯底部到纸杯沿底边高为是常量，
故答案为：常量；.....................................1分

（2）解：由题意可得，，

故答案为：；.....................................3分



（3）解：①把、代入得，

，

解得，


即，；.....................................5分


②∵，，

∴，.....................................6分


当时，；


当时，；


当时，，


∵，，.....................................9分


∴该储藏柜能放得下个装和个装的纸杯．.....................................10分















25．（本题12分）如图1，在平面直角坐标系中，正方形的边长为，点分别在轴、轴的正半轴上两点从点处同时出发，分别沿着和的方向运动个单位长度，运动到两点处同时停止运动，连接．其中均为常数且。
[image: @@@b18bd16b-2118-4147-863f-83b9adc74108]



(1)求证：在运动过程中线段经过一定点，记作M，并直接写出点M的坐标；用含有m的代数式表示













(2)如图2，点与点关于原点对称．过点作双曲线为常数，与交于点，作直线＇与轴、轴分别交于两点，连接。

①求证：

②若四边形是平行四边形，求出a与m之间的函数关系式；









(3)当时，在（2）中②的条件下，延长交双曲线于，将直线沿轴向下平移经过点得到直线．结合图象，直接写出不等式的解集．

【答案】(1)见解析，

(2)①见解析；②




(3)当时，；当时，

【详解】（1）证明：由题意得：，



设直线的解析式为，则



 解得：，则直线的解析式为，.....................................3分


当时，，




∴点的坐标为，即线段经过一定点；.....................................4分

（2）①证明：由（1）知：，



∵点与点关于原点对称．

∴，



∵双曲线为常数，经过点，

∴,



∵双曲线与交于点，

∴，



设直线的解析式为，则。



解得：，则直线的解析式为，


令，得，

解得：，

∴，



轴，

轴，

；.....................................6分

②解：四边形是平行四边形，



，即，





即；.....................................7分


（3）解：由（2）②知，轴，，



.....................................8分




∵将直线沿轴向下平移经过点得到直线，



∴，把的坐标代入得：，

解得：，



联立得：，

解得：，.....................................9分



当时，不等式的解集为；



当时，不等式的解集为；






综上，当时，不等式的解集为；当时，不等式的解集为．.....................................12分
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