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全解全析
（考试时间：90分钟  试卷满分：100分）
注意事项：
1．答卷前，考生务必将自己的姓名、准考证号填写在答题卡上。
2．回答选择题时，选出每小题答案后，用2B铅笔把答题卡上对应题目的答案标号涂黑。如需改动，用橡皮擦干净后，再选涂其他答案标号。写在本试卷上无效。回答非选择题时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效。
3．测试范围：沪教版新教材八年级下册第23~25章四边形、平面直角坐标系、一次函数
第一部分（选择题 共18分）
一、选择题（本大题共6小题，每小题3分，满分18分。在每个小题给出的四个选项中，只有一项符合题目要求的）





1．在平面直角坐标系中，将点先向左平移个单位长度，再向下平移个单位长度后与点重合，则点的坐标是(    )




A．	B．	C．	D．
【答案】D


【详解】解：∵点的坐标为，




∴点向左平移个单位长度后，横坐标为，得到点，



再将点向下平移个单位长度，纵坐标为，


∴点的坐标为 ．


2．一次函数的图像经过第一、三、四象限，则的取值范围是（     ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D


【详解】解：∵一次函数的一次项系数为，
∴该一次函数图像一定经过第一、三象限，
∵该函数图像还经过第四象限，
∴函数图像与y轴相交于y轴负半轴，



当时，，交点坐标为，

∴．
3．在下列叙述中，错误的是（   ）
A．任何多边形的内角中最多有三个锐角
B．任何多边形的内角中最多有四个直角
C．对角线总条数等于其边数的多边形是五边形

D．从n边形一个顶点出发可以作条对角线
【答案】D
【详解】解：A、∵任意多边形的外角和为360度，
∴任意多边形的外角中，最多有三个钝角，
∴任意多边形的内角中，最多有三个锐角，原说法正确，不符合题意；
B、当多边形的一个内角是直角时，与其相邻的外角也是直角，而任意多边形的外角和为360度，故任意多边形的外角中，最多有4个直角，即任何多边形的内角中最多有四个直角，原说法正确，不符合题意；





C、边形对角线总条数公式为，当时，解得或（舍去），故对角线总条数等于其边数的多边形是五边形，原说法正确，不符合题意；

D、从n边形一个顶点出发可以作条对角线，原说法错误，符合题意；
4．顺次连接菱形各边的中点得到的四边形是（   ）
A．矩形	B．菱形	C．正方形	D．平行四边形
【答案】A











【详解】解：设菱形中，，，，分别是，，，的中点，连接，．
[image: @@@3174eb4a-aae1-42dc-9cf5-f50ead5ac044]




∵，分别是，的中点，


∴是的中位线，


∴，．




同理可得：，，，．


∴，，

∴四边形是平行四边形．

∵四边形是菱形，

∴，


又∵，，


∴，即，

∴平行四边形是矩形．


5．在同一平面直角坐标系中，直线和直线的图象可能是（    ）
A．[image: @@@a73bd33f-ce14-4c40-8532-67a60deab1f9]B．[image: @@@8277af69-cba8-45cb-b32a-5f9d3b112e0b]C．[image: @@@713901f8-ef82-4a3c-a22e-172286d754c6]	D．[image: @@@3916f58a-748c-422c-9bff-4cf0d0e9623e]
【答案】B



【详解】解：当时，直线经过第一，三象限，且经过原点，直线经过第一，三，四象限，无符合题意的选项；



当时，直线经过第二，四象限，且经过原点，直线经过第一，二，三象限，B符合题意．









6．[image: preencoded.png]如图，正方形中，E为边上一点，连接，将绕点E逆时针旋转得到，连接，若，则一定等于（    ）
[image: @@@8c9b7c06-e3dc-46fe-9fb8-b61ad07c6bd8]




A．	B．	C．	D．
【答案】A


【详解】解：过点F作，交的延长线于点G，
[image: @@@47ee0790-700e-4f69-b357-3b0a49048317]

由旋转得，，

∴．

∵四边形为正方形，

∴，

∴．

∵，

∴，

∴，

∴，

∴，

即，

∴，

∴．

∵，

∴，

∴．
[bookmark: _Hlk155610576][bookmark: _Hlk137143681][bookmark: _Hlk140486017]第二部分（非选择题 共82分）
二、填空题（本大题共12小题，每小题2分，满分24分）






7．若点的横坐标不变，纵坐标乘以后得点，则在平面直角坐标系中，点与点关于______轴对称．

【答案】


【详解】解：设点的坐标为


由题意得，变换后点的坐标为

根据平面直角坐标系中对称点的坐标特征：横坐标相同，纵坐标互为相反数的两点关于轴对称．



可得点与点关于轴对称．



8．若函数是关于的一次函数，那么的取值范围是______．

【答案】

【详解】解： ，


∵函数是关于的一次函数，

∴，

∴．



9．在平面直角坐标系中，点与点，则长度为___________．

【答案】


【详解】解：∵在平面直角坐标系中，点与点，

∴．









10．如图，在中，，，，点为斜边上的中点，点为的重心，那么_______． 
[image: @@@893f46ec-d432-4e76-a7a2-1c7acd48998d]

【答案】




【详解】解：，，，


，



点为斜边上的中点，


，



点为的重心，


．



11．如图所示，直线与直线交点的横坐标是4，那么不等式的解集是_____．
[image: @@@97a58666-a787-4966-b24d-c904dca5b7c8]

【答案】

【详解】解：∵，

∴．


观察图像可知当时，，


∴当时， ，


所以不等式的解集是，


即不等式的解集是．


12．如图1，将四个全等的直角三角形拼成一个四边形，然后将这四个全等的直角三角形和一个小正方形拼成一个大正方形（如图2所示），此大正方形的面积为9：如果再将这四个全等的直角三角形拼成的“风车”图形（如图3所示），此“风车”图形的外轮廓周长为16．那么四边形的面积为___________．
[image: @@@b6d7f547-f537-4431-aa63-b7af2c24ba47]
【答案】8

【详解】设四个全等的直角三角形两个直角边为a、b，斜边为c，且，a、b、c均为正数，

根据勾股定理有：，

如图2所示的大正方形的面积为9，



，即，

如图3所示的“风车”图形的外轮廓周长为16，



，即，


，

则：，



四边形的面积为．





13．如图，在平面直角坐标系中，点在正比例函数的图像上，点和点C都在轴上，当的面积是6时，点C的坐标是______________．
[image: @@@62f9b81a-efc2-45d5-aced-03a419e7936a]


【答案】或


【详解】解：点C在轴上，设点，

∴，

∵的面积是6，

∴，


∴，可得，


则有或，


解得或，


∴点或 ．







14．如图，在中，C是上一点，且，如果E，F分别是，的中点，的面积为26，那么的面积为___________．
[image: @@@ec4b0c4b-33ee-455a-8418-4ed363abac46]

【答案】

【详解】解：连接，


，的面积为26，

，


是的中点，

，


是的中点，

，




是的中点，是的中点，


是的中位线，

，

．
[image: @@@7e4361e0-e6ad-4f44-82d5-152fbf0747d4]





15．如图，正方形的边长为6，E是的中点，，与交于点F，则的长为__________．
[image: @@@831edfc7-dacb-4905-a564-a0913c6f5837]

【答案】

【详解】解：∵四边形是正方形，


∴，，

∴，

∵E是的中点，

∴，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴，

∴．






16．[image: preencoded.png]已知a、b、c分别为的三条边长，c为斜边长，，我们把关于的形如的一次函数称为“勾股一次函数”，如点在“勾股一次函数”的图像上，且的面积为4，则c的值为_______．
【答案】4


【详解】解：∵点在“勾股一次函数”的图象上，

∴，

∴，



又∵a、b、c分别为的三条边长，c为斜边长，，的面积是4，


∴，，

∴，

∴，


解得或（负值舍去），
故答案为：4．






17．已知矩形，，将沿着直线翻折，点D落在点E处，如果点E到直线的距离是6，那么的长是______．


【答案】或







【详解】解：①如图，当时，交于点，过点E作交于点H，则，
[image: @@@c93764e8-07a4-4d17-9289-b5c14a73ad90]

∵四边形是矩形，

，

根据折叠的性质得，，

∵，

∴，

∴，

设，

∵，

即，

∴，

∴，


在中，，

即，

解得：，

∴；






②如图，时，过点E作交的延长线于点H，过点E作交于点F，则，
[image: @@@c98f2f2b-8595-45cc-966f-dc152e162c13]

∵四边形是矩形，

，

∴四边形是矩形，

∴，

∴，


根据折叠的性质得，，，


在中，，


设，，


在中，，

即，

解得：，

∴，


综上，或；


故答案为：或．












18．已知，直线与轴、轴分别相交于、，以线段为直角边在第一象限内作等腰，且点为坐标系中的一个动点，现要使得和的面积相等，则实数的值为______．
[image: @@@3db3b7e9-76fd-41ab-80ab-d4e47f8ccba0]


【答案】或


【详解】解：当时，则，



点的坐标为，


当时，则，

解得：，



点的坐标为，


，，

，

又为等腰直角三角形，

，


当点在第四象限时，，



，，，

，

即，

解得：；


当点在第一象限时，，



，，，

，

即，

解得：；



综上所述，实数的值为或．
三.解答题（本大题共8小题，58分。解答应写出文字说明，证明过程或演算步骤）




19．（4分）在平面直角坐标系中，已知三个顶点的坐标分别为、、，试判断这个三角形的形状．



【详解】解：∵、、，



∴，，……（2分），……（3分）


∴，，

∴是等腰三角形.……（4分）











20．（6分）如图，一次函数的图象分别交轴、轴于点、，与一次函数的图象交于点，点的横坐标为3，轴，为垂足，．
[image: @@@1561308f-c31f-42d3-a45a-6071f5ada2fc]

(1)求点的坐标；

(2)求一次函数的表达式．

【详解】（1）解：∵一次函数的图象经过点P，且点P的横坐标为3，

∴，

∴点；……（2分）

（2）解：∵点轴，

∴．

∵，

∴，

∴，

∴点．


∵一次函数经过点，

∴，

解得，

∴一次函数的表达式为．……（6分）






21．（6分）如图，将的边延长至点E，使，连接，F是边的中点，联结．
[image: @@@8a0d3b7e-e467-4714-94f2-bb340166280b]

(1)求证：四边形是平行四边形；




(2)若，，，求的面积．

【详解】（1）证明：∵四边形是平行四边形，


∴，且，


∵F是的中点，点E在的延长线上，


∴，，

∵，

∴，

∴四边形是平行四边形．……（2分）


（2）解：作于点H，则，
[image: @@@61e6855e-369f-4134-8601-c57b47e3c47f]

∵，

∴，

∴，

∴，

∴，

∵，

∴，



∵，且，，

∴，


解得或（不符合题意，舍去），

∴，

∴，


∴的面积是．……（6分）









22．（8分）一列快车和一列慢车同时从甲地出发，分别匀速驶向乙地，快车到达乙地后停留了小时，然后以比原来速度慢千米/小时的速度沿原路返回甲地，设慢车离开甲地的时间为（小时），（千米）、（千米）分别表示慢车、快车离甲地的距离．图中线段与折线分别表示与之间的函数关系．根据图像进行以下探究：
[image: @@@0034fd60-5344-4d38-9e51-a94c25d20b70]
(1)甲、乙两地之间的距离是     千米；
(2)慢车的速度是     千米/小时；
(3)求快车从甲地到乙地的速度；（写出解答过程）

(4)慢车出发     小时，两车相距千米？




【详解】（1）从图象中、、点的纵坐标可以看出，两地相距千米；……（1分）


（2）由图可知：慢车小时行驶了千米，


慢车的速度是：千米/小时；……（2分）

（3）设快车从甲地到乙地的速度为千米/小时，从图象可知，

快车到达乙地的时间为小时，


∴点的横坐标为，


快车在乙地停留小时，



点的横坐标为，


返回时速度比原来速度慢千米/小时，


返回时速度为千米/小时，



由图可知：点的纵坐标为，此时快车在返途中，也行驶了千米，


快车由乙地返回到千米时的所用时间为：小时，

根据返回速度列方程：，

整理得：，

，


或（舍去），






当时，返回速度为千米/小时，点横坐标为，返回时间为小时，千米，符合题意；


快车从甲地到乙地的速度为千米/小时；……（5分）

（4）由（3）可得，快车从甲地到达乙地时，小时，


当时，


快车路程，慢车路程，

，

解得：；

当快车停留时，即时，


快车路程，慢车路程，

，

解得：；

当快车返回时，由题可得，返回总时间为小时，




当时，设直线解析式为，



点，在函数图象上，

，


解得：，，

，

，

，


或，


或，

（舍去），

；





满足条件的的值为或或．……（8分）
23．[image: preencoded.png]（8分）我们知道：当三角形三条边的长度均确定时，三角形的形状、大小完全被确定，这个性质也叫做三角形的稳定性．
(1)与三角形不同，如果用四根木条制作成一个四边形的木框，随意拉动木框的边，它的形状却会发生改变，这说明四边形具有__________．
[image: @@@35799988-6afb-4dd6-8296-6b506be65aae]



(2)生活中，很多家庭使用的伸缩晾衣架也利用了上述四边形的特性．下图是一款伸缩晾衣架的示意图：该款伸缩晾衣架包含两侧的支架和三根晒被杆（图1），每一侧的支架由6根铝合金杆（宽度忽略不计）组成，支架的每个交点处均可以转动（图2）．其中，点分别是这些铝合金杆的中点．支架展开后，点在一直线上．


问题：如果把的度数称作支架的展开角度，当支架展开角度为时，晾衣架最远处点J离开墙面距离约为多少厘米？
[image: @@@2146b916-0141-45bd-8727-83251537e4b2]

(3)若要增加晒被杆的根数，需要增加铝合金杆的数量，在不改变原来设计方案的前提下，制作一款含4根晒被杆的伸缩晾衣架，共需要铝合金杆__________．
【详解】（1）解：随意拉动木框的边，它的形状却会发生改变，这说明四边形具有不稳定性；……（2分）



（2）解：，点分别是这些铝合金杆的中点，

，


四边形为菱形，


，


，

，


连接，，

[image: @@@83369274-fa43-4ae7-85b1-eb29b061ab76]为等边三角形，

，

同理可得，


点在一直线上，


晾衣架最远处点J离开墙面距离约为；……（6分）
（3）解：若要制作一款含4根晒被杆的伸缩晾衣架，
铝合金杆总的材料需要增加一个四边形的周长，

即共需要铝合金杆．……（8分）
24．[image: preencoded.png]（8分）【教材呈现】如图是沪教版八年级下册教材第42页的第1题，请完成这道题的证明．
[image: @@@b0af7c91-c84d-43e8-98ea-0b384cc4045c]









(1)如图①，在四边形．中，，是对角线的中点，是的中点，是的中点．求证：．
(2)【教材延伸】







如图②，延长图①中的线段交的延长线于点，延长线段交的延长线于点，求证：．
(3)【应用探究】













如图③，在中，点在上，，是的中点，是的中点，连接并延长，与的延长线交于点，若，求的长．




【详解】（1）证明：∵是的中点，是的中点，

∴，




∵是的中点，是的中点，

∴，

∵，

∴，

∴；……（2分）

（2）证明：如图，由（1）得，
[image: @@@a52b0630-2714-4177-9311-88ac237f0598]






∵是的中点，是的中点，为的中点，


∴，，


∴，，

∴；……（5分）






（3）证明：如图，连接，取中点，连接，，由（1）知，
[image: @@@59374bed-f172-4297-8151-37b9fb178d26]


由（2）可知，，，


∴，，

∴，


∵，，

∴，

∴，

∴为等腰直角三角形，

∵，

由（1）知，

∴．……（8分）






25．（9分）数学活动课上，老师组织数学小组的同学们以“平面直角坐标系”为背景开展探究活动．如图，已知四边形是平行四边形，点、点，连接，并延长交轴于点．
[image: @@@b34573e9-103f-4aed-bf99-e5664843ca94]

(1)观察发现：直线的函数表达式为________．











(2)探究迁移：若点P从点C出发，以2个单位/秒的速度沿x轴向左运动，同时点Q从点O出发，以1个单位/秒的速度沿x轴向右运动，P、Q均在线段上，过点作轴垂线交直线于点，过点作轴垂线交直线于点，连接，猜想四边形的形状（点P，Q重合除外），并证明你的结论；

(3)拓展应用：在（2）的条件下，当点P运动多少秒时，四边形是正方形？不需说明理由，请直接写出你的结果．


【详解】（1）解：设直线的函数表达式为，


将点、点，代入得，

，

解得，



直线的函数表达式为．……（2分）

（2）解：四边形是矩形，理由如下：


当点在右侧时，如图所示，



[image: @@@a289ad72-6e82-43c8-8486-07cd2aac7811]点，，



直线的解析式为，








点从点出发，以2个单位/秒的速度沿轴向左运动，同时点从点出发，以1个单位/秒的速度沿轴向右运动，设运动时间为，




，，，



，，







点在直线上，点在直线上，且轴，轴，



，，


，



又轴，轴，



，


四边形是平行四边形，

又，


四边形是矩形．


当点在左侧时，如图所示，
[image: @@@f327ac61-60ef-4ea3-aa2f-b479e18283b2]




设经过时间，则，，，



，，

同理可证四边形是矩形．……（5分）



（3）解：当点在右侧时，四边形是正方形，如图所示，
[image: @@@9bda4df8-306d-4be3-b6cc-30c09885f234]

第（2）问已证四边形是矩形，



当时，四边形是正方形，





经过时间，，，，


，

解得，



经过，四边形是正方形．




当点在左侧时且在原点右侧时，四边形是正方形，如图所示，
[image: @@@64318f1d-5a11-43dd-a925-5ce68af2fc98]





经过时间，则，，，，

第（2）问已证四边形是矩形，



当时，四边形是正方形，




解得，



此时，即，此时与原点重合，如图所示，



[image: @@@6894ec04-10f9-4617-81d2-e42c74f036bc]当经过时间时，四边形是正方形．




综上所述，当点运动或时，四边形是正方形．……（9分）







26．（9分）如图，已知：正方形边长为1，点是对角线上一点，，交射线于点．
[image: @@@8938fc4b-2aee-4f6b-9e88-91b94adce799]




(1)当点在边上时，线段与线段之间有怎样的大小关系？试证明你观察得到的结论；




(2)当点在边的延长线上，是等腰三角形时，求的长；



(3)当以为顶点的四边形的面积为时，请直接写出的长是___________．

【详解】（1）解：，

证明：∵四边形为正方形，


∴，，




如图，作于，于，
[image: @@@59d209f2-c6fd-4ed3-ad4e-94e0b077dfee]


则，，

∴四边形为矩形，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴，

∴，

∴；……（3分）

（2）解：∵正方形边长为1，


∴，，

∴，


∵点在边的延长线上，

∴为钝角，
[image: @@@e89b8506-bfe2-4e8a-973b-372cf5dce234]

∵是等腰三角形，

∴，

∴，

∵，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴，

∴，

∴；……（7分）






（3）解：如图，当点在线段上时，作于，于，
[image: @@@59d209f2-c6fd-4ed3-ad4e-94e0b077dfee]



由（1）可得，四边形为矩形，， 


∴为等腰直角三角形，，

∴，

∴四边形为正方形，

∴， 





∵以、、、为顶点的四边形的面积为，


∴，即，

∴；







当点在的延长线上时，作于，延长交于，
[image: @@@7fc0aa12-599c-48ac-9861-62b0c1be7c3e]

∵四边形为正方形，


∴，，

∴，

∴四边形为矩形，



∴，，，

∴为等腰直角三角形，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴，



∴，，


设，则，





∵以、、、为顶点的四边形的面积为，

∴，

解得，

∴，

∴，



综上所述，的长为或．……（9分）
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