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一、单选题

1. 如图，在长方形 ABCD中， 3AB  ， 4AD ，P是 AD上一个动点，PE AC 于 E，PF BD 于 F ，

则 PE PF 的值为（ ）

A. 2.3 B. 2.4 C. 2.5 D. 2.6

【答案】B

【解析】

【分析】本题考查了矩形的性质，勾股定理．设 ,AC BD的交点为 O，根据勾股定理，得到 5AC BD  ，

继而得到
1 3
4AODS AB AD   ，

5
2

OA OD  ，根据 AOD AOP PODS S S    ，解答即可．

【详解】解：设 ,AC BD的交点为 O，

∵矩形 ABCD中， 3AB  ， 4AD ，

∴ 90BAC  ，

∴ 2 2 5AC BD AB AD    ，

∴
1 3
4AODS AB AD   ，

∴
5
2

OA OD  ， AOD AOP PODS S S    ，

∴
1 1 3
2 2
OA PE OD PF   ，

∴ 2.4PE PF  ，



故选：B．

2. 如图，将 ABCD 沿对角线 BD折叠，使点C落在点F 处， BF 交 AD于点 E．若 ABCD 的周长为

12，则 ABE 的周长是（ ）

A. 3 B. 6 C. 8 D. 12

【答案】B

【解析】

【分析】本题考查了平行四边形的性质，折叠的性质，图形的周长，熟练掌握性质是解题的关键．根据平

行四边形的性质，得 EDB DBC  ，结合折叠的性质，得 EBD DBC   ，继而证明 ED EB ，根

据图形的周长定义计算即可．

【详解】解： ABCD∵ ，

AD BC ∥ ，

EDB DBC   ，

根据折叠的性质，得 EBD DBC   ，

EDB EBD   ，

ED EB  ，

又 ABE 的周长是 AB AE EB  ，

故 ABE 的周长是 AB AE ED AB AD    ，

ABCD∵ 的周长为 12，

1 12 6
2

AB AD     ，

故 ABE 的周长是 6，

故选：B．

3. 用对折的方法证明一个四边形是正方形，则对折次数最少是（ ）

A. 1 B. 2 C. 3 D. 4

【答案】B

【解析】

【分析】正方形需要同时满足“是菱形（四边相等、对角线垂直）”和“是矩形（四个角为直角、对角线



相等）”，所以我们需要通过对折来分别验证这两类性质．

【详解】解：A、对折1次，只能验证一组对边相等或一条对角线对称，无法同时验证菱形和矩形的核心性

质，不符合题意；

B、第一次沿一组对边中点的连线对折，若两部分完全重合，则证明该四边形是矩形；第二次再沿一条对角

线对折，若两部分完全重合，则证明这个矩形的邻边相等，因此是正方形。故最少需要 2次，符合题意；

C、对折3次虽然也能证明，但不是最少次数，不符合题意；

D、对折 4次次数过多，不是最少次数，不符合题意．

故选：B．

【点睛】本题考查了正方形的判定、轴对称的性质。解题关键是理解对折操作所对应的几何性质，明确正

方形需要同时满足菱形和矩形的判定条件．

4. 如图， ABCD 四个内角的平分线两两相交，构成四边形 EFGH ，则四边形 EFGH 的形状是（ ）

A. 任意四边形 B. 正方形 C. 矩形 D. 平行四边形

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查平行四边形的性质，矩形的判定，关键是掌握有三个角是直角的四边形是矩形．

由平行线的性质推出 180DAB ABC   ，由角平分线定义得到

1 1 90
2 2

FAB FBA DAB ABC       ，结合对顶角相等得到 90EFG AFB   ，同理可得，

90FGH EHG   ，进而可证明四边形EFGH 是矩形．

【详解】解：∵四边形 ABCD是平行四边形，

AD BC ∥ ， AB CD∥ ，

180DAB ABC   ．

AF∵ ， BF分别平分 DAB ， ABC ，

1 1 90
2 2

FAB FBA DAB ABC        ，

90EFG AFB    ．

同理可得， 90FGH EHG   ，

四边形EFGH 是矩形．



故选：C．

二、填空题

5. 如果一个多边形的每一个内角都相等，且每一个内角都大于120，那么这个多边形的边数最少为______．

【答案】7

【解析】

【分析】利用多边形外角和定理，结合内角与相邻外角的互补关系列不等式求解，即可得到边数的最小值．

【详解】解：设该多边形的边数为 n， n为不小于3的正整数，

因为多边形的每一个内角都相等，且每一个内角都大于120，多边形的内角与相邻外角互为邻补角，因此

每个外角都小于180 12 600    ，

根据多边形外角和定理，任意多边形的外角和为360，可得不等式，

360 60
n

 ，

解得 6n  ，

因为 n为正整数，所以 n的最小值为7．

6. 如图，菱形 ABCD的面积为 24，点 E是 AB的中点，点 F是 BC上的动点．若 BEF△ 的面积为 4，则

图中阴影部分的面积为______．

【答案】10

【解析】

【分析】本题考查了菱形的性质，三角形中线的性质，利用菱形的性质、三角形中线的性质求出 6ADES  ，

8ABFS  ，根据 ABF△ 和菱形的面积求出
2
3

BF
BC

 ， 2BF
CF

 ，则可求出 CDF的面积，然后利用

ADE BEF CDFABCDS S S S S   阴影 菱形    求解即可．

【详解】解：连接 AF BD、 ，



∵菱形 ABCD的面积为 24，点 E是 AB的中点， BEF△ 的面积为 4，

∴
1 1 1 6
2 2 2ADE ABD ABCDS S S   菱形  ， 2 8ABF BEFS S   ，

设菱形 ABCD中 BC边上的高为 h，

则

1
2ABF

ABCD

BF hS
S BC h




菱形

 ，即
1

8 2
24

BF

BC
 ，

∴
2
3

BF
BC

 ，

∴ 2BF
CF

 ，

∴

1
2 21
2

ABF

CDF

BF hS BF
S CFCF h


  







，

∴ 4CDFS △ ，

∴ 10ADE BEF CDFABCDS S S S S    阴影 菱形    ，

故答案为：10．

7. 如图，在Rt ABC△ 中， 90ACB  ，以其三边为边在 AB的同侧作三个正方形，点 F在GH 上，CG

与 EF 交于点 P，CM 与 BE 交于点 Q．若 1FG  ， 3HF  ，则四边形 PCQE的面积是 ____ ．

【答案】6

【解析】

【分析】本题考查了正方形的性质，相似三角形的判定与性质，全等三角形的判定与性质，三角形的面积，



证 明  SASFAH BAC ≌ ， 得 出 3BC HF  ， 证 明 AFH FPG BQC  ∽ ∽ ， 得 出

BQ BC CQ PG FG FP
AF AH HF HF AH AF

   ， ，求出
3
4

GP  ，
5
4

FP  ，
9
4

CQ  ，
15
4

BQ  ，则可得出答案．

【详解】解：∵四边形 ABEF、四边形 ACGH 、四边形 BCMN 都是正方形，

∴ AB AF ， 4AC AH HF FG= = + = ， 90CAH BAFÐ =Ð = ° ，

∴ 90FAH BAC CAF      ，

∴  SASFAH BAC ≌ ，

∴ 3BC HF  ，

∵ 90H G AFE MCB ABE          ，

∴ 90HFA GFP GFP GPF      ， 90ABC CBQ CBQ CQB     ，

∴ HFA GPFÐ =Ð ， ABC CQBÐ =Ð ，

∴ AFH FPG BQC  ∽ ∽ ，

∴
BQ BC CQ
AF AH HF

  ，
PG FG FP
HF AH AF

  ，

∵ 4AH  ， 3HF  ， 90H  ，

∴ 5AF  ，

∴
3
4

GP  ，
5
4

FP  ，
9
4

CQ  ，
15
4

BQ  ，

∴
13
4

CP GC GP   ，
15
4

PE EF FP   ，
5
4

EQ BE BQ= - = ，

∴
1 1 1 13 9 1 15 5 6
2 2 2 4 4 2 4 4PCQ PEQPCQES S S PC CQ PE EQ             四边形 ．

故答案为：6．

8. 如图，将边长为 3的正方形OABC放在平面直角坐标系中，O是原点，点 A的横坐标为 1，则点C的坐

标为______．

【答案】  2 2, 1



【解析】

【分析】本题考查了正方形的性质、全等三角形的判定与性质以及勾股定理．首先过点C作CD y 轴于

点D，过点 A作 AE y 轴于点E，证得  AASAOE OCD ≌ ，则可得 1OD AE  ， 2 2CD OE  ，

继而求得答案．

【详解】解：过点C作CD y 轴于点D，过点 A作 AE y 轴于点 E，

则 90ODC AEO   ，

90OCD COD   ，

∵四边形OABC是正方形，

OC OA  ， 90AOC  ，

90COD AOE   ，

OCD AOE  ，

在 AOE 和 OCD 中，

AEO ODC
AOE OCD

OC OA

  
  
 

，

 AASAOE OCD ≌ ，

1OD AE   ，CD OE  2 2 2 23 1 2 2OA OE    ，

点C的坐标为：  2 2, 1 ．

故答案为：  2 2, 1 ．

9. 如图，在矩形 ABCD中， 6AB  ， 4BC  ，点 P在边 AD上运动，连接 BP，将 ABP 沿 BP折叠，

点 A落在点 A处，当 ADC 为等腰三角形时， AP的长为_____．



【答案】18 12 2 或 2 3

【解析】

【分析】本题考查了等腰三角形的定义，矩形与折叠问题，勾股定理；根据 ADC 为等腰三角形，分三种

情况进行讨论： A D A C A D DC CA CD     ① ，② ，③ ，分别求得 AP的长，并判断是否符合题意．

【详解】解：∵将 ABP 沿 BP折叠，点 A落在点 A处，

∴ AB A B ，

∵矩形 ABCD中， 6AB  ， 4BC  ，

∴ 4, 6AD BC CD AB   

∴ 6A B 

①如图，当CD A C 时，

∵ 6, 6CD A B 

∴ AC A B 

过 A作EF BC ，交 AD于 E，交 BC于 F ，则 EF 垂直平分CD，EF 垂直平分 AB，

在Rt ABF△ 中，
1 2, 6
2

BF BC A B AB   

∴ 2 2 2 26 2 4 2A F A B BF      ，

又∵ 6EF AB 

∴ 6 4 2A E EF A F    



设 AP x ，则 PA x  ，
1 2
2

PE AE AP AD AP x     

在Rt PA E 中， 2 2 2PA A E PE  

∴    
2 22 6 4 2 2x x   

解得： 18 12 2x  

②当 6A D DC   时，

∵ 4PD PA PD PA AD     ，

在 PA D△ 中， PD PA A D   ，不合题意，

③当 A D A C  时，如图，过点 A作 A G CD  于点G，交 AB于点 H ，过点 A作 A M AD  于点M ，

则四边形 A GDM 是矩形，

∴
1 3
2

DG DC  ，
1 3
2

HB AB 

∵ 6A B AB   ，

在Rt AHB 中， 2 2 2 26 3 3 3AH A B HB     

∴DM  3 3 4AG AH HG    

设 AP x ，则 PA x  ， 4PD AD AP x    ，则 4 3 3 4 3 3PM x x     

在Rt A PM 中， 2 2 2A P PM AM   ，

∴  22 23 3 3x x  

解得： 2 3x 

综上所述，当 ADC 为等腰三角形时， AP的长为18 12 2 或 2 3

故答案为：18 12 2 或 2 3．

10. 边长为 4的正方形 ABCD中，点E在边 AD上，且 1AE  ，点 F 在边 AB上．当以点C、 E、 F 为

顶点的三角形是直角三角形时， AF 的长为________．



【答案】
3
4
或 2

【解析】

【分析】本题考查了正方形的性质，勾股定理，分类讨论是解题的关键．分别计算当 EFC 、 FEC 或

FCE 为直角时 AF 的长度．

【详解】解：∵正方形 ABCD的边长为 4，

4AB AD DC BC     ，

∵点 E在边 AD上，且 1AE  ，

3DE AD AE    ，

令 AF x ，则 4BF x  ，

在RtAEF 中， 90A  ， 2 2 2 21EF AE AF x    ，

在Rt BCF 中， 90BÐ = ° ，  22 2 2 24 4CF BF BC x     ，

在Rt CDE△ 中， 90DÐ = ° ， 2 2 2 2 23 4 25CE DE DC     ，

当 90EFC  时， 2 2 2CE EF CF  ，

 22 225 1 4 4x x     ，

解得， 2x  ，

2AF  ；

当 90FEC  时， 2 2 2CF EF CE  ，

 2 2 24 4 1 25x x     ，

解得，
3
4

x  ，

3
4

AF  ；



当 90FCE  时， 2 2 2EF CF CE  ，

 22 21 4 4 25x x     ，

解得， 7 4x   （不合题意，舍去）

综上所述， AF 的长为
3
4
或 2．

故答案为：
3
4
或 2．

11. 如图，在平面直角坐标系中，点  0,1A 和点  1,0B ，连接 AB，以 AB为边作等边三角形 ABC，顶

点为C，过点C作 1 1A B AB∥ ，分别交 y轴、x轴于点 1A、 1B ，再以 1 1AB 为边作等边三角形 1 1 1A BC ，……，

逐次作等边三角形，则第 2017个等边三角形的顶点 2016C 坐标是____．

【答案】
   2017 2017
1 3 1 3

,
2 2

 
 
 
 

 



【解析】

【分析】连接 1OC ，设 AB与OC相交于点 E，作CF x 轴于点 F，根据勾股定理求出 2AB  ，根据

等边三角形的性质得出 2AC BC AB   ，根据勾股定理求出 2 2 6 3
2 2

EC AC AE AB    ，

求 出 6 2
2 2

OC EC OE    ， 证 明 OCF△ 等 腰 直 角 三 角 形 ， 得 出



2 2 6 2 1 3
2 2 2 2 2

OF CF OC
  

      
 

，求出点 C的坐标是
1 3 1 3,
2 2

  
  
 

，证明 1 1OAB 为

等腰直角三角形，求出    1 1 1

2 2 1 3
2 2 1 3

2
A B OB


    ，得出

   2 2

1

1 3 1 3
,

2 2
C

   
 
  

，总

结一般规律，得出答案即可．

【详解】解：如图，连接 1OC ，设 AB与OC相交于点 E，作CF x 轴于点 F，

∵  0,1A ，  1,0B ，

∴ 1OA OB  ，

∴ 2AB  ，

∵ ABC为等边三角形，

∴ 2AC BC AB   ，

∴OC垂直平分 AB，

∴ 1 2
2 2

AE BE AB   ，

∴ 2 2 6 3
2 2

EC AC AE AB    ，

∵ AOB为等腰直角三角形，OE AB ，

∴ 1 2
2 2

OE AB  ， 45AOE BOE   ， 45OAB OBA    ，

∴ 6 2
2 2

OC EC OE    ，

∵CF x 轴，

∴ 90CFO  ，



∵ 45BOE  ，

∴ OCF△ 等腰直角三角形，

∴
2 2 6 2 1 3
2 2 2 2 2

OF CF OC
  

      
 

，

∴点 C的坐标是
1 3 1 3,
2 2

  
  
 

，

∵ 1 1∥A B AB，

∴ 1 1 45OAB OAB     ， 1 1 45OB A OBA     ，

∴ 1 1OAB 为等腰直角三角形，

∴ 1 1OA OB ， 1 1 45A BO  ，

∴ 1 1 1 45COB ABO    ，

∴ 1OCB 为等腰直角三角形，

∵ 1CF OB ，

∴  
1

2 1 3
2 1 3

2
OB OF


    ，

∴    1 1 1

2 2 1 3
2 2 1 3

2
A B OB


    ，

同理可得：  2 6 1 3
2 2

OC
 

    
 

，点 1C 坐标为：

   2 2 6 2 2 61 3 , 1 3
2 2 2 2 2 2

    
               

，

即
   2 2

1

1 3 1 3
,

2 2
C

   
 
  

，

…，

则 2016C 的坐标是
   2017 2017
1 3 1 3

,
2 2

   
 
  

．



故答案为：
   2017 2017
1 3 1 3

,
2 2

   
 
  

．

【点睛】本题主要考查了坐标规律探索，等边三角形的性质，等腰直角的判定和性质，勾股定理，线段垂

直平分线的判定和性质，解题的关键是求出点 C和 1C 的坐标，找出一般规律．

三、解答题

12. 【模型建立】（1）如图，在正方形 ABCD中， E F， 分别是边 AB AD， 上的点，连接CE CF， ，

45ECF  ，连接 EF ，探究线段DF EF BE， ， 之间的数量关系．小明发现可以将 CBE△ 沿CE折叠，

CDF沿CF折叠，CB和CD恰好重合在CG上，进而利用折叠的性质来证明此问题．请你根据小明的解

题方法探究DF EF BE， ， 之间的数量关系；

【类比探究】（2）如图，在等腰直角 ABC中， 90ACB  ，点D E， 在 AB边上，连接CD CE， ，

45DCE  ，探究线段 AD DE EB， ， 之间的数量关系；

【拓展迁移】（3）如图，在 ABC中，CD AB 于点D，若 6AD  ， 4DB  ， 45ACB  ，求 ABC

的面积．

【答案】（1） EF DF BE  ，理由见解析（2） 2 2 2DE BE AD  ，理由见解析（3） 60ABCS △

【解析】

【分析】（1）EF DF BE  ，由折叠得到， CBE CGE△ ≌△ ， CBF CGF ≌ ，从而推出 BE GE ，



DF GF ， 90CGE B    ， 90CGF D    ，得到 180CGE CGF   ，推出点 E G F， ，

三点共线，即可说明；

（2） 2 2 2DE BE AD  ，将 ACD 绕点C逆时针旋转90，得到 BCF ，连接 EF，由旋转可得，

ACD BCF≌△ △ ，得到 AD BF ，CD CF ， ACD BCF  ， 45A CBF   ，推出

DCE ECF   ，证得  SASDCE FCE ≌ ，得到 DE EF ，再利用勾股定理即可说明；

（3）将 ACD 沿 AC翻折得到 ACF△ ，将 BCD△ 沿 BC翻折得到 BCE ，延长 FA，BE 交于点H ，得

到 6AD AF  ，CD CF ， 90AFC  ， 4BD BE  ，CD CE ， 90BEC  ，从而可得

90AFC BEC ECF      ，CE CF ，可证明四边形 ECFH 是正方形，设CD x ，则 6AH x  ，

4BH x  ， 10AB AD DB   ，利用勾股定理，可得到    2 2 26 4 10x x    ，解得 1 12x  ，

2 2x   （舍去），得到 12CD  ，即可求解．

【详解】（1）解： EF DF BE  ，

理由：由折叠可得， CBE CGE△ ≌△ ， CBF CGF ≌ ，

∴ BE GE ，DF GF ， 90CGE B    ， 90CGF D    ，

∴ 180CGE CGF   ，

∴点 E G F， ， 三点共线，

∵ EF GE GF  ，

∴ EF DF BE  ；

（2）解： 2 2 2DE BE AD  ，理由：

如图所示，将 ACD 绕点C逆时针旋转90，得到 BCF ，连接 EF ，

由旋转可得， ACD BCF≌△ △ ，

∴ AD BF ，CD CF ， ACD BCF  ， 45A CBF   ，

∵ 90ACB  ， 45DCE  ，

∴ 45ACD BCE   ，

∴ 45BCF BCE   ，即 45ECF  ，

∴ DCE ECF   ，



在 DCE△ 和 FCE△ 中，

CE CE
DCE ECF

CD CF


  
 

，

∴  SASDCE FCE ≌ ，

∴ DE EF，

∵ 45 45 90EBF ABC CBF        ，

∴在Rt EBF△ 中， 2 2 2EF BE BF  ，

∴ 2 2 2DE BE AD  ；

（3）解：如图所示，将 ACD 沿 AC翻折得到 ACF△ ，将 BCD△ 沿 BC翻折得到 BCE ，延长 FA，BE

交于点H ，

∴ 6AD AF  ，CD CF ， 90AFC  ，

4BD BE  ，CD CE ， 90BEC  ，

∴CE CF ，

∵ 45ACB  ，

∴ 2 90ECF ACB    ，

∴ 90AFC BEC ECF      ，

∴四边形 ECFH 是正方形，

∴ FH EH CF CE CD    ，

设CD x ，则 6AH x  ， 4BH x  ， 10AB AD DB   ，

在Rt ABH△ 中，由勾股定理，得    2 2 26 4 10x x    ，

整理得 2 10 24 0x x   ，

解得 1 12x  ， 2 2x   （舍去），

∴ 12CD  ，



∴
1 1 10 12 60
2 2ABCS AB CD       ．

13. 已知：正方形 ABCD的边长为 a， P是边CD上一个动点不与点C、点D重合，CP b ，以CP为一

边在正方形 ABCD外作正方形 PCEF，连接 BF、DF．

观察计算：（1）如图 1，当 4a  ， 1b  时，四边形 ABFD的面积为______；

（2）如图 2，当 4a  ， 2b  时，四边形 ABFD的面积为______；

（3）如图 3，当a m ，b n 时，四边形 ABFD的面积为______；

探索发现：（4）根据上述计算的结果，你认为四边形 ABFD的面积与正方形 ABCD的面积之间有怎样的关

系？

【答案】（1）16；（2）16；（3） 2m ；（4）四边形 ABFD的面积与正方形 ABCD的面积相等

【解析】

【分析】本题考查正方形的性质．

（1）用大正方形的面积加上梯形DCEF 的面积再减去直角三角形 BEF的面积，进行求解即可；

（2）用大正方形的面积加上梯形DCEF 的面积再减去直角三角形 BEF的面积，进行求解即可；

（3）用大正方形的面积加上梯形DCEF 的面积再减去直角三角形 BEF的面积，进行求解即可；

（4）求出大正方形的面积，进行判断即可．

【详解】解：（1）四边形 ABFD的面积    2 1 14 4 1 1 4 1 1 16
2 2

        ；

故答案为：16；

（2）四边形 ABFD的面积    2 1 14 4 2 2 4 2 2 16
2 2

        ；

故答案为：16；

（3）四边形 ABFD的面积    2 21 1
2 2

m m n n m n n m        ；

故答案为： 2m ；

（4）由上可知，四边形 ABFD的面积等于正方形 ABCD的面积；



四边形 ABFD的面积    2 21 1
2 2

a a b b a b b a        ；

正方形 ABCD的面积 2a ；

故四边形 ABFD的面积等于正方形 ABCD的面积．

14. 物体重心的位置对于物体保持平衡、运动和稳定的状态至关重要．均质等厚的板材（可抽象为平面图形）

的重心位置可通过分割法计算，即将板材分解为若干个简单规则图形（如矩形、三角形、圆形等），分别求

出各简单图形的重心坐标和面积，再计算组合图形的重心．

根据以下素材，探索完成任务．

素材一

图形 重心 说明

长方形 几何中心 对角线的交点

三角形 三条中线交点

若顶点坐标分别为

     1 1 2 2 3 3, , , , ,x y x y x y ，则中线交点坐标

为 1 2 3 1 2 3,
3 3

x x x y y y    
 
 

圆 几何中心 圆心

素材二

建立平面直角坐标系确定重心位置公式的步骤：1．建立坐标系：根据图形特

点建立平面直角坐标系．2．分割图形：将平面组合图形分割成几个简单平面

图形，确定每个简单图形的面积 is ．3．确定这几个简单图形重心坐标：求出

每个简单图形重心在已建立坐标系中的坐标  ,i ix y ．4．代入公式计算：把所

有简单图形的重心坐标代入公式，计算出组合图形重心坐标  ,x y ，其中

1 1 2 2 1 1 2 2

1 2 1 2

,n n n n

n n

x s x s x s y s y s y sx y
s s s s s s
     

 
     

 
 

．

素材三

负面积法（挖空图形）：若组合图形包含挖空部分（如长方形中挖去圆形），可

将挖空部分视为“负面积”，重心公式调整为  ,x y ：其中



x s x s
x

s s





整体 整体 挖空 挖空

整体 挖空

， .
y s y s

y
s s





整体 整体 挖空 挖空

整体 挖空

任务 1：已知一块均匀梯形薄板，将其分割为一个矩形和一个直角三角形．矩形重心坐标为  2,3 ，直角三

角形重心坐标为  5,2 ，若矩形面积为 8，三角形面积为 4，求梯形薄板的重心坐标．

任务 2：已知一块均匀薄板，由 30块边长为1cm的小正方形组成，求这块均匀薄板的重心坐标．（x轴、 y

轴 1个单位长度表示1cm）

任务 3：阴影部分图形的重心坐标是_____；（ 取 3）

【答案】（1）
83,
3

 
 
 

；（2）
11 61,
3 30

骣
琪琪
桫

；（3）
37 35,
19 19
 
 
 

【解析】

【分析】本题主要考查了坐标与图形，正确理解各个图形的重心坐标计算公式是解题的关键．

任务 1：根据题干所给的公式直接带入计算求解即可；

任务 2：先分别求出矩形OCDE 、矩形EFGH 、矩形HIJK重心坐标及面积，代入公式计算即可；

任务 3：分别求出正方形 ABCD，正方形 ABFO， EFG 的面积和重心坐标，再求出空心圆的面积和坐标，

进而求出正方形 ABFO（含挖空）的重心坐标，再根据题干所给公式计算求解即可．

【详解】解：任务 1：∵矩形重心坐标为  2,3 ，矩形面积为 1 8s = ，直角三角形重心坐标为  5,2 ，三角

形面积为 2 4s  ，



1 1 2 2

1 2

2 8 5 4 3
8 4

x s x sx
s s
+ ´ + ´

\ = = =
+ +

，

1 1 2 2

1 2

3 8 2 4 8
8 4 3

y s y sy
s s
+ ´ + ´

= = =
+ +

，

∴梯形薄板的重心坐标为
83,
3

 
 
 

；

任务 2：如下图，

∵矩形OCDE重心坐标为
0 4 4 0,
2 2

A   
 
 

，即  2,2A ，面积为 1 4 4 16s = ´ = ，

矩形 EFGH 重心坐标为
6 4 5 0,
2 2

M   
 
 

，即
55,
2

M  
 
 

，面积为 2 2 5 10s = ´ = ，

矩形HIJK重心坐标为
8 6 2 0,
2 2

N   
 
 

，即  7,1N ，面积为 3 2 2 4s = ´ = ，

1 1 2 2 3 3

1 2 3

2 16 5 10 7 4 11
16 10 4 3

x s x s x sx
s s s
      

   
   

，

1 1 2 2

2

3

1

3

3

52 16 10 1 4 612
16 10 4 30

y s y s y sy
s s s

´

+

+ ´ + ´+ +
= = =

+ + +
，

∴薄板的重心坐标为
11 61,
3 30

 
 
 

；

任务 3：如图所示，



正方形 ABCD的重心坐标为
2 0 2 4,
2 2
  

 
 

，即  1,3 ，面积为2 2 4  ，

正方形 ABFO的重心坐标为
0 2 0 2,
2 2
  

 
 

，即  1,1 ，面积为2 2 4  ，

正方形 ABFO内的空心圆的重心坐标为  1,1 ，面积为
22 π π

2
    
 

，

EFG 的重心坐标为
2 2 5 0 0 3,

3 3
    

 
 

，即  3,1 ，面积为    1 95 2 3 0
2 2
     ，

∴正方形 ABFO（含挖空）的重心的横坐标为
4 1 π 1 1

4 π
  




，纵坐标为
4 1 π 1 1

4 π
  




，

根据题干所给公式计算整个阴影部分的重心的横坐标和纵坐标为：

整个阴影部分的重心的横坐标为
  94 1 1 4 π 3 21.5 π 21.5 3 372

9 12.5 π 12.5 3 194 4 π
2

       
  

   
，

纵坐标为
  94 3 1 4 π 1 20.5 π 20.5 3 352

9 12.5 π 12.5 3 194 4 π
2

       
  

   
，

∴整个阴影部分的重心的坐标为
37 35,
19 19
 
 
 

．


