
2023学年第二学期期中考试试卷

八年级 数学学科

（满分 100分，考试时间 90分钟）

一、选择题：（本大题共 6题，每题 3分，满分 18分）（每题只有一个选项正确）

1. 下列函数中，不是一次函数的是（ ）

A.
7y
x

 B.
2
5

y x C.
1 3
2

y x  D.
3 1
2
xy 



【答案】A

【解析】

【分析】本题考查了一次函数解析式，熟练掌握定义是解决本题的关键．

一般地，形如 y kx b  （ 0k  ， k、b为常数）的函数叫做一次函数，直接根据定义即可做出判断．

【详解】解：A、
7y
x

 分母中含有未知数，不是一次函数，故本选项符合题意；

B、C、D均是一次函数，故不符合题意．

故选：A．

2. 下列方程组中是二元二次方程组的是（ ）

A.
2 2

1 0

3 5 7

x
y

x y y

  

   

B.

2

2

1 5

1 4

x
y

y
x

  

  

C.
3 5

3
x y
x y
 

  
D.

5
7

x y
xy
 

 

【答案】D

【解析】

【分析】含有两个未知数，且未知数的最高次数是 2，这样的整式方程组是二元二次方程组，根据定义逐一

分析即可．

【详解】解：
2 2

1 0

3 5 7

x
y

x y y

  

   

不符合整式方程组的条件，故 A不符合题意；

2

2

1 5

1 4

x
y

y
x

  

  

不符合整式方程组的条件，故 B不符合题意；



3 5
3

x y
x y
 

  
的最高次项的次数是 1，故 C不符合题意；

5
7

x y
xy
 

 
符合二元二次方程组的条件，故 D符合题意；

故选 D

【点睛】本题考查二元二次方程组的识别，掌握该定义是求解本题的关键．

3. 下列方程中，有实数解的是（ ）

A. 43 12 0x   B. 1 2 0x    C.
3 1
2 2

x
x x




 
D. 5 5 0x x   

【答案】D

【解析】

【分析】本题考查了一元二次方程、分式方程、无理方程的解法，掌握一元二次方程、分式方程及无理方

程的解法是解决本题的关键．

解各个方程，根据解的情况得结论．

【详解】解：A、 43 12 0x   得 4 4x   ，无实数解，故本选项不符合题意；

B、 1 2 0x    得 1 2x    ，无实数解，故本选项不符合题意；

C、
3 1
2 2

x
x x




 
，去分母得 1 3x   ，解得 2x  ，但 2x  是增根，无实数解，故本选项不符合题意；

D、 5 5 0x x    ，解得 5x  ，故本选项符合题意．

故选：D．

4. 一次函数  1 2y m x   中，若 y随 x的增大而减小，则m的值可能是（ ）

A. 0 B. 1 C. 2 D. 3

【答案】A

【解析】

【分析】本题考查了一次函数的性质，熟练掌握一次函数的性质是解答本题的关键．

根据题意， y随 x的增大而减小，则 1 0m   ，由此得到答案．

【详解】解：根据题意得：

一次函数  1 2y m x   中，若 y随 x的增大而减小，

 1 0m   ，

 1m  ，



故选：A．

5. 若直线 y kx b  经过第一、二、四象限，则函数 y bx k  的大致图象是（ ）

A. B.

C. D.

【答案】B

【解析】

【分析】本题考查的是一次函数图象与性质，熟记直线 y kx b  ，当 0k  ， 0b  时，图象经过第一、二、

三象限；当 0k  ， 0b  时，图象经过第一、三、四象限；当 0k  ， 0b  时，图象经过第一、二、四象

限；当 0k  ， 0b  时，图象经过第二、三、四象限．先判断 0b  ， 0k  ，从而可得答案．

【详解】解：∵一次函数 y kx b  的图象经过第一、二、四象限，

∴ 0k  ， 0b  ，

∴ 0b  ， 0k  ，

∴一次函数 y bx k  图象第一、二、三象限，

故选：B．

6. 如图，从光源 A发出的一束光，遇到平面镜（y轴）上的点 B后的反射光线 BC交 x轴于点  10C  ， ，

若光线 AB满足的函数关系式为：
2
3

y x b   ，则 b的值是（ ）

A. 2 B.
3
2

C.
2
3

D. 1

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查待定系数法求函数解析式、全等三角形的判定与性质、坐标与图形，证明 BOC BOD ≌



得到OD OC ，进而求得点 D坐标，然后利用待定系数法求解即可．

【详解】解：延长 AB交 x轴于点 D，

由入射角等于反射角得 CBO DBO  ，又OB OB ， COB DOB   ，

∴  ASABOC BOD ≌ ，

∴OD OC ，

∵  10C  ， ，

∴ 1OC  ，即 1OD  ，

∴  1,0D ，

代入
2
3

y x b   中，得
2 0
3

b   ，

∴
2
3

b  ，

故选：C．

二、填空题：（本大题共 12题，每题 2分，满分 24分）

7. 直线 2 6y x   在 y轴上的截距是______．

【答案】 6

【解析】

【分析】本题主要考查截距的定义，熟练掌握知识点是解决本题的关键．

一条直线与 y轴交点的纵坐标叫做这条直线在 y轴上的截距，简称直线的截距，依据定义即可求解．

【详解】解：当 0x  时， y  6，∴截距为 6 ，

故答案为： 6 ．

8. 方程 532 0x  的根是 x ______．

【答案】 2

【解析】

【分析】本题考查了解特殊的高次方程，熟练掌握解法是解决本题的关键．

本题中移项，得 5 32x   ，将问题转化为求一个已知数的 n次方根的问题．



【详解】解： 532 0x  ，

5 32x  

2x   ，

故答案为： 2

9. 直线 3 1y x  向______（填“上”或“下”）平移______个单位得到直线 3 3y x  ．

【答案】 ①. 上 ②. 4

【解析】

【分析】本题考查了一次函数图像的平移，熟练掌握知识点是解决本题的关键．

根据平移规律“上加下减”，即可求解．

【详解】解：设平移后解析式为 3 1y x b   ，

则 1 3b   ，解得 4b  ，因此确定为向上平移 4个单位，

故答案为：上，4．

10. 已知直线 4 2y x  与直线 2y k x k  平行，则 k的值等于______．

【答案】 2

【解析】

【分析】本题考查了一次函数图像平行的条件，熟练掌握知识点是解决本题的关键．

根据一次函数图像平行的条件：k相同，b不相同，即可得到
2 4
2

k
k
 



，求解即可．

【详解】解：由题意得：
2 4
2

k
k
 




解得： 2k   ，

故答案为： 2 ．

11. 已知点  11,A y ，  22,B y 在函数 2 5y x   的图像上，则 1y ______ 2y ．（填、或）

【答案】

【解析】

【分析】本题考查了一次函数的性质，根据一次函数的性质， 2 0k    ，y随 x的增大而减小，结合 1 2  ，

计算即可，熟练掌握性质是解题的关键．

【详解】∵点  11,A y ，  22,B y 在函数 2 5y x   的图像上，

∴ 2 0k    ，y随 x的增大而减小，



∵ 1 2 ＜ ，

∴ 2 1y y ，

故答案为：．

12. 用换元法解方程
2

2

1 5
2 1
x x
x x


 


，设
2 1x y
x


 ，则得到关于 y的整式方程为______．

【答案】 2 10 2 0y y  

【解析】

【分析】本题考查了用换元法解分式方程，掌握换元法、变量代换法，通过引进新的变量，可以把分散的

条件联系起来，隐含的条件显露出来，或者把条件与结论联系起来，或者变为熟悉的形式，把复杂的计算

和推证简化是解题的关键．

设
2 1x y
x


 ，则
2 1 1
2 2
x y
x


 ， 2

1
1

x
x y




，转化后再进一步整理得到整式方程即可．

【详解】解：设
2 1x y
x


 ，则
2 1 1
2 2
x y
x


 ， 2

1
1

x
x y




，

∴原方程可化为：
1 1 5
2
y

y
  ，整理得： 2 10 2 0y y   ，

故答案为： 2 10 2 0y y   ．

13. 方程 5 3 0x x    的解为_________．

【答案】 5x 

【解析】

【分析】根据两个数的积为零，则至少一个为零，即可求解．

【详解】解：∵ 5 3 0x x    ，

∴ 5 0x   或 3 0x   ，

即 5 0x   或 3 0x   ，

解得： 5x  或 3x   ，

经检验， 3x   时， 5 0x  ，故它不是原方程的解．

故答案为： 5x  ．

【点睛】本题考查的是解无理方程，关键是通过乘方转化为有理方程，注意解无理方程要检验．



14. 若关于 x的方程
2 21

3
m x
x x


 


无解，则m的值是____________．

【答案】
1
2

 或
3
2



【解析】

【分析】将分式方程转化为整式方程，分整式方程无解和分式方程有增根两种情况求解即可．

【详解】解：
2 21

3
m x
x x


 


，

方程两边同乘：  3x x  ，得： 2 22 3 2 6mx x x x x     ，

整理得：  2 1 6m x   ，

①整式方程无解： 2 1 0m   ，解得：
1
2

m   ；

②分式方程有增根： 0x  或 3 0x   ，解得： 0x  或 3x  ；

当 0x  时：整式方程无解；

当 3x  时：  3 2 1 6  m ，解得：
3
2

m   ；

综上，当
1
2

m   或
3
2

m   时，分式方程无解；

故答案为：
1
2

 或
3
2

 ．

【点睛】本题考查分式方程无解问题．熟练掌握整式方程无解或分式方程有增根时，分式方程无解，是解

题的关键．

15. 一个二元一次方程和一个二元二次方程组成的二元二次方程组的解是：
2
1

x
y


 
和

2
1

x
y
 

  
，试写出一个

符合要求的方程组______（一个即可）．

【答案】 2 2

2 0
5

x y
x y
 

  
（答案不唯一）

【解析】

【分析】观察方程组的两组解，可以看出 2x y ， 2 2 5x y  ，联立可得方程组．

【详解】解：∵根据方程组的解可以看出 2x y ， 2 2 5x y 

∴方程组 2 2

2 0
5

x y
x y
 

  
符合条件

故答案为： 2 2

2 0
5

x y
x y
 

  
（答案不唯一）



【点睛】本题考查了根据未知数的解写方程组，解题的关键是根据解之间的数量关系来表示方程组．

16. 如图，函数 2y x  和 4y kx  的图象相交于点  ,3A m ，则关于的 x不等式 4 2 0kx x   的解集

为__________．

【答案】 1.5x  

【解析】

【分析】此题考查了一次函数与一元一次不等式的关系，关键是求出 A点坐标以及利用数形结合的思想．先

利用待定系数法求出 A点坐标，结合图象写出不等式 4 2 0kx x   的解集即可．

【详解】解：将点  ,3A m 代入 2y x  得， 2 3m  ，

解得， 1.5m   ，

所以点 A的坐标为  1.5,3 ，

由图可知，不等式 4 2 0kx x   的解集为 1.5x   ．

故答案为： 1.5x   ．

17. 在平面直角坐标系中，直线 l： 1y x  与 x轴交于点 1A，如图所示依次作正方形 1 1 1ABCO、正方形

2 2 2 1A B C C ，、…、正方形 1n n n nA B C C  ，使得点 1A、 2A 、 3A …在直线 l上，点 1C 、 2C 、 3C …在 y轴正半轴

上，则 2023 2024 2023A A B△ 的面积是______．

【答案】 40432

【解析】



【分析】本题考查了一次函数图象上点的坐标特征以及规律型中点的坐标的变化，根据点的坐标的变化找

出变化规律“  1 12 ,2 1n n
nA

   （n为正整数）”是解题的关键．

根据一次函数图象上点的坐标特征找出 1A、 2A 、 3A 、 4A 的坐标，结合图形即可得知点 nB 是线段 1n nC A  的

中点，由此即可得出点 nB 的坐标，然后根据三角形的面积公式即可得到结论．

【详解】解：观察，发现： 1(1,0)A ， 2 (2,1)A ， 3 (4,3)A ， 4 (8,7)A ， 5 (16,15)A ， 6 (32,31)A ，，

 1 12 ,2 1n n
nA

   （n为正整数）．

观察图形可知：点 nB 是线段 1n nC A  的中点，

点 nB 的坐标是  12 ,2 1n n  ，  1 12 ,2 1n n
nA

   （n为正整数），

 1n n nA A B 的面积是 1 2 2 31 (2 ) 2
2

n n  ，

 2023 2024 2023A A B△ 的面积 2 2023 3 40432 2   ，

故答案为： 40432 ．

18. 如图直 4y x  与 x轴、y轴分别交于 A，B两点，以 AB为边在 AB左侧作等边三角形 ABC，若平

面内有一点 ( ,1)P m ，使得 ABP 与 ABC 的面积相等，则 m的值为_______．

【答案】 4 3 3  或4 3 3

【解析】

【分析】本题考查了一次函数图象上点的坐标特征，二次根式的混合运算，熟练掌握一次函数解析式的求

法是解答本题的关键．利用直线解析式得到点 A，B的坐标，求出 AB长，根据 BC AC ，OA OB 得到

OC垂直平分线段 AB，计算出点C坐标，求解过点C平行于直线 AB的解析式，同理求解点C关于直线 AB

的对称的点C的坐标及过点C平行于直线 AB的解析式，再利用一次函数的性质可得答案．

【详解】解：连接CO交 AB于K，作CM x 轴，垂足为 M，作CN y 轴，垂足为 N，



∵直线 AB的解析式为 4y x  ，

∴  4,0A  ，  0,4B ，

∴OA OB ， 4 2AB AC BC   ，

∵ AC BC ，

∴CO是线段 AB的垂直平分线， 45COM CON    ，

∴
1 2 2
2

OK AK BK AB    ，

∴    2 2
4 2 2 2 2 6CK    ，

∴ 2 6 2 2CO   ，

∴  2 2 6 2 2 2 3 2
2

CM CN      ，

∴  2 3 2,2 3 2C    ，

设过点 C平行于直线 AB的解析式为 y x b  ，代入点 C坐标得，

2 3 2 2 3 2 b     ，

∴ 4 3 4b   ，

∴过点 C平行于直线 AB的解析式为 4 3 4y x   ，

令 1y  时， 4 3 3x    ，即 4 3 3m    ；

由对称性可得： 2 6 2 2C O C K OK CK OK       ，

同理可得：  2 3 2,2 2 3C   ，

过点C平行于直线 AB的解析式为 4 3 4y x   ，



令 1y  时， 4 3 3x m   ，

综上，满足条件的 m值为： 4 3 3  或 4 3 3 ．

故答案为： 4 3 3  或 4 3 3 ．

三、简答题：（本大题共 6题，每题 6分，满分 36分）

19. 解关于 x的方程： 2ax x a a  

【答案】当 1a  时， x a ；当 1a  时，方程有无数个解

【解析】

【分析】方程左边变形后，然后分 1 0a   和 1 0a   两种情形讨论．

【详解】解：    1 1x a a a  

当 1 0a   ，即 1a  时，

∴ x a ；

当 1 0a   ，即 1a  时，

方程有无数个解．

综上，当 1a  时， x a ；当 1a  时，方程有无数个解．

【点睛】此题考查了解一元一次方程，正确掌握一元一次方程的解法是解题的关键．

20. 解方程： 2 5 10x x   ．

【答案】 20x =

【解析】

【分析】根据二次根式和乘方的性质，得一元二次方程、一元一次不等式，通过求解即可得到答案．

【详解】∵ 2 5 10x x  

∴ 2 5 10x x  

∴    24 5 10x x   ，且 5 0x   ， 10 0x  

∴   4 20 0x x   ， 5x   ， 10x 

∴ 1 4x  ， 2 20x  ， 5x   ， 10x 

∴ 20x = 为方程的解．

【点睛】本题考查了二次根式、乘方、一元二次方程、一元一次不等式的知识；解题的关键是熟练掌握二

次根式、乘方、一元二次方程、一元一次不等式的性质，从而完成求解．



21. 解方程： 2

6 3 11
9 3 3
x

x x x
  

  
．

【答案】 1x 

【解析】

【分析】分式方程去分母转化为整式方程，求出整式方程的解得到 x的值，经检验即可得到分式方程的解．

【详解】解： 2

6 3 11
9 3 3
x

x x x
  

  

去分母得：    26 3 3 9 3x x x x      ,

整理得： 2 ,4 3 0x x  

即 ,( 1)( 3) 0x x  

解得： 1x  或 3,x 

当 1x  时， ,( 3)( 3) 0x x 

当 3x  时， ( 3)( 3) 0x x   ,

∴ 3x  是增根，分式方程的解为 1x  ．

【点睛】此题考查了解分式方程，利用了转化的思想，解分式方程注意要检验．

22. 解方程组：
2

2 2

0
4 4 9

x xy
x xy y

  


  

【答案】
1 2

3 4

3 41 2

0 0 3 3
, , ,3 3 3 3

2 2

x x x x
y yy y

       
          

【解析】

【分析】由第一个等式可得 x（x+y）=0，从而讨论可①x=0，②x≠0，（x+y）=0，这两种情况下结合第二个

等式（x+2y） 2 =9可得出 x和 y的值．

【详解】∵x(x+y)=0，

①当 x=0时,(x+2y) 2 =9，

解得：y 1 =
3
2

,y 2 =−
3
2

；

②当 x≠0，x+y=0时，

∵x+2y=±3，

解得：
3
3

x
y
 






或
3
3

x
y

 





.



综上可得,原方程组的解是
1 2

3 4

3 41 2

0 0 3 3
, , ,3 3 3 3

2 2

x x x x
y yy y

       
          

.

【点睛】此题考查二元二次方程组，解题关键在于掌握运算法则.

23. 用换元法解方程组：

2 3 4
2

6 1 8
2

x y

x y

    

  
 

【答案】

3
1
2

x

y





 

【解析】

【分析】本题考查了换元法解方程组．设
1
2

u
x




，
1 v
y
 ，则原方程组可化为

2 3 4
6 8
u v
u v
  

  
，求出

1
2

u
v


  
，

从而得到

1 1
2

1 2

x

y

  

  


，求解即可．

【详解】解：设
1
2

u
x




，
1 v
y
 ，则原方程组可化为

2 3 4
6 8
u v
u v
  

  
，

解得
1
2

u
v


  
，

于是，得

1 1
2

1 2

x

y

  

  


，

得

3
1
2

x

y





 

，

检验：把 3x  ，
1
2

y   代入原方程组中所含各分式的分母，各分母的值不为零，

原方程组的解是

3
1
2

x

y





 

．

24. 如图，已知一次函数 3y kx  图象经过点  2,1M  ，且与 x轴交于点A．



（1）求 k的值；

（2）求 AOB 的面积．

【答案】（1） k的值为 2 ；

（2）
9
4
．

【解析】

【分析】（1）由一次函数 3y kx  图象经过点  2,1M  ，利用一次函数图象上点的坐标特征，可得出

1 2 3k   ，解之即可得出 k的值；

（ 2）利用一次函数图象上点的坐标特征，可求出点A， B的坐标，进而可得出OA，OB的值，再利用三

角形的面积公式，即可求出 AOB 的面积；

本题考查了一次函数图象上点的坐标特征以及三角形的面积，解题的关键是：（1）代入点的坐标，求出 k值；

（ 2）利用一次函数图象上点的坐标特征，求出点A， B的坐标．

【小问 1详解】

∵一次函数 3y kx  图象经过点  2,1M  ，

∴1 2 3k   ，

解得： 2k   ，

∴ k的值为 2 ；

【小问 2详解】

由（1）可知：直线 AB的解析式为 2 3y x   ，

当 0x  时， 2 0 3 3y       ，

∴点 B的坐标为  0, 3 ，

∴ 3OB  ；

当 0y  时， 2 3 0x   ，

解得：
3
2

x   ，



∴点A的坐标为
3 ,0
2

  
 

，

∴
3
2

OA  ，

∴
1 1 3 9· 3
2 2 2 4OABS OAOB    ＝ ．

四、解答题：（本大题共 3题，25题 6分，26题 7分，27题 9分，满分 22分）

25.“龟兔赛跑”是一则著名的寓言故事，请完成下列问题：

（1）图①描绘的场景对应图③中的点______，图②描绘的场景对应图③中的点______；

（2）你认为图③中的线段OA与线段CE是否平行？请说明你的理由；

（3）如果龟兔约定按照相同的规则再比赛一次，且兔龟都没睡觉兔子先到达终点，请在图④画出比赛的大

致函数图像．

【答案】（1）B，D （2）不平行，理由见详解

（3）图见详解

【解析】

【分析】本题主要考查函数图像，解题的关键是理解题意；

（1）根据图像及题意可进行求解；

（2）根据图像可进行求解；

（3）根据题意可直接画出函数图像

【小问 1详解】

解：图①描绘的场景对应图③中的点 B，图②描绘的场景对应图③中的点 D；

故答案为 B，D；

【小问 2详解】

解：线段OA与线段CE不平行；理由是因为兔子在发现自己被乌龟赶超了，速度肯定会有所提升，这样就

比刚开始比赛时的速度更快，结合速度、时间和路程是成正比例关系的，速度越快，代表着直线的倾斜度

也越陡，所以这两条直线是不会平行的；

【小问 3详解】

解：由题意可得如下图像：



26. 《九章算术》中记载，浮箭漏（如图①）出现于汉武帝时期，它由供水壶和箭壶组成，箭壶内装有箭尺，

水匀速地从供水壶流到箭壶，箭壶中的水位逐渐上升，箭尺匀速上浮，可通过读取箭尺读数计算时间．某

学校科技研究小组仿制了一套浮箭漏，并从函数角度进行了如下实验探究．研究小组每 2h记录一次箭尺读

数（箭尺最大读数为120cm），得到如表：

供水时间

 hx
0 2 4 6 8

箭尺读数

 cmy
6 18 30 42 54

（1）如图②，建立平面直角坐标系，横轴表示供水时间  hx ，纵轴表示箭尺读数  cmy ，描出以表格中

数据为坐标的各点，并连线；

（2）观察描出各点的分布规律，可以知道它是我们学过的______函数，请结合表格数据，求出该函数解析

式；

（3）应用上述得到的规律计算：如果本次实验记录的开始时间是上午8:00，那么当箭尺读数为93cm 时

是什么时候？

【答案】（1）见详解 （2）一次； 6 6y x 

（3） 22 :30

【解析】

【分析】本题主要考查一次函数的应用，解题的关键是读懂题意，掌握待定系数法求函数解析式．



（1）由表格描点，连线即可；

（2）根据函数图象可得是一次函数，用待定系数法可求出函数关系式；

（3）求出 93y  时 x的值，然后计算即可．

【小问 1详解】

解：描出以表格中数据为坐标的各点，并连线，如图：

【小问 2详解】

解：设解析式为  0y kx b k   ，

当 0, 6x y  ， 2, 18x y  ，

则有
2 18

6
k b
b

 
 

，

解得
6
6

k
b


 
，

∴解析式为： 6 6y x  ，

故答案为：一次．

函数解析式为 6 6y x  ．

【小问 3详解】

解：当 93y  时，即 6 6 93x   ，

解得： 14.5x  ，

即经过14.5h，箭尺读数为93cm，

∵本次实验记录的开始时间是上午8:00，

当箭尺读数为93cm时是 22 :30．

27. 如图，在平面直角坐标系中，直线 2y x  与 x轴，y轴分别交于 A，B两点，点  2,C m 为直线 2y x 



上一点，直线
1
2

y x b   过点 C．

（1）求 m和 b的值；

（2）直线
1
2

y x b   与 x轴交于点 D，动点 P从点 D开始以每秒 1个单位的速度向 x轴负方向运动，设

点 P的运动时间为 t秒．

①若点 P在线段DA上，设 ACP△ 的面积为 S，请求出 S与 t之间的函数关系式，并写出自变量 t的取值

范围；

②是否存在 t的值，使 ACP△ 为等腰三角形？若存在，直接写出 t的值：若不存在，请说明理由．

【答案】（1） 4m  ， 5b 

（2）①  24 2 0 12S t t    ；②存在，4或12 4 2 或12 4 2 或 8

【解析】

【分析】（1）在 2y x  中，当 0x  时， 2y  ；当 0y  时， 2x   ；即可得出答案；求出点 (2,4)C ，

代入直线
1
2

y x b   即可得出答案；

（2）求出 (10,0)D ，则 10OD  ， 12AD OA OD   ；①设PD t ，则 12AP t= - ，过C作CE AP

于 E，由三角形面积 S与 t之间的函数关系式；

②过C作CE AP 于 E，则 4CE  ， 4AE  ，由勾股定理求出 4 2AC  ；分三种情况：当 AC PC

时；当 AP AC 时；当PC PA 时；分别求出 t的值即可．

【小问 1详解】

解在 2y x  中，当 0x  时， 2y  ；

当 0y  时， 2x   ；

( 2,0)A  ， (0, 2)B ；

∵点C在直线 2y x  上，

2 2 4m    ，

又∵点 (2, 4)C 也在直线
1
2

y x b   上，




1 2 4
2

b    ，

解得： 5b  ；

【小问 2详解】

解：在
1 5
2

y x   中，当 0y  时， 10x  ，

(10,0)D ，

10OD  ，

( 2,0)A ∵ ，

2OA  ，

12AD OA OD    ；

①设 PD t ，则 12AP t= - ，过C作CE AP 于 E，如图 1所示：

则 4CE  ，

∴  1 (12 ) 4 24 2 0 12
2

S t t t       ，

②存在，理由如下：

过C作CE AP 于E，如图 1所示：

则 4CE  ， 2OE  ，

4AE OA OE    ，

2 2 2 24 4 4 2AC AE CE      ；

a、当 AC PC 时， 2 8AP AE= = ，



4PD AD AP\ = - = ，

4t  ；

b、当 AP AC 时，如图 2所示：

则 1 2 4 2AP AP AC= = = ，

1 12 4 2DP   ， 2 12 4 2DP   ，

12 4 2t   ，或 12 4 2t = + ；

c、当 PC PA 时，如图 3所示：

设 EP m ，则 2 24CP m  ， 4AP m  ，

 2 24 4m m   ，

解得： 0m  ，

P 与 E重合， 4AP  ，

8PD\ = ，

8t  ；

综上所述，存在 t的值，使 ACP△ 为等腰三角形， t的值为 4或12 4 2 或12 4 2 或 8．

【点睛】本题是一次函数综合题目，考查了一次函数的应用、坐标与图形性质、三角形面积、等腰三角形

的性质、勾股定理以及分类讨论等知识；本题综合性强，熟练掌握一次函数的应用和等腰三角形的性质是

解题的关键．


