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注意事项：
1．本试卷共25题，选择6题，填空12题，解答7题。
2．答卷前，考生务必将自己的姓名、准考证号填写在答题卡上。
3．回答选择题时，选出每小题答案后，用2B铅笔把答题卡上对应题目的答案标号涂黑。如需改动，用橡皮擦干净后，再选涂其他答案标号。写在本试卷上无效。
4．回答客观题时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效。
5．考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回。
6．测试范围：沪教版2024七年级数学下册。
第Ⅰ卷
一．选择题（本大题有6小题，每小题3分，共18分.在每小题所给出的四个选项中只有一项是符合题目要求的，请将正确选项前的字母代号填涂在答题纸上）


1．（3分）如图，已知，添加下列条件还不能判定的是（   ）
[image: @@@ce1283c4-dd22-4fca-993a-61fa97b6f4ad]


A．	B．


C．	D．
【答案】C
【解题思路】本题考查了全等三角形的判定；熟练掌握全等三角形的5种判定方法是解决问题的关键．


利用，加上公共边，然后利用全等三角形的判定方法对各选项进行判断即可；

【详细解答】解：，




当添加时，可根据“”证明，故A选项符合题意；

当添加时，



∵，，∴，


∴，，


∴，即，


进而可用“” 证明，故B选项不符合题意；
[image: @@@db3700b6-044f-4852-a469-93d248be000e]


当添加时，不能证明，故C选项符合题意；



当添加时，可根据“” 证明，故D选项不符合题意；
故选：C．
2．（3分）下列说法中能判断两个三角形全等的是（   ）
A．有两边对应相等的两个等腰三角形
B．斜边相等的两个直角三角形

C．边长为的两个等边三角形
D．有一个钝角相等的两个等腰三角形
【答案】C
【解题思路】本题考查全等三角的判定，根据全等三角形的判定方法，逐一进行判断即可．
【详细解答】解：A、有两边对应相等的两个等腰三角形只有两个条件，无法判断全等，不符合题意；
B、斜边相等的两个直角三角形只有两个条件，无法判断全等，不符合题意；


C、边长为的两个等边三角形，利用可以判断两个三角形全等，符合题意；

D、有一个钝角相等的两个等腰三角形，不能判断两个三角形全等，不符合题意；
故选C．



3．（3分）如图，将一个含有角的直角三角尺的两个顶点叠放在长方形的两条边上，若，的度数为（   ）
[image: @@@cb4734ca-1ce9-4812-bf56-c637c297b687]




A．	B．	C．	D．
【答案】C




【解题思路】本题考查了三角形内角和定理、矩形的性质、平行线的性质，根据三角形内角和定理可以求出，根据矩形的性质可知，根据两直线平行同位角相等，可知，根据角之间的关系求出的度数即可．
【详细解答】解：如下图所示，


在中，，

，

矩形对边平行，

，

，

，

．
[image: @@@9cf2efaf-5566-403e-b914-dfe790261102]
故选：C．




4．（3分）如图，直线，若，则的度数是（    ）
[image: @@@ba5ba9b2-915b-48b2-b259-3961b7dd97f7]




A．	B．	C．	D．
【答案】A
【解题思路】本题考查了平行线的性质，熟练掌握知识点及准确添加辅助线是解题的关键．





分别过点作的平行线，根据平行线的性质可得，根据即可求得．



【详细解答】解：分别过点作的平行线，如图，


[image: @@@79d4196a-a83d-4bcf-ad72-dd0348a75c2e]，

∴

∴，

，

，

，

．
故选：A．



5．（3分）若关于的不等式组的所有整数解之和等于20，则所有满足条件的整数的值之和为（　　）

A．15	B．21	C．	D．24
【答案】A

【解题思路】本题考查根据不等式组的解的情况求参数．求出不等式的解集，利用不等式组的所有整数解之和等于20，求出a的取值即可，进一步可求出满足条件的整数a的值之和．

【详细解答】解：

解不等式①得：，

解不等式②得：，

∴不等式组的解集为，


∵关于的不等式组的所有整数解之和等于20，

即整数解有6，5，4，3，2，或6，5，4，3，2，1，0，，


∴，或，


解得：，或，



∴a的整数值可以是6、7、8，或，，，

∴所有满足条件的整数为，
故选：A．

6．（3分）若，则下列不等式一定成立的是（   ）


A．	B．


C．	D．
【答案】B

【解题思路】本题主要考查不等式的基本性质，注意掌握不等式的两边同时乘（或除以）同一个正数，不等号的方向不变；不等式的两边同时乘（或除以）同一个负数，不等号的方向改变；不等式的两边同时加上（或减去）同一个数或同一个含有字母的式子，不等号的方向不变．根据，利用不等式的基本性质，逐项进行分析判断即可．

【详细解答】解：A．，

∴，

∵，


不一定成立，故A选项不符合题意；


B．∵，，

∴成立，故B选项符合题意；


C．，不一定小于等于0，


不一定成立，故C选项不符合题意；

D．，


，故D选项不符合题意．
故选：B．
第Ⅱ卷

二．填空题（本大题有12小题，每小题2分，共24分.）
7．（2分）有下列命题：①垂线段最短；②相等的角不是对顶角就是同一个角；③两直线平行，同旁内角相等；④两个锐角的和是锐角或者直角；⑤如果两条直线都与第三条直线平行，那么这两条直线互相平行．其中，是假命题的有       （填序号）．
【答案】②③④
【解题思路】本题考查命题真假的判断，涉及垂线段性质、角的关系、平行线性质等知识．解题关键是准确掌握相关几何概念和性质．
根据垂线段性质、角的关系、平行线性质等知识逐项判断即可．
【详细解答】①垂线段最短，这是一个基本的几何定理，从直线外一点到这条直线所作的垂线段最短 ，是真命题．
②相等的角不是对顶角就是同一个角，相等的角除了对顶角、同一个角外，还有同位角、内错角等多种情况，比如两直线平行时，同位角相等，它们既不是对顶角也不是同一个角，所以该命题是假命题． 

③两直线平行，同旁内角相等，根据平行线的性质，两直线平行，同旁内角互补，即同旁内角和为 ，并非相等，所以该命题是假命题． 



④两个锐角的和是锐角或者直角，例如与这两个锐角，它们的和是，是钝角，并非一定是锐角或者直角，所以该命题是假命题． 
⑤如果两条直线都与第三条直线平行，那么这两条直线互相平行，这是平行公理的推论，是真命题．
综上，假命题的有②③④；
故答案为：②③④．







8．（2分）如图，在中，，，垂直平分线段，P是直线上的任意一点，则周长的最小值是       ．
[image: @@@407146e3-0431-4c81-bd85-c483cee740e0]
【答案】7


【解题思路】本题考查了轴对称——最短路线问题，线段垂直平分线的性质．如图，连接，求出的最小值可得结论．

【详细解答】解：如图，连接，
[image: @@@ea03ed77-2efa-4701-af54-7cf11f7742b5]


∵垂直平分线段，

，

，

的最小值为4，


的周长的最小值为，
故答案为：7．









9．（2分）如图，已知点、点分别是等边三角形中、边的中点，，点是边上的动点，则的最小值为        ．
[image: @@@96c9b9e5-bd35-4511-9fad-3937bad0df44]

【答案】
【解题思路】本题考查的是轴对称-最短路线问题，等边三角形的性质三线合一，全等三角形的知识点，解题关键是熟练运用等边三角形的性质三线合一的知识点．






连接交于，连接，则最小（根据两点之间线段最短；点到直线垂直距离最短），再根据等边三角形的性质求出的长即可．





【详细解答】解：连接交于，连接，如图所示，则最小（根据两点之间线段最短；点到直线垂直距离最短）






[image: @@@2bf98839-0308-40ce-a0cb-753e70082414]点、点分别是等边三角形中、边的中点，





，，，，

，



在和中，，

，

，

，

在，

由勾股定理得：，


的最小值为：．

故答案为：．








10．（2分）如图，在四边形中，，对角线是的平分线，若，，，则     ．
[image: @@@384cba1e-b009-4245-b28b-b51a13d6c9b2]
【答案】6
















【解题思路】本题考查了全等三角形的判定与性质，等腰三角形的判定与性质，三角形的内角和定理等知识，在上取点E，使，，可得出，，根据等边对等角得出，设，则，，，，根据三角形内角和定理可得，求出，则，，根据等角对等边得出，即可求解．


【详细解答】解：在上取点E，使，
[image: @@@97e408c5-8c22-4e04-8d65-4f4326c0c9bc]



∵是的平分线，，

∴，

又，

∴，


∴，，

又，

∴，

∴，



设，则，，


∴，，

∴，

∴，


∴，，


∴，，

∴，

∴，
故答案为：6．













11．（2分）如图，在中，，于点D，点E在上，连接交于点F，若，过A作，交的延长线于点G，交的延长线于点H．若的面积为14，且，则的值为      ．
[image: @@@fce817de-14b3-4d77-bca2-a243ca31d2b4]

【答案】






【解题思路】本题主要考查了全等三角形的性质与判定，等边对等角等等，先证明，再由等边对等角得到，则由三角形外角的性质可推出，据此证明得到，根据三角形面积计算公式推出，据此利用完全平方公式的变形求解即可．


【详细解答】解：，

∴，

∴，

∵，

∴，

∵，

∴，

∵，

∴，

又∵

∴，

∴，

∵的面积为14，


∴，即，

∴，

∵，

∴，

∵，

∴，

故答案为：．


















12．（2分）在中，是上一点，连接，过点作于点交于点是上一点，且满足，过点作于点，连接．若，，则的面积为        ．
[image: @@@c18ea1b3-601b-4f90-8332-45892e4538df]

【答案】














【解题思路】该题主要考查了全等三角形的性质和判定，解题的关键是正确做出辅助线，如图，延长，过点作交的延长线于点．证明，得出，再证明，得出，即可得，结合，，即可求出，根据，即可求解．






【详细解答】解：如图，延长，过点作交的延长线于点．则，
[image: @@@f4575ec878914104b1959ac2a6fa140d]

∵，

，

，




在和中：，，

，

∴，

∵，

，

，

，


，，

，


在和中，


∵，，

，

，

，

，

，

，

，

，

，

，

，

故答案为：．




13．（2分）如图，，动点P从点A出发（不含点A），以2个单位长度/秒的速度沿射线运动，Q为射线上一动点，点P的运动时间为t秒，若以点P，Q，C为顶点的三角形与全等，则t的值为       ．
[image: @@@79470cf5-d0ba-462e-a70d-715cbcd2dbb4]



【答案】或或




【解题思路】本题考查直角三角形全等的判定，关键是找到所有符合题意的情况．根据已知条件分，，两种情况，根据和列方程求出t值即可．

【详细解答】解：∵，

∵，



∴当时，，，



∴点重合，点在点右侧，

此时，，

∴，

解得：；


当时，，


当点在点左侧时，

此时，，

∴，

解得：；


当点在点右侧时，

此时，，

∴，

解得：；







综上：则t的值为或或时，与以点，，为顶点的三角形全等，



故答案为：或或．













14．（2分）如图是可调躺椅示意图，与的交点为，，，，，为了舒适，需调整的大小，使，且、、保持不变，则应调整为         度．
[image: @@@a6d7988c-95b8-4399-ab46-3a3025c34200]

【答案】





【解题思路】本题考查了三角形内角和定理，三角形外角的性质，根据题意找出角度之间的数量关系是解题关键．连接，并延长至点，由内角和定理可得，由三角形外角的性质可得，求出的度数即可．


【详细解答】解：如图，连接，并延长至点，
[image: @@@0ca19fda-e205-463c-b884-980d06d347d0]



在中，，，

，

，


，，

，


，，

，

，


应调整为．

故答案为：．


15．（2分）如图，已知，则三者之间的关系是          ．
[image: @@@b6a80624-ec91-414a-b5e9-4717295030f7]

【答案】
【解题思路】本题考查平行线的性质，掌握这三个性质定理是解题的关键．




根据平行线的性质得到，，，再结合代入整理即可．

【详细解答】解：∵， 


∴，，

∴，

∴，

∴，

故答案为：．










16．（2分）如图，将长方形纸片沿向下折叠后，点分别落在的位置，再沿边将向上折叠至处，若，则           ．
[image: @@@c573eb22-1886-4737-8396-ceaa53c09aa7]

【答案】22.5/






【解题思路】本题考查了折叠的性质，垂直定义，三角形内角和定理等知识，根据折叠的性质，得到，，，，再根据垂线的性质，得到，进而利用平角定义，求得．熟练掌握折叠的性质是解题关键．




【详细解答】解： 由折叠的性质可知，，，，， 

∵，

，

∴，

∴，

∵，

∴，

∵，

∴，

，

故答案为：．


17．（2分）若整数m使得关于x的不等式组有且只有两个整数解，且关于x，y的二元一次方程组的解为整数（x，y均为整数），则m的值为        ．

【答案】或1
【解题思路】本题主要考查了解一元一次不等组、二元一次方程组及其整数解等知识点，熟练掌握解一元一次不等组和二元一次方程组的方法是解题的关键．




先求出不等式组的解集为，根据不等式组有且只有两个整数解，可得，再解出方程组可得，再根据x，y均为整数，可得m取，1时，x，y均为整数，据此即可解答．

【详细解答】解：，

解不等式①，得：，

解不等式②，得：，

∴不等式的解集为，
∵不等式组有且只有两个整数解，


∴，解得：，
∵m为整数，

∴m取，


，解得： ，

∴当m取，1时，x，y均为整数．

故答案为：或1．


18．（2分）规定表示m，n中较大的数，若，则x的取值范围是     ．

【答案】
【解题思路】本题考查了新定义，一元一次不等式的解法，熟练掌握一元一次不等式的解法是解题的关键．根据新定义列不等式求解即可．

【详细解答】解：由题意，得，

去分母得：，

去括号得：，

移项得：

解得：．

故答案为：．
三．解答题（本大题有7小题，共58分.解答时应写出文字说明或演算步骤.）


19．（5分）已知关于x的不等式组无解，且关于y的一元一次方程有非负整数解，求m的值．


【答案】或
【解题思路】本题考查根据不等式组的解集与一元一次方程的解求参数，熟练掌握不等式组的解集与一元一次方程的解是解题的关键．







根据不等式组无解得到，根据一元一次方程有非负整数解得到，且，，，，，…，综合即可解答．

【详细解答】解：不等式组可化为，
∵该不等式组无解，

∴，

∴．


由得，
∵该一元一次方程有非负整数解，







∴，且，，，，，…（即的倍数）






∴，且，，，，，…


综上，或．



20．（5分）当满足什么条件时，的值不大于的值？

【答案】
【解题思路】本题考查了解一元一次不等式，由题意得出不等式是解题的关键．

先由题意得到，再解一元一次不等式即可．

【详细解答】解：由题意得，，

解得：，



∴当时，的值不大于的值．









21．（8分）如图，，，，，连接，线段的延长线与交于点F，交于点G，连接．
[image: @@@30cc2284-dbf8-4ead-9cb9-9452ea0e9625]

(1)求证：；

(2)求证：．
【答案】(1)见解析；
(2)见解析．
【解题思路】本题考查了全等三角形的判定与性质．


（1）根据垂直的定义得到，由角的和差得到，即可得到结论．


（2）证明， 结合，再利用三角形的内角和定理可得结论．


【详细解答】（1）证明：∵，，

∴．

∴，


在与中，

∵，

∴．

（2）证明：由（1）知，

∴， 

∵，

∴．

∴．




22．（8分）如图，与相交于点E， ，．
[image: @@@7539ad81-fe12-4300-8899-77b6835a0d2d]


(1)若，求的度数；






(2)取线段的中点F，连结．若，．求证：平分．

【答案】(1)
(2)见解析



【解题思路】（1）由，得，根据两直线平行内错角相等，即可求解；









（2）由得，由，得，进而得，根据，，可得平分．
本题考查平行线的性质和判定，角平分线的定义，掌握平行线的性质和判定是解题的关键．


【详细解答】（1）解：∵，，

∴， 

∴，

∴；
（2）证明：如图，
[image: @@@f45737ed-7348-4dfc-9bc4-b9e79e338338]

∵，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴，


∵，，

∴，


即平分．
23．（10分）如图，有三个论断：

① ；

② ；

③．
[image: @@@72906de5-eac1-4a9e-8a4f-99732eb7991a]
(1)请你从中任选两个作为题设，另一个作为结论，写出所有的命题，并指出这些命题是真命题还是假命题；

(2)选择（）中的一个真命题加以证明．
【答案】(1)见解析
(2)见解析
【解题思路】本题主要考查了判断命题真假，平行线的性质与判定：
（1）任选两个条件作为题设，另外一个条件作为结论写出对应的明天，再判断真假即可；
（2）根据（1）所求结合平行线的性质与判定条件证明即可．



【详细解答】（1）解：选择①②为题设，③为结论，命题为：若，，则，该命题是真命题；



选择①③为题设，②为结论，命题为：若，，则，该命题是真命题；



选择②③为题设，①为结论，命题为：若，，则，该命题是真命题；
（2）证明：选择①②为题设，③为结论，


∵，，

∴，

∴，

∴，

∵，

∴，

∴；
选择①③为题设，②为结论，


∵，，

∴，

∴，

∴，

∵，

∴，

∴；
选择②③为题设，①为结论

∵，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴，

又∵，

∴．





24．（10分）如图，直线交于点O，过点O作射线，使平分，．
[image: @@@df6f365d-2e6a-4d9f-aefe-7f389dcd7f6b]


(1)若，求的度数；


(2)若，求的度数．

【答案】(1)

(2)
【解题思路】本题考查与角平分线相关的角的计算，垂直的定义，对顶角的性质．掌握角平分线的定义与对顶角的性质是解题的关键．






（1）先求出，再根据角平分线定义求得，根据，即可求得，又由对顶角的性质得，即可由求解．




（2）由垂直定义可得，再根据，即可求得，又由角平分线定义求得，然后由对顶角性质求解即可．

【详细解答】（1）解：∵，

∴，


∵平分，

∴，

∵，

∴，

∵，

∴．

（2）解：∵，

∴，

∵，

∴，


∵平分，

∴，

∴．





25．（12分）如图（1），把一把含角的三角尺的边放置于直尺的边上．
[image: @@@00f0acec-b3e2-4573-9127-bccbc4bc268c]


(1)填空：如图（1），______°，______°










(2)如图（2），现把三角尺绕点逆时针方向旋转，当且点恰好落在边上，若恰好是的倍，求的值．

















(3)按图（1）所示的方式放置三角尺和直尺，现将射线绕点以每秒的速度逆时针方向旋转得到射线，同时射线绕点以每秒的速度顺时针方向旋转得到射线．当射线旋转至第一次与重合时，射线，均停止转动，设旋转时间为秒．在旋转过程中，是否存在？若存在，求的值；若不存在，请说明理由．
【答案】(1)120，90
(2)36


(3)存在，或
【解题思路】本题考查平行线的性质及应用，三角形的外角定理，解题的关键是掌握平行线的性质定理并能熟练应用．
（1）根据邻补角的定义和平行线的性质解答；







（2）根据两直线平行，内错角相等求出，继而表示出，再用三角形外角定理和邻补角可得，，最后根据恰好是的倍列方程，计算可求解；

（3）分两种情况，根据画出图形，列方程可解得答案．


【详细解答】（1）解：由题意，得：，，

∵，


∴，，

∴；
故答案为：120，90；
[image: @@@0d7cd948-d10f-4434-b271-4e5cb64b86db]
（2）解：如图，
[image: @@@26a8f2a1-a206-41b2-9ffc-00578b48ea6a]

∵，

∴，

∴，


∴，，



∵恰好是的倍，

∴，

解得，

∴n的值是；

（3）解：存在，理由如下：


如图：由题意，得：，，
[image: @@@93f9dcdc-fcb3-40dd-aaf6-36236b570c81]

∵，

∴，

∴，

解得；
如图：
[image: @@@52e7e6c0-ab89-4b8d-ab28-5784ed983b36]

∵，

∴，

∴，

解得，
综上所述，t的值为20或80．
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