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提升卷·考试版
（考试时间：100分钟  试卷满分：100分）
注意事项：
1．答卷前，考生务必将自己的姓名、准考证号填写在答题卡上。
2．回答选择题时，选出每小题答案后，用铅笔把答题卡上对应题目的答案标号涂黑。如需改动，用橡皮擦干净后，再选涂其他答案标号。回答非选择题时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效。
3．考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回。
4．测试范围：沪教版2024五四制七年级上册。

一、选择题：（本大题共6题，每题3分，共18分.下列各题四个选项中，有且只有一个选项是正确的，选择正确项的代号并填涂在答题卡的相应位置上.）




1．对于分式，当、都扩大到原来的倍时，分式的值（   ）
A．不变	B．扩大到原来的3倍
C．扩大到原来的9倍	D．不能确定
【答案】B
【分析】本题考查了分式的性质，掌握分式的性质是关键．

根据题意，扩大后的分式为，由此即可求解．




【详解】解：分式，当、都扩大到原来的倍，

∴扩大后的分式为，
∴扩大到原来的3倍，
故选：B ．
2．下列说法正确的是（     ）


A．不是整式	B．的系数是6，次数是3


C．是六次三项式	D．1是单项式，是多项式
【答案】D
【分析】本题考查整式、单项式和多项式的概念，根据定义逐一判断各选项：整式是单项式和多项式的统称；单项式是数或字母的积，单独的数或字母也是单项式，系数是数字因数，次数是字母指数之和；多项式是几个单项式的和，次数是最高次项的次数，熟练掌握相关定义是解此题的关键．

【详解】解：A、 是单项式，属于整式，故A错误，不符合题意；


B、 的系数是，次数是3，故B错误，不符合题意；


C、 的最高次项是，次数为4，因此是四次三项式，故C错误，不符合题意；

D、1是单独的数，是单项式；是多项式，故D正确，符合题意；
故选：D．
3．下列计算正确的是（    ）




A．	B．	C．	D．
【答案】D
【分析】本题考查了幂的运算，合并同类项，熟练掌握幂的相关运算法则，合并同类项法则是解题的关键．
分别根据同底数幂的乘除法运算法则，合并同类项法则判断即可．

【详解】解：A、，原写法错误，不符合题意；

B、，原写法错误，不符合题意；


C、与不是同类项，不能合并，原写法错误，不符合题意；

D、，正确，符合题意，
故选：D．


4．把多项式分解成两个因式的积，那么k、m的值分别是（    ）




A．，	B．，




C．，	D．，
【答案】C

【分析】本题主要考查整式的乘法运算和因式分解．先将展开，再合并同类项，根据同类项系数相等即可求解．

【详解】解：，

由于多项式跟上式是同一个式子，所以同类项的系数相等，


可得：，，


解得：，，
故选：C．



5．南京到上海铁路长，为了适应两市经济的发展，客车的速度比原来每小时增加了，因此从南京到上海的时间缩短了一半，设客车原来的速度是，则根据题意列出的方程是（   ）


A．	B．


C．	D．
【答案】C
【分析】本题考查由实际问题抽象出分式方程，根据题意和从南京到上海的时间缩短了一半，可以列出相应的分式方程，本题得以解决．解答本题的关键是明确题意，列出相应的分式方程．
【详解】解：由题意可得，

，
故选：C．



6．如图1是中国数学会的会徽，，它是由四个相同的直角三角形拼成的一个正方形． 将会徽抽象为图2，记，，． 对图2进行图形运动得到图3，下面的说法不正确的是（    ）
[image: @@@f9f856a3-8fa2-4f5c-97d0-7e03350609ee]  



A．可以看作是绕点B顺时针旋转得到




B．可以看作是沿着方向平移距离a，再沿方向平移距离b得到



C．可以看作是绕点D逆时针旋转得到



D．图形运动后，原正方形与六边形的面积相等，可得
【答案】B
【分析】本题考查了平移的性质与旋转的性质：根据平移的性质与旋转的性质，等积変化逐一判断即可；掌握平移的性质与旋转的性质是解题的关键．
【详解】解：A．由旋转的定义可以判定结论正确，故不符合题意；




B．可以看作是沿着方向平移距离b，再沿方向平移距离a得到，结论错误，故符合题意；
C．由旋转的定义可以判定结论正确，故不符合题意；



D．图形运动后并没有改变图形的面积，通过图和图的面积表示得，结论正确，故不符合题意；
故选：B．
二、填空题：（本大题共12题，每题2分，共24分.）





7．下列各式：①；②；③；④；⑤，是分式的有              ．（只填序号）
【答案】①④

【分析】本题考查了分式的定义，解题的关键是紧扣分式定义中“分母含有字母"这一核心特征（注意是常数，不属于字母）．明确分式定义（分母含字母）；逐个分析式子分母是否含字母（排除等常数）；确定符合分式定义的序号．





【详解】分式的定义是形如 （、 是整式， 中含有字母且 ）的式子，


① ：分母含有字母，是分式；


② ：分母是常数，不是字母，不是分式；

③ ：是整式的和，不是分式；


④ ：分母  含有字母，是分式；

⑤ ：是单项式，不是分式．
故答案为：①④．

8．合并同类项：      ．

【答案】
【分析】本题主要考查了合并同类项，合并同类项时，只对同类项的系数进行加减计算，字母和字母的指数保持不变，据此求解即可．

【详解】解：，

故答案为：．

9．计算：          ．


【答案】/
【分析】本题主要考查了多项式除以单项式，熟练掌握相应的运算法则是解题的关键．
根据多项式除以单项式的法则进行计算即可．

【详解】解：原式 

．

故答案为：．

10．因式分解：      

【答案】
【分析】此题考查了因式分解．
连续两次利用平方差公式进行分解即可．

【详解】解：





故答案为：


11．把整式按字母降幂排列是     ．

【答案】

【分析】本题考查了多项式的排列方式，关键是找到字母的指数；


按字母的降幂排列，即按照的指数从大到小排列各项，保持各项原有符号.

【详解】解：∵整式中，

各项关于的指数分别为：



中的指数为，



中的指数为，



中的指数为，



中的指数为；


∴按的降幂排列为.

故答案为：.


12．当          时，分式的值为0．

【答案】
【分析】本题考查分式的值为0的条件，根据分式的分子为0，分母不为0时，分式的值为0，进行求解即可．


【详解】解：由题意，得：且，

∴；

故答案为：．

13．计算：                    ．（结果不含负整数指数幂）

【答案】
【分析】本题考查了负整数指数幂的运算以及分式的化简知识点，解题的关键是熟练掌握负整数指数幂的运算法则，并能正确运用平方差公式对式子进行化简。
先将原式中各项的负整数指数幂化为正整数指数幂的形式，再对分子进行变形，利用平方差公式因式分解，然后通过约分消去公因式，将结果化为不含负整数指数幂的形式。

【详解】原式





=

故答案为：







14．如图，将周长为17的沿平移得到．平移后，如果四边形的周长是21，那么平移的距离是        ．
[image: @@@6b0d260f-ae30-41ca-93d2-773af3525738]
【答案】2



【分析】本题考查了平移的性质． 由平移可知四边形的周长，根据平移可知．再进一步求解即可．


【详解】解：由题意可知，，

则



；

故答案为．



15．如果关于的分式方程无解，那么       ．
【答案】4


【分析】本题考查了分式方程无解问题，先将分式方程移项，去分母，合并同类项得，再由原方程无解得，联立方程组，求解即可．

【详解】解：原方程移项得：，

去分母得：，

合并同类项得：，

原方程无解，



，解得，
故答案为：4．







16．如图，小敏同学在计算机软件上设计一个图案，画一个正方形覆盖在正方形的右下方，使其重叠部分是长方形，面积记为，两个较浅颜色的四边形都是正方形，面积分别记为．已知，，且，则              ．
[image: @@@6b6fb0d9-7cc3-46b8-947d-5934adb4bef6]

【答案】





【分析】本题考查完全平方公式与几何图形的面积，根据正方形的性质，得到，设，得到，进而得到，进而得到，利用完全平方公式变形计算即可．

【详解】解：∵正方形，

∴，

∴，

∴，


设，则：，

∴，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴，

即：，

∴．

故答案为：．













17．观察下列方程及其解：①，②，③．（①由，得或，②由，得或，③由，得或．）找出其中的规律，求关于x的方程（n为正整数）的解是     ．


【答案】或



【分析】先写出第个方程及其解，将所求方程转化为，再将作为整体写出方程的解即可．
【详解】解：根据题意，得：


第个方程为，


解为：或，

方程可化为：


即，


或，


解得：或．


故答案为：或．
【点睛】本题考查了解分式方程及分式方程的解，弄清楚题目中的规律再由整体思想进行解方程是解题关键．









18．如图所示，在中．沿着过点的直线折叠这个三角形，使顶点落在边上的点处，折痕为，并联结．如果cm，且满足，边AC=           
[image: @@@4b31732c-d3c2-41ab-a05c-638519db9843]


【答案】/









【分析】过点作于点，根据是由折叠得到，，根据，，再根据，即可．
【详解】如图：


∵是由折叠得到，


∴，，



∵过点作于点，


∴，，

∵，

∴，

∴，

∵，

∴，

∴，

∴．

故答案为：．
[image: @@@2e02cc64-73e4-48c5-be5f-ac6d29b7644f]
【点睛】本题考查图形折叠的知识，解题的关键是掌握折叠的性质，等面积法的运用．

三、解答题：（本大题共11题，共58分.解答应写出文字说明，证明过程或演算步骤.）
19．计算：

(1)；

(2)

【答案】(1)

(2)
【分析】（1）先运用积的乘方将括号内的幂的乘方进行化简，再进行同底数幂的乘除法运算即可；
（2）先将括号内的算式看做一个整体，运用同底数幂的乘除法运算法则进行化简即可．

【详解】（1）解：





；

（2）解：







；
【点睛】本题考查幂的运算，能够运用整体思想简化运算过程是解决本题的关键．

20．计算：

【答案】
【分析】先将(2x－1)看作一个整体，然后利用平方差公式和完全平方公式计算即可．

【详解】解：

=

=

=．
【点睛】此题考查的是整式的乘法，解题关键是将(2x－1)看作一个整体，然后利用平方差公式和完全平方公式计算．
21．分解因式：

(1)；

(2)．

【答案】(1)

(2)
【分析】本题主要考查了因式分解法则；熟悉因式分解的一般步骤，并正确运用其法则是解题的关键．
（1）本题先用提公因式法提出公因式，再运用十字相乘法进行因式分解；
（2）本题先进行分组，再运用平方差公式进行因式分解．

【详解】（1）解：

（2）

22．解方程：．

【答案】
【分析】本题考查了解分式方程，先把分式方程化为整式方程，最后注意验根，即可作答．

【详解】解：







经检验：是原分式方程的解


23．先化简，再求值：，其中．

【答案】；3
【分析】本题考查分式的化简求值、负整数指数幂，先将括号内的式子通分，再将除法转化为乘法，然后约分，最后将a的值代入化简后的式子计算即可，熟练掌握运算法则是解答本题的关键．

【详解】解：







，


当时，原式．

24．已知，求下列各式的值．

(1)

(2)
【答案】(1)63
(2)196
【分析】本题考查幂的运算，解题的关键是掌握同底数幂的乘法、幂的乘方、积的乘方的运算法则．


（1）利用同底数幂的乘法法则和幂的乘方法则，将转化为，再代入已知值计算；


（2）利用积的乘方法则和幂的乘方法则，将转化为，再代入已知值计算．

【详解】（1）解：

已知，代入得：

；

（2）解：

已知，代入得：

．









25．随着通信技术的迅猛发展，手机越来越受到消费者的青睐．手机信息传输的速度更快，每秒比手机多下载．下载一部的电影，手机比手机要快190秒，求手机的下载速度．

【答案】5G手机的下载速度为秒
【分析】本题主要考查了分式方程的应用，根据题意正确列出分式方程成为解题的关键．




设手机的下载速度为秒，则手机的下载速度为秒，然后根据题意列分式方程求解即可．




【详解】解：设手机的下载速度为秒，则手机的下载速度为秒，

，

，

，


经检验：都为方程的解，但不符合实际，舍去．


答：手机的下载速度为秒．

26．如图，在边长为1的正方形网格中，三角形的顶点都在格点上．
[image: @@@d4121d04-ce89-4dd1-9c95-ec603928e31d]


(1)画出三角形向右平移5个单位之后的三角形；





(2)将三角形绕一点旋转，得到三角形，已知点A与点是对应点（如图所示），请画出三角形．


(3)三角形与三角形的位置关系是______对称．
【答案】(1)见解析
(2)见解析
(3)中心
【分析】本题考查了平移、旋转作图，熟练掌握各作图方法是解题关键．

（1）先根据平移的性质画出点，再顺次连接即可得；

（2）先根据旋转的性质画出点，再顺次连接点即可得；
（3）根据三角形的位置确定位置关系是中心对称．

【详解】（1）解：如图，即为所作；
[image: @@@69872845-4292-4f27-b32c-196400830df1]

（2）如图，即为所作；


（3）由和的位置可得，位置关系是中心对称．
故答案为：中心．
27．我们知道，“整式乘法”与“因式分解”是方向相反的变形．类似的，“几个分式相加”与“将一个分式化成几个分式之和的形式”也是方向相反的变形，我们称这种与“几个分式相加”方向相反的变形为“分式分解”．


例如，将分式分解：．

(1)将分式分解的结果为______；





(2)若可以分式分解为（其中是常数），则______，______；



(3)当时，判断与的大小关系，并写出你的证明过程．

【答案】(1)
(2)1，3

(3)，证明过程见详解
【分析】本题考查新定义下分式的加减及分式的大小比较，理解题中新定义、熟练掌握作差法是解题的关键．
（1）根据题中示例进行变形即可得出答案；


（2）将通分，即可求得m及关于的方程组，解之即可得答案；
（3）根据做差法求出两个分式的差再判断出差的正负即可得出答案．

【详解】（1）解：，

故答案为：；

（2）解：





，

，

，

解得，
故答案为：1，3；

（3）

证明：











，




当时，，，，


．






28．如图，正方形，点是线段延长线一点，连结，，
[image: @@@9132a56d-62d3-4f9e-a625-f542a5feb6b5]





（1）将线段沿着射线运动，使得点与点重合，用代数式表示线段扫过的平面部分的面积.







（2）将三角形绕着点旋转，使得与重合，点落在点，用代数式表示线段扫过的平面部分的面积.

（3）将三角形顺时针旋转，使旋转后的三角形有一边与正方形的一边完全重合（第（2）小题的情况除外），请在如图中画出符合条件的3种情况，并写出相应的旋转中心和旋转角



【答案】（1）；（2）或；（3）见解析
【分析】（1）根据平移的性质和平行四边形的面积计算即可；
（2）根据扇形的面积计算即可；
（3）根据旋转的性质画出图形得出旋转中心和角度即可．

【详解】解：（1）


答：线段扫过的平面部分的面积为





（2）三角形绕着点旋转，使得与重合，则三角形旋转的角度是90°或270°


∴或


∴或



答：扇形的面积为或



（3）如图1，旋转中心：边的中点为，顺时针
[image: @@@a75b4739-a44c-4b70-846d-16a8282ed977]


如图2，旋转中心：点，顺时针旋转
[image: @@@eb5cbc3d-9df4-4601-8565-4f2534767d84]


如图3，旋转中心：正方形对角线交点，顺时针旋转
[image: @@@77461764-b19a-4810-87ef-909b07cbf928]
【点睛】本题考查了旋转的性质，关键是根据旋转前后两图形全等；对应点到旋转中心的距离相等；对应点与旋转中心的连线段的夹角等于旋转角解答．
29．【阅读材料】

“数形结合”是一种非常重要的数学思想方法．比如：北师大版七年级下册教材在学习“完全平方公式”时，通过构造几何图形，用几何直观的方法解释了完全平方公式：（如图1）．利用“数形结合”的思想方法，可以从代数角度解决图形问题，也可以用图形关系解决代数问题．
[image: @@@90e345a8-4abe-4d7f-a83a-ad96e5aa3085]  
【方法应用】
根据以上材料提供的方法，完成下列问题：
(1)由图2可得等式：　 　；由图3可得等式：　 　；



(2)利用图3得到的结论，解决问题：若，，则　 　；

(3)如图4，若用其中x张边长为a的正方形，y张边长为b的正方形，z张边长分别为a，b的长方形纸片拼出一个面积为长方形（无空隙、无重叠地拼接）．
①请画出拼出后的长方形；

②　 　；
(4)如图4，若有3张边长为a的正方形纸片，4张边长分别为a，b的长方形纸片，5张边长为b的正方形纸片．从中取出若干张纸片，每种纸片至少取一张．把取出的这些纸片拼成一个正方形（无空隙、无重叠地拼接），则拼成的正方形的边长最长可以为 　 　．

【答案】(1)
(2)155
(3)①见解析；②9

(4)
【分析】（1）用两种不同的方法表示出大长方形的面积，以及大正方形的面积，即可得出结论；
（2）利用（1）中的结论进行求解即可；


（3）①根据，得到大长方形是由2张边长为a的正方形，2张边长为b的正方形，5张边长分别为a、b的长方形纸片拼成，画图即可；②根据①可知的值，代入求解即可；
（4）根据拼接成的是正方形，得到选取的纸片的面积和必须构成完全平方式，进行讨论求解即可．

【详解】（1）解：由图2知，∵大长方形的面积，


大长方形的面积3个小正方形的面积+3个小长方形的面积，

∴；

由图3知，∵大正方形的面积，

大正方形的面积＝3个正方形的面积+2个小长方形的面积+2个小长方形的面积+2个小长方形的面积，

∴；


故答案为：，．

（2）∵由（1）知：，

∴，

，

把代入，

．
故答案为：155．

（3）①∵，

可以看成2张边长为a的正方形，2张边长为b的正方形，5张边长分别为a、b的长方形纸片拼成的大长方形的面积，
如图：
[image: @@@186ad67b-c50e-4a5b-aebf-ff7f4f42e109]  

②由①知：，

∴．
故答案为：9．




（4）3张边长为a的正方形纸片的面积为，4张边长分别为的长方形纸片的面积为，5张边长为b的正方形纸片的面积为，要想从中取出若干张纸片拼成一个正方形（无空隙、无重叠地拼接），则选取的纸片的面积和必须构成完全平方式，



∴可以选取1张边长为a的正方形纸片、2张边长分别为的长方形纸片、1张边长为b的正方形纸片，此时围成的正方形面积为，此时正方形的边长，



也可以选取1张边长为a的正方形纸片、4张边长分别为的长方形纸片、4张边长为b的正方形纸片，此时围成的正方形面积为，此时正方形的边长，

∴拼成的正方形的边长最长为．

故答案为：．
【点睛】本题考查完全平方公式的几何背景以及多项式乘多项式与几何图形的面积．熟练掌握完全平方公式以及多项式乘以多项式的法则，是解题的关键．
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