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[image: ]2025-2026学年上海科技大学附属学校八年级（上）期末数学试卷
一、选择题：本题共6小题，每小题4分，共24分。在每小题给出的选项中，只有一项是符合题目要求的。
[bookmark: 599d2d73-16bd-4a5f-9bf2-ad638d827f96]1.下列函数中，不是反比例函数的是(    )
A. 	B. 	C. 	D. 
[bookmark: d0258886-ed3b-4dce-a067-01054b792fd0]2.对于一次函数，下列说法错误的是(    )
A. y随x的增大而增大
B. 图象经过第二、三、四象限
C. 图象与正比例函数的图象平行
D. 点，都在直线上，则
[bookmark: 72dd085f-8400-43de-b521-2d6711e3b376]3.[image: ]如图，在四边形ABCD中，，添加一个条件，能使四边形ABCD成为平行四边形的是(    )
A. 
B. 
C. 
D. 
[bookmark: 37bfa11b-b946-43ba-b05a-31ee42c68c14]4.二次函数的顶点坐标为(    )
A. 	B. 	C. 	D. 
[bookmark: 215d7bd8-f37c-47ce-a453-078b0f8908ee]5.已知四边形ABCD中，，，下列判断中正确的是(    )
A. 如果，那么四边形ABCD是等腰梯形
B. 如果，那么四边形ABCD是菱形
C. 如果AC平分BD，那么四边形ABCD是矩形
D. 如果，那么四边形ABCD是正方形
[bookmark: 19112711-ff78-4ade-baed-13269fd9f873]6.[image: ]如图是二次函数图象的一部分，图象过点，对称轴为直线，给出四个结论：①；②；③；④若点，为函数图象上的两点，则其中正确结论的个数是(    )
A. 4个
B. 3个
C. 2个
D. 1个
二、填空题：本题共12小题，每小题4分，共48分。
[bookmark: f582886f-33ae-4eca-8122-879cefeccce1]7.一条直线经过原点，且与直线平行，则这条直线的解析式为        .
[bookmark: 34575615-225e-4d13-94ec-dd1e9d968bec]8.[image: ]如图，菱形的对角线AC与BD相交于点O，E是CD的中点，且，则CD的长是        .


[bookmark: c16f362b-f7ac-4073-8fae-cd7ead7541fb]9.若二次函数的图象与y轴的交点坐标为，则该函数图象与x轴的交点坐标为        .
[bookmark: df1aa763-174d-498e-8b91-e038d2c70f37]10.[image: ]如图，一次函数的图象与反比例函数的图象交于M、N两点，观察图象知，不等式的解集为        .


[bookmark: d37dd08c-b276-4ba3-bc3e-494db2c96031]11.[image: ]如图，在等腰梯形ABCD中，，，，AC与BD交于点O，，则此梯形的面积为        .


[bookmark: 22243aac-3c6c-4442-8fa4-d6f17e9d4b10]12.，，三点都在二次函数的图象上，则a，b，c的大小关系为        用“<”连接
[bookmark: 6910cc84-1383-4a6a-847f-42e9d91f198a]13.[image: ]如图，在▱ABCD中，，将▱ABCD绕顶点B顺时针旋转到▱，当首次经过顶点C时，旋转角______.


[bookmark: 6b58abf7-cdad-4927-9cde-534db94aad2d]14.[image: ]如图，点A，B分别在反比例函数，的图象上，且轴，点C在x轴的正半轴上，连接AC，BC，则的面积为        .


[bookmark: 896060ec-39da-4e9d-ae6b-98636ae3cd09]15.[image: ]如图，已知菱形OABC，顶点C在x轴上，反比例函数的图象经过顶点，OB与反比例函数的图象交于点点D的坐标是        .


[bookmark: c37708c3-d981-48e6-ba19-2a379ca3aab1]16.[image: ]二次函数的图象过点，其部分图象如图所示，则关于x的方程的根是        .


[bookmark: b842730a-4ad3-4e93-bb3d-aa8da541e6c0]17.平面直角坐标系中，在x轴上，且到一条抛物线的顶点及该抛物线与y轴的交点的距离之和最小的点，称为这条抛物线与x轴的“亲密点”.那么抛物线与x轴的“亲密点”的坐标是        .
[bookmark: cdfdf954-303c-4b93-9023-429b66315438]18.[image: ]如图是一张长方形纸片ABCD，已知，，E为AB上一点，，现要剪下一张以AE为一边的等腰三角形纸片，且使点P落在长方形ABCD的某一条边上，则等腰三角形AEP的底边长是        .


三、解答题：本题共7小题，共78分。解答应写出文字说明，证明过程或演算步骤。
[bookmark: a878e193-ace2-48cc-8576-d355bd983953]19.本小题11分
已知反比例函数的图象与正比例函数的图象交于点，点B是线段OA上不与点A重合的一点.
求反比例函数的表达式；
如图1，过点B作y轴的垂线l，l与的图象交于点D，当线段时，求点B的坐标.
	[image: ]


20.本小题11分
如图，在中，，D是BC的中点，E是AD的中点，延长BE至点F，使得
求证：四边形ADCF是菱形.
若，，求四边形ADCF的周长.
	[image: ]


[bookmark: 76ba95cf-20ea-4df8-959b-e290a423118f]21.本小题11分
如图在直角坐标平面内，O为原点，点A的坐标为，点C的坐标为，直线轴.点B与点A关于原点对称，直线为常数经过点B，且与直线CM相交于点
求b的值和点D的坐标；
在x轴上有一点Q，使的面积为8，求Q点的坐标.
	[image: ]


22.本小题11分
周末，小明骑电动自行车从家里出发到野外郊游．从家出发小时后到达甲地，游玩一段时间后按原速前往乙地．小明离家1小时20分钟后，妈妈驾车沿相同路线前往乙地．如图是他们离家的路程与小明离家时间的函数图象．已知妈妈驾车的速度是小明骑电动自行车速度的3倍．
小明骑电动自行车的速度为______千米/小时，在甲地游玩的时间为______小时；
小明从家出发多少小时的时候被妈妈追上？此时离家多远？
	[image: ]


[bookmark: 2fa76a2a-c3f9-4272-b802-ba2f529feca2]23.本小题11分
已知抛物线经过点，，顶点为点P，与y轴交于点
求该抛物线的表达式以及顶点P的坐标；
将抛物线向上平移个单位后，点A的对应点为点M，若此时，求m的值.
	[image: ]


[bookmark: da5c8e80-ebe0-40a2-8afb-eb7accca79e4]24.本小题11分
【综合与探究】
问题情境：将矩形ABCD绕点C顺时针旋转，当旋转到如图①所示的位置时，得到矩形，点A，B，D的对应点分别为点，，，设直线AD与直线交于点
[image: ]
猜想证明：
猜想DE与的数量关系，并证明；
如图②，在旋转的过程中，当点恰好落在矩形ABCD的对角线BD上时，点恰好落在AD的延长线上即点与点E重合，连接，求证：四边形是平行四边形；
问题解决：
在矩形ABCD绕点C顺时针旋转的过程中，若，，当，，D三点在同一条直线上时，请直接写出的值.
25.本小题12分
如图抛物线与直线都经过，两点，该抛物线的顶点为
求此抛物线和直线AB的表达式；
根据图象，直接写出满足时x的取值范围；
设直线AB与该抛物线的对称轴交于点E，在射线EB上是否存在一点M，过点M作x轴的垂线交抛物线于点N，使点M，N，C，E是平行四边形的四个顶点？若存在，求出点M的坐标；若不存在，说明理由.
	[image: ]




答案和解析
1.【答案】C 
【解析】解：反比例函数形式为，
A：，是反比例函数，不符合题意；
B：，是反比例函数，不符合题意；
C：，是正比例函数，不是反比例函数，符合题意；
D：，是反比例函数，不符合题意；
故选：
反比例函数的一般形式为为常数，，选项C为正比例函数，不符合反比例函数定义．
本题考查了反比例函数的定义，解题的关键是掌握相关知识的灵活运用．
2.【答案】B 
【解析】解：由条件可知一次函数y随x的增大而增大，图象经过第一、三、四象限，不经过第二象限，图象与正比例函数的图象平行，
，
，
故选：
图象的平移，根据，，逐项分析判断，即可求解．
本题考查了一次函数图象的分布和性质，熟练掌握该知识点是关键．
3.【答案】D 
【解析】解：A、，四边形ABCD有可能是等腰梯形，故A不符合题意；
B、由可推出，不能判定四边形ABCD为平行四边形，故B不符合题意；
C、，不能判定四边形ABCD为平行四边形，故C不符合题意；
D、由推出，由得到，可推出，由“两组对边分别平行的四边形是平行四边形”即可判定四边形ABCD是平行四边形，故D符合题意．
故选：
由平行四边形的判定方法，逐项判断即可．
本题考查平行四边形的判定，关键是掌握平行四边形的判定方法．
4.【答案】A 
【解析】解：根据配方法将二次函数化为顶点式可得：



，
故顶点坐标为，
故选：
通过配方法将二次函数化为顶点式，从而得到顶点坐标．
本题主要考查了求二次函数的顶点坐标，熟练掌握该知识点是关键．
5.【答案】C 
【解析】解：四边形ABCD中，，，所以四边形ABCD是平行四边形
A. 如果，那么四边形ABCD可能是矩形，错误；
B. 两组对边分别平行的四边形是平行四边形，对角线相等的平行四边形是矩形，错误；
C. 如果AC平分BD，那么四边形ABCD是矩形，正确；
D、如果，那么四边形ABCD不一定是正方形，错误；
故选：
根据正方形、等腰梯形、矩形和菱形的判定定理进行判断即可．
此题考查等腰梯形的判定，关键是根据正方形、等腰梯形、矩形和菱形的判定定理解答．
6.【答案】B 
【解析】解：由函数图象可得，，，
对称轴为直线，
，
，即，故②正确；
，故①错误；
图象过点，对称轴为直线，
图象过点，
，故③正确；
函数图象开口向下，对称轴为直线，
点、为函数图象上的两点，
，
，故④正确，
故选：
根据函数图象和题意，可以判断各个小题中的结论是否正确，从而可以解答本题．
本题考查二次函数图象与系数的关系、二次函数图象上点的坐标特征，解答本题的关键是明确题意，利用二次函数的性质解答．
7.【答案】 
【解析】解：设所求直线解析式为，
直线经过原点，且与直线平行，
，
一次函数的解析式为
故答案为：
设所求直线解析式为，由于与直线平行，则，再根据图象经过原点即可得到，即可求解函数解析式．
本题考查了待定系数法求一次函数的解析式，一次函数的性质，两条直线相交或平行问题，熟知以上知识是解题的关键．
8.【答案】6 
【解析】解：四边形ABCD是菱形，
，
是直角三角形，
点E是CD的中点，
，
故答案为：
由菱形的性质可得，由直角三角形的性质可得，故可求解．
本题考查了菱形的性质以及直角三角形斜边上的中线性质，熟练掌握菱形的性质和直角三角形斜边上的中线性质是解题的关键．
9.【答案】或 
【解析】解：二次函数的图像与y轴的交点坐标为，
，
二次函数的解析式为，
当时，，
解得或，
交点坐标为或，
故答案为：或
先根据抛物线与y轴的交点坐标求出n，得到函数解析式，再令，求出函数图像与x轴的交点坐标．
本题考查了二次函数图像与坐标轴的交点问题，解题的关键是求出函数解析式．
10.【答案】或 
【解析】解：反比例函数的图象过M、N两点
，
解得，
，
观察图象可得，当或时，一次函数的图象位于反比例函数图象的下方，
不等式的解集为或，
故答案为：或
先求得n的值，然后观察函数图象即可求解．
此题主要考查的是反比例函数与一次函数的交点问题，熟知以上知识是解题的关键．
11.【答案】16 
【解析】解：如图，，，过点C作，交AB的延长线于点E，
[image: ]
四边形BECD是平行四边形，
，
，
，
，
，
，，
，
，
在直角三角形ACE中，由勾股定理得：，即，
此梯形的面积为，
故答案为：
过点C作，交AB的延长线于点E，证明四边形BECD是平行四边形，可得，证明，，，结合勾股定理得，即，再进一步解答即可．
本题考查的是等腰梯形的性质，平行四边形的判定与性质，勾股定理，添加合适的辅助线是解答本题的关键．
12.【答案】 
【解析】解：，
图象的开口向上，对称轴是直线，
关于直线的对称点是，
，
，
故答案为：
根据二次函数的解析式得出图象的开口向下，对称轴是直线，根据时，y随x的增大而增大，即可得出答案．
本题主要考查对二次函数图象上点的坐标特征，二次函数的性质等知识点的理解和掌握，能熟练地运用二次函数的性质进行推理是解此题的关键．
13.【答案】 
【解析】解：▱ABCD绕顶点B顺时针旋转到▱，
，
，
，
，
，
，
故答案为：
由旋转的性质可知：▱ABCD全等于▱，所以，所以，又因为旋转角，根据等腰三角形的性质计算即可．
本题考查了平行四边形的性质、旋转的性质、等腰三角形的判定和性质以及三角形的内角和定理，解题的关键是证明三角形是等腰三角形．
14.【答案】8 
【解析】解：由题知，
将分别代入和得，
，
所以，
则
故答案为：
将分别代入两个反比例函数解析式，再结合三角形的面积公式进行计算即可．
本题主要考查了反比例函数图象上点的坐标特征及反比例函数的性质，熟知反比例函数的图象与性质是解题的关键．
15.【答案】 
【解析】解：反比例函数的图象经过顶点，
，
反比例函数解析式为，
，
四边形OABC是菱形，
，，
，
设直线OB的解析式为，
把代入得，
，
直线OB的解析式为，
点D是反比例函数与正比例函数的交点，
联立解析式，
解得或，
，
，
故答案为：
先利用待定系数法求出反比例函数解析式，由得，又因为四边形OABC是菱形，则，得到，从而求出直线OB的解析式为，然后联立即可求解．
本题考查的是反比例函数图象上点的坐标的特征，菱形的性质，勾股定理，，熟知反比例函数图象上各点的坐标一定适合此函数的解析式是解题的关键．
16.【答案】， 
【解析】解：由图可知对称轴为直线，
则关于直线的对称点为，
可知根是，，
如图所示的图象，则关于x的方程的根是，，
故答案为：，
根据对称轴得到关于直线的对称点为，结合函数图像作答即可．
本题考查了根据函数图像求一元二次方程的根，解题的关键是掌握相关知识的灵活运用．
17.【答案】 
【解析】解：，
抛物线开口向上，顶点P为，
顶点关于x轴的对称点Q为，
当时，，
抛物线与y轴的交点M为，
设直线MQ的解析式为，
代入得，，
解得，
直线MQ的解析式为，
令，则，
抛物线与x轴的“亲密点”的坐标为，
故答案为：
求得抛物线的顶点坐标和与y轴的交点，然后根据题意求得顶点关于x轴的对称点，进一步求得过对称点和与y轴的交点的直线解析式，即可求得“亲密点”的坐标．
本题考查了二次函数的性质，二次函数图象上点的坐标特征，轴对称的性质，理解“亲密点”的定义是解题的关键．
18.【答案】6或或 
【解析】解：由矩形的性质可得，结合等腰三角形的性质分三种情况讨论如下：
如图，AE的垂直平分线交CD于点P，
，[image: ]
此时为等腰三角形，底边为；
如图，以点A为圆心，以6为半径画弧交AD于点P，
[image: ]
此时为等腰三角形，底边为；
如图，以点E为圆心，以6为半径画弧交BC于点P，
[image: ]
此时为等腰三角形，，，
，
底边；
综上所述：等腰三角形AEP的底边长是6或或，
故答案为：6或或
由矩形的性质可得，结合等腰三角形的性质分三种情况计算即可得解．
本题考查了矩形的性质、等腰三角形的性质、勾股定理，熟练掌握以上知识点并灵活运用，采用分类讨论的思想是解此题的关键．
19.【答案】；
   
【解析】解将代入得，
，
将代入得，
解得，
反比例函数表达式为；
如图1，设点，则点，
点D在反比例函数的图象上，
，
解得，舍，

待定系数法求出反比例函数解析式即可；
设点，那么点，利用反比例函数图象上点的坐标特征解出点B的坐标即可．
本题是反比例函数与一次函数的交点问题，考查了一次函数图象上点的坐标特征，待定系数法求反比例函数的解析式，反比例函数图象上点的坐标特征，交点坐标满足两个函数关系式是关键．
20.【答案】是AD的中点，
，
在和中，
，
≌，
，，
，
是BC的中点，
，
，
四边形ADCF是平行四边形，
是BC的中点，，
，
四边形ADCF是菱形   
【解析】证明：是AD的中点，
，
在和中，
，
≌，
，，
，
是BC的中点，
，
，
四边形ADCF是平行四边形，
是BC的中点，，
，
四边形ADCF是菱形；
解：在中，，
，
设，则，
，
，
解得，
，
，
四边形ADCF的周长为
证明≌，得到，，即可得，，即得到四边形ADCF是平行四边形，再根据直角三角形的性质得，即可求证；
由直角三角形的性质得，设，则，利用勾股定理可得，得到，再根据直角三角形的性质得到，即可求解．
本题考查了菱形的判定与性质，全等三角形的判定与性质，含30度角的直角三角形，直角三角形斜边上的中线，勾股定理，掌握全等三角形的判定与性质是解题的关键．
21.【答案】，  或 
【解析】解：由条件可知，
过点B，
，
，
，
当时，，
，
，
，
过点D作轴，垂足为E，则DE是在边BQ上的高，，
[image: ]
，
，
，，
在x轴上存在两个Q点满足条件，
即：或
先求出点B的坐标，由直线过点B，把点B的坐标代入解析式，可求得b的值；点D在直线上，其纵坐标为4，利用求得的解析式确定该点的横坐标即可；
过点D作轴，垂足为E，则DE是在边BQ上的高，，根据三角形面积公式求出BQ的长，可得Q点坐标；
本题考查了待定系数法求函数解析式，一次函数图像上点的坐标特征，注意分情况讨论是解决本题的关键．
22.【答案】，；
如图，
[image: ]
妈妈驾车速度：
设直线OA的解析式为，
则，
解得：，
故直线OA的解析式为：
小明走OA段与走BC段速度不变，
，
设直线BC解析式为，
把点代入得，
，
设直线DE解析式为，把点
代入得：，
，
，
解得：，

答：小明出发小时分钟被妈妈追上，此时离家 
【解析】解：由图象得
在甲地游玩的时间是，
小明骑车速度：，
故答案为：20，
如图，
[image: ]
妈妈驾车速度：
设直线OA的解析式为，
则，
解得：，
故直线OA的解析式为：
小明走OA段与走BC段速度不变，
，
设直线BC解析式为，
把点代入得，
，
设直线DE解析式为，把点
代入得：，
，
，
解得：，

答：小明出发小时分钟被妈妈追上，此时离家
根据图象可以求出小明在甲地游玩的时间，由速度=路程时间就可以求出小明骑车的速度；
直接运用待定系数法就可以求出直线BC和DE的解析式，再由其解析式建立二元一次方程组，求出点F的坐标就可以求出结论．
本题考查了一次函数的应用，考查了路程=速度时间的运用，待定系数法求一次函数的解析式的运用，一次函数图象性质的而运用．解题的关键是从实际问题中整理出一次函数模型．
23.【答案】；顶点   
【解析】解：抛物线经过点，，
，
解得，
抛物线解析式为，
顶点；
抛物线与y轴交于点C，
令，则，即，
直线AC经过点A，C，
设其解析式为，
则，
解得，
直线AC：，
，且直线MB经过点，
设直线MB的解析式为，
则，
解得，
直线MB：，
点M是点A向上平移m个单位所得，
，代入直线MB的表达式，得，

利用待定系数法即可求解；
由题意可得，由此可求得直线AC的解析式为，由，可设直线MB解析式为，进而求得其解析式为，由，代入直线MB的表达式求得，即可求得m的值；
本题考查待定系数法求二次函数的解析式，二次函数的图象与几何变换，二次函数的性质，二次函数图象上点的坐标特征，熟练掌握函数性质是解决问题的关键．
24.【答案】解：DE与，理由如下：
如图①，连接CE，
[image: ]
由题知四边形ABCD与四边形都是矩形，
，
，
即，
将矩形ABCD绕点C顺时针旋转，当旋转到如图①所示的位置时，得到矩形，
，
在和中，
，
，
  证明：如图2：连接AC，
[image: ]
根据旋转的性质可得：，
四边形ABCD是矩形，
，，，
即，
又，
，
，
，，
四边形是平行四边形  的值为1或9 
【解析】解：DE与，理由如下：
如图①，连接CE，
[image: ]
由题知四边形ABCD与四边形都是矩形，
，
，
即，
将矩形ABCD绕点C顺时针旋转，当旋转到如图①所示的位置时，得到矩形，
，
在和中，
，
，
；
证明：如图2：连接AC，
[image: ]
根据旋转的性质可得：，
四边形ABCD是矩形，
，，，
即，
又，
，
，
，，
四边形是平行四边形；
解：当点、在CD的同一侧时，如图3，
[image: ]
根据旋转的性质可得：，，，
，
在中，由勾股定理得：，
；
当点，在CD的异侧时，如图4，
[image: ]
根据旋转的性质可得：，，
，
，
在中，由勾股定理得：，
；
综上，的值为1或
证即可得证；
证，，利用一组对边平行且相等的四边形是平行四边形即可得证；
分开两种情况：当点、在CD的同一侧时，或当点，在CD的异侧时，进而求解即可．
本题主要考查了矩形的性质、旋转的性质、全等三角形的判定和性质、勾股定理等内容，熟练掌握相关知识是解题的关键．
25.【答案】解：抛物线经过，两点，
，
解得：，
抛物线的表达式为
直线经过，两点，
，
解得：，
直线AB的表达式为；
，，
根据图象可得，当时，；
在射线EB上存在一点M，过点M作x轴的垂线交抛物线于点N，使点M，N，C，E是平行四边形的四个顶点；理由如下：
，
抛物线的顶点C的坐标为
轴，E在直线上，
，点E的坐标为

情况一：如图1，若点M在x轴的上方，连接CN，
[image: ]
四边形CEMN为平行四边形，
设，则
，
，
解得：或舍去
，
；
情况二：如图2，若点M在x轴的下方，连接EN，CM，MN，
[image: ]
四边形CENM为平行四边形，
设，则
，
，
解得：或舍去
，
，
综上所述，在射线EB上存在一点M，过点M作x轴的垂线交抛物线于点N，使点M，N，C，E是平行四边形的四个顶点；M点的坐标为或 
【解析】将，，分别代入抛物线和直线的表达式中求解，得出完整表达式即可；
根据图象即可求解；
分“点M在x轴的上方”和“点M在x轴的下方”两种情况讨论，根据题意画出符合题意的图形，设出点M的坐标，依据解析式得出点N的坐标，利用M，N的坐标表示出线段MN，求出CE的长度，利用平行四边形的对边相等得到，得出方程求解，得出M的坐标即可．
本题主要考查了二次函数的综合运用，求二次函数、一次函数的解析式，解一元二次方程，利用点的坐标的特征表示相应线段的长度、平行四边形的性质，分类讨论、画出图形、数形结合是解题的关键．
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