
存志学校 2025-2026学年初二上学期第一次阶段检测

数学试卷

时间：100min 满分：150分

一、选择题（本大题共 6题，每题 2分，满分 12分）

1. 计算
7 85.99 10 4.98 10   ，结果用科学记数法表示为（ ）

A. 81.01 10  B. 81.01 10 C. 84.381 10  D. 743.81 10 

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查科学记数法，将两个数统一为相同指数后相减，再调整结果至科学记数法标准形式即可．

【详解】解： 7 85.99 10 4.98 10   ，

原式 8 8= 0.599 10 4.98 10  

8= 4.381 10  ，

故选：C．

2. 如图，把半径为 1 的圆放到数轴上，圆上一点 A与表示 1 的点重合，圆沿着数轴滚动一周，此时点 A

表示的数是（ ）

A. 1 2 B. 1  

C. 1 2  或 1 2  D. 1   或 1  

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查数轴上的点，圆的周长，掌握相关知识是解题关键．分两种情况讨论：当圆沿着数轴往

右或往左滚动一周，所经过的路径长为圆的周长，据此解答．

【详解】解：圆滚动一周所经过的路径长为： 2 2 1 2=r   

当圆沿着数轴往右滚动一周，此时点 A表示的数是： 1 2  ；

当圆沿着数轴往左滚动一周，此时点 A表示的数是： 1 2- -  ，

综上所述，点 A表示的数是 1 2  或 1 2  ，

故选：C．



3. 设 52 1
2

m 
 ，则 m的取值为（ ）

A. 1 2m  B. 2 3m  C. 3 4m  D. 4 5m 

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查无理数的估算，先估算 52的值，确定其范围，进而求解即可．

【详解】解：∵7 52 8  ，

∴6 52 1 7   ，

∴ 52 13 3.5
2


  ，

∴3 3.5m  ，

故选：C．

4. 在下列代数式中：
π
3
、 27a、 42、

1
0.7

， 2 2( )( )x y x y   、 3 25 、 2 2x y ，最简二次根

式的个数是（ ）

A. 0个 B. 1个 C. 2个 D. 3个

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查最简二次根式的定义，正确掌握最简二次根式的定义是解题的关键．

根据最简二次根式的定义：“被开方数中不含能开得尽方的因数或因式，被开方数的因数是整数，因式是

整式”进行逐一判断即可．

【详解】解：对于
π
3
， 是无理数，不是最简二次根式；

对于 27 9 3 3 3a a a   ，被开方数中 27a含有能开得尽方的因数 9，不是最简二次根式；

对于 42，被开方数 42 2 3 7   ，被开方数 42不含有能开得尽方的因数，满足最简二次根式的定义，是

最简二次根式；

对于
1 1 70

70.7 7
10

 
，被开方数是小数，不满足被开方数的因数是整数这一条件，不是最简二次根式；



对于       2 2x y x y x y x y x y        ，被开方数中含有能开得尽方的因式，不是最简二次

根式；

对于 3 25 ，它是三次根式，不是二次根式；

对于 2 2x y ，被开方数中 2 2x y 不含有能开得尽方的因数或因式，是最简二次根式；

综上。最简二次根式有 42、 2 2x y ．

故选：C．

5. 下列说法中错误的个数是（ ）

①一个有理数除以无理数若有意义，则运算结果必为无理数；

②带根号的都是无理数；

③无理数可以分为正无理数和负无理数两类；

④无理数是无限小数；

⑤0.101001000100001是无理数．

A. 1个 B. 2个 C. 3个 D. 4个

【答案】C

【解析】

【分析】此题考查的无理数和实数的定义和分类，根据无理数，实数的定义和分类逐一判断即可，掌握相

关知识是解题的关键．

【详解】解：①若有理数为0，则除以无理数运算结果为0（有理数），原说法错误，故①符合题意；

②带根号的数不一定都是无理数，原说法错误，故②符合题意；

③无理数可以分为正无理数和负无理数两类，正确，故③不符合题意；

④无理数是无限小数，正确，故④不符合题意；

⑤0.101001000100001是有理数，原说法错误，故⑤符合题意；

故选：C．

6. 已知 2( 3)a   ， 0.1b  ， 1( 3)c    ，则（ ）

A. a < b < c B. a < c < b C. b < a < c D. b < c < a

【答案】A

【解析】

【分析】本题考查数的大小比较．

先估算，再进行比较即可．



【详解】解：  2 23 0.14 0.0196a     ， 0.1b  ，   1 1 503 7
0.14 7

c       ，

∴ a b c  ．

故选 A．

二、填空题（本大题共 12题，每小题 2分，满分 24分）

7. 625的平方根是__.

【答案】± 5

【解析】

【分析】直接开根号，再求平方根即可.

【详解】解： 625 25

25的平方根等于 5 .

故答案为 5： .

【点睛】此题重点考查学生对平方根的理解，会计算一个数的平方根是解题的关键.

8. 写出 3 a 的一个有理化因式：______．

【答案】 2 3 a （答案不唯一）

【解析】

【分析】本题主要考查了有理化因式，根据有理化因式与原式的乘积是整式即可，掌握知识点的应用是解

题的关键．

【详解】解：∵  3 2 3 2 3 6 2a a a a      

∴ 3 a 的一个有理化因式为： 2 3 a ，

故答案为： 2 3 a （答案不唯一）

9. 将代数式
3

5 2 2
分母有理化，结果是______．

【答案】2 2 5

【解析】

【分析】本题考查了分母有理化．分子分母同乘以  5 2 2 求解作答即可．



【详解】解：
 

  
   3 5 2 2 3 5 2 2 3 5 2 23 2 2 5

5 8 35 2 2 5 2 2 5 2 2

  
    

   
，

故答案为：2 2 5 ．

10. 若方程 2 2( 1) 2m x x x   是关于 x的一元二次方程，则m的取值范围是______．

【答案】 2m 

【解析】

【分析】本题考查了一元二次方程的定义，先把方程化成一般式，再根据一元二次方程的定义解答即可求

解，掌握一元二次方程的定义是解题的关键．

【详解】解：方程整理成一般式为   22 2 0m x x   ，

∵方程是关于 x的一元二次方程，

∴ 2 0m   ，

∴ 2m  ，

故答案为： 2m  ．

11. a、b在数轴上的位置如图，化简： 2 2 2( 1) ( 1) ( )a b a b       ______．

【答案】 2 2 2a b 

【解析】

【分析】本题考查了利用数轴判断式子的正负，二次根式的化简，整式加减，根据数 a b、 在数轴上的位置

确定 1a ， 1b  及a b 的符号，再根据二次根式的性质进行开方运算，再合并同类项，掌握二次根式的

化简是解题的关键.

【详解】解：由 a、b在数轴上的位置可得： 2 1a    ，1 2b  ， a b ，

∴ 1 0a   ， 1 0b   ， 0a b  ，

∴      2 2 21 1a b a b     

1 1a b a b      

 1 1a b a b     

1 1a b a b     

2 2 2a b   ，



故答案为： 2 2 2a b  ．

12. 在数轴上，点 A与原点距离 5 个单位，点 B和原点相距3个单位，则 AB之间的距离为______．

【答案】3 5 或3 5

【解析】

【分析】本题考查了数轴与实数，数轴上两点间距离，由题意可得点 A表示的数为 5 或 5 ，点 B表示

的数为 3 或3，再分四种情况，利用两点距离求出 AB即可求解，掌握数轴上两点间距离公式是解题的关

键．

【详解】解：由题意得，点 A表示的数为 5 或 5 ，点 B表示的数为 3 或3，

当点 A表示的数为 5 ，点 B表示的数为 3 时，  5 3 3 5AB       ；

当点 A表示的数为 5 ，点 B表示的数为3时，  3 5 3 5AB      ；

当点 A表示的数为 5 ，点 B表示的数为 3 时，  5 3 3 5AB      ；

当点 A表示的数为 5 ，点 B表示的数为3时， 3 5AB = - ；

综上， AB之间的距离为3 5 或3 5 ，

故答案为：3 5 或3 5 ．

13. 若 24 ( 2) 0,x y x     则3 2x y  _______.

【答案】-6

【解析】

【分析】先根据非负数的性质求出 x和 y的值，然后代入3 2x y 计算即可.

【详解】由题意得

4 0
2 0

x y
x
  

  
，

解之得

2
6

x
y


  
，

3 2x y  6-12=-6.

故答案为-6.



【点睛】本题考查了二元一次方程组的解法，以及非负数的性质，①非负数有最小值是零；②有限个非负

数之和仍然是非负数；③有限个非负数的和为零，那么每一个加数也必为零.，初中范围内的非负数有：绝

对值，算术平方根和偶次方.

14. 对于 540a，当 540a是整数时，最小的正整数 a  ______．

【答案】15

【解析】

【分析】本题考查了二次根式，由 2 3540 2 3 5   即可求解，理解题意是解题的关键．

【详解】解：∵ 2 3540 2 3 5   ，

∴当 540a是整数时，最小的正整数 3 5 15a    ，

故答案为：15．

15. 若最简二次根式 3 3 4x y y x  与最简二次根式 2 6x y  是同类二次根式，则 x y  ______．

【答案】 2

【解析】

【分析】本题考查了同类二次根式的定义，解二元一次方程组，代数式求值，根据同类二次根式的定义得

到关于 x y、 的方程组，解方程求出 x y、 的值，再代入代数式计算即可求解，掌握同类二次根式的定义是解

题的关键．

【详解】解：由题意得，
3 2
3 4 2 6
x y
y x x y
 

    
，

化简得，
3 2

2 3
x y
x y
 

  
，

解得
1
1

x
y


 
，

∴ 1 1 2x y    ，

故答案为： 2．

16. 已知 x 表示不大于 x的最大整数，例如， 1.5 1 ， 6 2    ， 9 3    ，那么

1 2 3 98                   ______．

【答案】606

【解析】



【分析】本题主要考查取整函数，明确取整函数的性质： n k    等价于  22 1k n k   即每个整数 k对

应一段连续的 n值，计算每一段的和即可得出结论．

【详解】解： n k    当且仅当  22 1k n k   （ k为整数），

当 1k  时，1 4n  ， ,1 3,2n  ，共 3个，和为1 3 3  ；

当 2k  时， 4 9n  ， ,4 8,5n   ，共 5个，和为 2 5 10  ；

当 3k  时，9 16n  ， 910 15, ,n   ，共 7个，和为3 7 21  ；

当 4k  时，16 25n  ， 1617 24, ,n   ，共 9个，和为 3694  ；

当 5k  时， 25 36n  ， 25 26 35, ,n   ，共 11个，和为 5 11 55  ；

当 6k  时，36 49n  ， 36 37 48, ,n   ，共 13个，和为6 13 78  ；

当 7k  时， 49 64n  ， 49 50 63, ,n   ，共 15个，和为7 15 105  ；

当 8k = 时， 64 81n  ， 64 65 80, ,n   ，共 17个，和为8 17 136  ；

当 9k  时，81 98n  ， 8182 98, ,n   ，共 18个，和为9 18 162  ；

∴ 1 2 3 98 3 10 21 36 55 78 105 136 162 606                            ，

故答案为：606．

17. 如图，在大正方形纸片中放置两个小正方形（正方形 ABCD和正方形 EFGH ），已知： 23 1AB   ，

23 1EF   ， 25MCIES 四边形 ，则大正方形的边长为______．

【答案】 26 23 ## 23 26

【解析】

【分析】本题考查了算术平方根的应用，平方差、完全平方公式，设大正方形的边长为 x，则有

23 1CI x   ， 23 1EI x   ，然后通过 25MCIES 四边形 ，则   23 1 23 1 25x x     ，所



以  223 26x   ，然后求出 x的值即可，掌握知识点的应用是解题的关键．

【详解】解：设大正方形的边长为 x，

∵ 23 1AB   ， 23 1EF   ，

∴ 23 1CI x   ， 23 1EI x   ，

∴ 25MCIES 四边形 ，

∴   23 1 23 1 25x x     ，

 223 1 25x   

 223 26x  

23 26x    ，

∴ 26 23x   或 26 23x    （舍去），

∴大正方形的边长为 26 23 ，

故答案为： 26 23 ．

18. 将 1、 2、 3、 4、……按如图方式排列，若规定 ( , )x y 表示第 x排从左向右第 y个数，若 2028

在 ( , )a b ，则 a b 的值为______．

【答案】 43

【解析】

【分析】本题主要考查了数字变化的规律及代数式求值，根据所给各数的排列方式，发现前 n排数的总个

数的变化规律，据此可解决问题．

【详解】解：由题知，

第 1排数的个数为： 21 1 ；

前 2排数的总数为： 21 3 2  ；

前 3排数的总数为： 21 3 5 3   ；



…，

所以前 n排数的总数为 2n ，且第 n排有  2 1n 个数．

当 45n  时， 2 245 2025n   ， 2 1 2 45 1 89n      ，

所以，数字 2028是第 46排，从左往右的 89个数．

因为第第 46排有 2 46 1 91   个数，且从右到左依次减小，

则 46a  ，  91 2028 2025 1 89b      ，

所以 46 89 43a b     ．

故答案为： 43 ．

三、简答题（本大题共 2题，满分 26分）

19. 比较大小：

（1） 3 7 ______ 2 6 ；

（2） 15 12 ______ 16 13 ．

【答案】（1）

（2）

【解析】

【分析】本题考查了无理数的大小比较，二次根式的混合运算，熟练掌握以上知识点并灵活运用是解此题

的关键．

（1）分别计算两个无理数的平方，比较平方的大小，即可得解；

（2）对两个无理数进行分子有理化，得到分子相同的分数，比较分母的大小，即可得解．

【小问 1详解】

解：  23 7 3 7 2 21 10 2 21      ，  22 6 4 6 4 6 10 4 6 10 2 24        ，

∵ 21 24 ，

∴ 21 24 ，

∴10 2 21 10 2 24   ，

∴ 3 7 2 6   ；

【小问 2详解】



解：
15 12 315 12
15 12 15 12


  

 
，

16 13 316 13
16 13 16 13


  

 
，

∵ 16 15 ， 13 12 ，

∴ 16 13 15 12   ，

∴ 15 12 16 13   ．

20. 计算：

（1）        2 2 2 2
3 13 5 8 2 8 2     ；

（2）
1 1a
a b

 
  
 

；

（3）
2

5 32 3 22 4 3
2

b bab a b
b a a

     
 

；

（4）    2 2 6 32 2 3 6 2 2 3 6
6 3


    


．

【答案】（1）18 （2） a ab ab
a b




（3） 32a b

（4）163 64 6 2 2 

【解析】

【分析】本题主要考查二次根式的运算，熟练掌握二次根式混合运算法则是解答本题的关键．

（1）原式根据完全平方公式将括号展开，合并即可；

（2）原式先计算括号内的，把除法转换为乘法后进行分母有理化可得结果；

（3）原式根据二次根式乘除法运算法则进行计算即可；

【小问 1详解】

解：        2 2 2 2
3 13 5 8 2 8 2    

   2 2
3 13 5 2 2 2 2 2 2     

   2 2
3 8 3 2 2  

2 18 2  



18 ；

【小问 2详解】

解：
1 1a
a b

 
  
 

a
a b
a b

 


a b
a b




 
  
a b a b

a b a b




 

a ab ab
a b





；

【小问 3详解】

解：
2

5 32 3 22 4 3
2

b bab a b
b a a

     
 

2
22 3 22 2 3

2
b bb ab a ab

b a a
        
 

2
2 2 23 2 22 2 3

2
b bb a a b

b a a
      

2 2 2
2

3 1 2 2 2
2 3 2

a ab a a b
b b b

       

4

2 aab
b

 

32a b  ；

【小问 4详解】

解：    2 2 6 32 2 3 6 2 2 3 6
6 3


    


    
  

2
2 6 3

2 2 3 6 2 2 3 6
6 3 6 3


         



   
22 2 9 6 22 2 3 6

6 3
       

 28 4 6 3 2 2   

64 64 6 96 3 2 2    

163 64 6 2 2   ．

四、解答题（本大题共 5题，满分 38分）

21. 已知
2 1
2 1

x 



，

2 1
2 1

y 



，求代数式 2 2x y 的值．

【答案】34．

【解析】

【分析】本题考查了二次根式的运算，分母有理化，平方差公式、完全平方公式，先通过分母有理化得出

3 2 2x   ， 3 2 2y   ，然后代入即可求解，掌握运算法则是解题的关键．

【详解】解：∵
2 1
2 1

x 



，

2 1
2 1

y 



，

∴ 3 2 2x   ， 3 2 2y   ，

∴    2 2
2 2 3 2 2 3 2 2x y    

9 12 2 8 9 12 2 8     

34 ．

22. 若
2
3 1

x 


，求 4 2 1 3 3 11(2 3) (1 2 3)
2

x x x
x


      的值．

【答案】 26 10 3

【解析】

【分析】本题考查了二次根式的运算，分母有理化，代数式求值，由
2
3 1

x 


，得

 
  

2 3 1
3 1

3 1 3 1
x


  

 
， 1 3 1

2x


 ，则  22 3 1 4 2 3x     ，故有



   224 2 4 2 3 28 16 3x x     ，然后代入即可求解，掌握知识点的应用是解题的关键．

【详解】解：由
2
3 1

x 


，得
 

  
2 3 1

3 1
3 1 3 1

x


  
 

， 1 3 1
2x


 ，

∴  22 3 1 4 2 3x     ，

∴    224 2 4 2 3 28 16 3x x     ，

∴    4 2 1 3 3 112 3 1 2 3
2

x x x
x


     

      3 1 3 3 1128 16 3 2 3 4 2 3 1 2 3 3 1
2 2
 

         

  3 1 3 3 1128 16 3 14 8 3 7 3 3
2 2
 

       

3 1 3 3 1128 16 3 14 8 3 7 3 3
2 2 2 2

         

26 10 3  ．

23. 已知
1 1 3(2 ) 1 2 2
2 2 2

y x z x y z        ，求 x y z  的值．

【答案】 x y z  的值为
5
2

 ．

【解析】

【分析】本题考查了配方法，二次根式的性质，非负性的性质，代数式求值，由

1 1 3(2 ) 1 2 2
2 2 2

y x z x y z        ，配方为      2 2 2
2 6 1 1 1 2 1 0y x z         ，

然后通过非负性质求出
7
2

y  ， 0x  ， 1z  ，然后代入即可求解，

掌握知识点的应用是解题的关键．

【详解】解：∵
1 1 3(2 ) 1 2 2
2 2 2

y x z x y z        ，

∴ 2 2 1 2 2 6 2 2y x z x y z        ，



2 2 2 6 2 1 2 2 0y y x x z z        

     2 6 2 2 6 1 1 2 1 1 2 2 2 1 0y y x x z z                        

     2 2 2
2 2 22 6 2 2 6 1 1 2 1 1 2 2 2 1 0y y x x z z              

     2 2 2
2 6 1 1 1 2 1 0y x z         ，

∴ 2 6 1 0y    ， 1 1 0x   ， 2 1 0z   ，

∴
7
2

y  ， 0x  ， 1z  ，

∴
7 50 1
2 2

x y z       ，

∴ x y z  的值为
5
2

 ．

24. 化简：

（1）
1 1 1 1

1 2 2 3 3 2 99 10
   

   
 ．

（2）      
1 2 3 5 5 2 7 3

1 3 3 5 5 7 7 3
   


   

．

【答案】（1）9

（2）1

【解析】

【分析】（1）先进行分母有理化，再相加即可求解；

（ 2）把原式转化为
1 1 1 1

1 3 3 5 5 7 7 3
  

   
，再进行分母有理化，最后相加即可求解；

本题考查了分式的化简求值，掌握分式的性质和运算法则是解题的关键．

【小问 1详解】

解：原式 2 1 3 2 4 3 100 99        

100 1 

10 1 

9 ；

【小问 2详解】



解：原式
   
  

   
  

1 3 3 5 5 7 7 3

1 3 3 5 5 7 7 3

     
 

   

1 1 1 1
3 5 1 3 7 3 5 7

   
            

1 1 1 1
1 3 3 5 5 7 7 3

   
   

3 1 5 3 7 5 3 7
2 2 2 2
   

   

 1 3 1 5 3 7 5 3 7
2

       

1 2
2

 

1 ．

25. 设等式 ( ) ( )a b a a c a b a a c       在实数范围内成立，其中 a、b、c是两两不同的实数，

求
2 2

2 2

4b bc c
b bc c

 
 

的值．

【答案】
2
3

【解析】

【分析】本题考查了二次根式有意义的条件，分式化简求值，由二次根式有题意得条件得 0b a  ， 0a c  ，

即得 0c a  ，进而可得 0a  ，即等式可变为 0b c   ，得到b c  ，再代入分式化简即可求解，

掌握二次根式有意义的条件是解题的关键．

【详解】解：由二次根式有意义的条件得， 0b a  ， 0a c  ，

∴ 0c a  ，

又∵   0a b a  ，   0a c a  ，

∴ 0a  且 0a  ，

∴ 0a  ，

∴等式可变为 0b c   ，

∴b c  ，



∴原式
2 2 2

2 2 2

4c c c
c c c

 


 

2

2

2
3
c
c



2
3

 ．

五、综合实践（本大题共 8题，满分 50分）

26. 已知实数 a满足 2025 2024a a a    ，则 22025a   ______．

【答案】 2024

【解析】

【分析】本题考查了二次根式有意义的条件，绝对值的性质，代数式求值，由了二次根式有意义的条件可

得 2025a  ，即得2024 0a  ，进而得到 2025 2024a a a    ，即得到 22025 2024a   ，再代

入代数式计算即可求解，掌握二次根式有意义的条件是解题的关键．

【详解】解：由题意可得， 2025 0a   ，

∴ 2025a  ，

∴ 2024 0a  ，

∵ 2025 2024a a a    ，

∴ 2025 2024a a a    ，

∴ 2025 2024a   ，

∴ 22025 2024a   ，

∴ 22025 2024a   ，

∴ 22025a 

2 22025 2024 2025  

  2025 2024 2025 2024 2025   

2025 4049 

2024  ，

故答案为： 2024 ．



27. 比较大小： 2 2x y y  ______ 2 2y y x  ．（用“”、“”、“”或“”填空）

【答案】

【解析】

【分析】本题考查了二次根式的大小比较，二次根式的混合运算，先计算出

 2 2 2 2 2 2 2 2x y y y y x x y y x y          ，令 2 2S x y y x    ，

2 2T y ，求出 2S 与 2T 的值，比较 2S 与 2T 的大小，即可得解，熟练掌握以上知识点并灵活运用是解此

题的关键．

【详解】解：  2 2 2 2x y y y y x    

2 2 2 2x y y y y x     

2 2 2 2x y y x y     ，

令 2 2S x y y x    ， 2 2T y ，

则   2 2 22 2 2 2 2 4 2 2 2 4 2 4S x y y x x y y x y x y y x y y x              ， 2 8T y ，

∴  2 2 2 2 2 22 4 4 2 4 2S T y x y y x y       ，

∵ 2 2 24 4y x y  ，

∴ 2 24 2 0y x y   ，

∴ 2 2 0S T  ，

∴ 2 2S T ，

∴  2 2 2 2 0x y y y y x      ，

∴  2 2 2 2x y y y y x     ，

故答案为：．

28. 计算：

（1） 13 2 3 8
2
   ______；

（2） 32 16 3 12 5 8 15    ______．



【答案】 ①. 22
2

 ②. 3 3 5 15  

【解析】

【分析】本题主要考查复式二次根式的化简，掌握二次根式的性质和化简方法是解答本题的关键．

（1）从最里层的二次根式进行化简即可；

（2）设 32 16 3 12 5 8 15 3 5 15a b c d       ，两边平方后对比系数求出 a b c d, ,, 的值即

可．

【详解】解：（1） 13 2 3 8
2
 

13 2 3 2 2
2

  

 213 2 1 2
2

  

 13 2 1 2
2

  

13 2 2 2
2

  

29 2
2

 

8 4 2 1
2

 


 22 2 1

2




 2 2 1 2

2




22
2

  ；

（2）设 32 16 3 12 5 8 15 3 5 15a b c d       （ a b c d, ,, 为正有理数），

平方得：



32 16 3 12 5 8 15  

2 2 2 23 5 15 2 3 2 5 2 15 2 15 6 15 10 3a b c d ab ac ad bc bd cd          ，

对比系数得：

2 2 2 23 5 15 32
5 8
3 6

4

a b c d
ab cd
ac bd
ad bc

    
  


 
  

尝试 1d  ， 1c  ，则 5 8ab   ， 3 6a b  ，

解得 3a  ， 1b  ，

而 2 2 2 2 2 2 2 23 5 15 3 3 1 5 1 15 1 9 3 5 15 32a b c d               ，

所以， 3, 1, 1, 1a b c d    满足条件，

所以， 32 16 3 12 5 8 15 3 3 5 15       ．

故答案为：（1） 22
2

 ；（2）3 3 5 15   ．

29. 在数学中也经常用对仗（对偶）思想解决有关问题，比如，已知：

  2 210 10 10a a b b     ，则  2 10a a  的“对偶式”是  2 10a a  ，通过

  2 210 10 10a a a a      ，可以得到 2 210 10b b a a     ，同样也可以得到

2 210 10a a b b     ，从而解决相应的问题．请运用上述方法解决下列问题：

已知实数 x、 y满足   2 22025 2025 2025x x y y     ，则 2025x y   ______．

【答案】2025

【解析】

【分析】本题主要考查二次根式的混合运算，根据题意构造 2 2025x x  的对偶式 2 2025x x  ，

2 2025y y  的 对 偶 式 2 2025y y  ， 得 出 2 22025 2025y y x x     ，

2 2 2202 255 0x x y y    ，两式相加得出 0x y  ，从而可计算 2025 2025x y   ．

【详解】解：根据题意得： 2 2025x x  的对偶式 2 2025x x  ， 2 2025y y  的对偶式

2 2025y y  ，



∴ 2 22025 2025y y x x     ①，

2 2 2202 255 0x x y y    ②，

① ②得，

       2 2 2 22025 2025 2025 2025y y x x x x y y           ，

2 22025 2025x y x y      2 22025 2025x y x y     ，

∴ x y x y    ，

∴ 0x y  ，

∴ 2025 2025x y   ．

故答案为：2025．

30. 求不超过  65 3 的最大整数．

【答案】3903

【解析】

【分析】本题考查了完全平方公式和平方差公式的应用，二次根式的运算，设 5 3 x  ， 5 3 y  ，

则 2 5x y  ， 2xy  ，可得  22 2 2 16x y x y xy     ，即得

   36 6 2 2 2 2 2 23 3904x y x y x y x y      ，即得到    6 6
5 3 5 3 3904    ，进而根据

0 5 3 1   即可求解，正确计算是解题的关键．

【详解】解：设 5 3 x  ， 5 3 y  ，则 2 5x y  ，   5 3 5 3 2xy     ，

∴    222 2 2 2 5 2 2 16x y x y xy        ，

∴    36 6 2 2 2 2 2 2 33 16 3 4 16 3904x y x y x y x y          ，

即    6 6
5 3 5 3 3904    ，

∵0 5 3 1   ，

∴  60 5 3 1   ，

∴不超过  65 3 的最大整数为3903．



31. 计算：
3 3 3 3

5 2 2 5 8 5 5 8 11 8 8 11 101 98 98 101
   

   
 ．

【答案】 2 101
2 101



【解析】

【分析】本题主要考查分母有理化，观察规律第 n个加数为    
3

3 2 3 1 3 1 3 2n n n n    
，进行分母

有理化得
1 1
3 1 3 2n n


 

，将原式进行变形，相加，结果只剩下首尾两项 ，从而可得结论．

【详解】解：观察式子中的加数可得，第 n个加数为    
3

3 2 3 1 3 1 3 2n n n n    

   
       

3 3 2 3 1 3 1 3 2

3 2 3 1 3 1 3 2 3 2 3 1 3 1 3 2

n n n n

n n n n n n n n

      
               

   
       2 2

3 3 2 3 1 3 1 3 2

3 2 3 1 3 1 3 2

n n n n

n n n n

      
    

   
      
3 3 2 3 1 3 1 3 2

3 2 3 1 3 2 3 1

n n n n

n n n n

      
      

   
  

3 3 2 3 1 3 1 3 2

3 3 2 3 1

n n n n

n n

      
 

   
  

3 2 3 1 3 1 3 2
3 2 3 1

n n n n
n n

    


 

3 1 3 2
3 1 3 2
n n
n n
 

 
 

1 1
3 1 3 2n n

 
 

，

∵3 2 101n  ，

∴ 33n  ，

∴
3 3 3 3

5 2 2 5 8 5 5 8 11 8 8 11 101 98 98 101
   

   




1 1 1 1 1 1 1 1
2 5 5 8 8 11 98 101

       
               
       



1 1
2 101

 

2 101
2 101

  ．

32. 设 3 3 32025 2026 2027x y z  ，且 0xyz  ，且

2 2 2 3 3 33 2025 2026 2027 2025 2026 2027x y z     ，求
1 1 1
x y z
  的值．

【答案】
1 1 1 1
x y z
   ．

【解析】

【分析】本题考查了立方根条件求值问题，设 3 3 32025 2026 2027x y z k   ，则可得 0k  ，由 0xyz  ，

则 32025 k
x

 ， 32026 k
y

 ， 32027 k
z

 ，原等式变形为

3333 3
3 3 3

1 1 1 1 1 1k k kk k
x y z x y z x y z

   
          

   
，再整理成

3
1 1 1 1 1 1
x y z x y z

 
     

 
即可求解，

掌握立方根的性质，巧秒恒等变形使实际问题简化，利用等式两边平方，因式分解求出代数式的值是解题

的关键．

【详解】解：设 3 3 32025 2026 2027x y z k   ，则可得 0k  ，

∵ 0xyz  ，

∴ 32025 k
x

 ， 32026 k
y

 ， 32027 k
z

 ，

∴ 2 2 2 1 1 12025 2026 2027 k k kx y z k
x y z x y z

 
        

 
，

∵ 2 2 2 3 3 33 2025 2026 2027 2025 2026 2027x y z     ，

∴ 3333 3
3 3 3

1 1 1 1 1 1k k kk k
x y z x y z x y z

   
          

   
，



∵ 0k  ， 0xyz  ，

∴ 0x  ， 0y  ， 0z  ，

∴ 3
1 1 1 1 1 1
x y z x y z
     ，

∴
3

1 1 1 1 1 1
x y z x y z

 
     

 
，

∴
1 1 1 1
x y z
   ．

33. 求证：

 1

1
11 122 25
n n
 
 

个 个

是有理数．

【答案】证明见解析．

【解析】

【分析】本题考查了算术平方根，有理数概念，运用条件代换成完全平方公式，即可求证，掌握知识点的

应用是解题的关键．

【详解】解：∵
 1

11 122 25
n n
 
 

个 个

 2 1

11 1 11 1 3
n n

  
 
 
个 个

2 110 1 10 1 3
9 9

n n 
  

2 110 10 25
9

n n 


2
10 5

3

n 
  
 

，

∴
 

2

1

1 1 1 3
10 511 122 25 10 510 5

33

n nn

n n

  
  

 
 

 
 

个 个

∴

 1

1
11 122 25
n n
 
 

个 个

是有理数．




