
2024 学年度第一学期期末八年级自适应练习数学学科

（时间 90 分钟，满分 100 分）

一、单项选择题（本大题共 6 题，每题 2 分，满分 12 分）

1. 下列二次根式中，与 3是同类二次根式的是（ ）

A. 9 B. 50 C. 75 D. 125

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查同类二次根式，根据被开方数相同的最简二次根式为同类二次根式进行判断即可．

【详解】解：A、 9 3 ，与 3不是同类二次根式，不符合题意；

B、 50 5 2 ，与 3不是同类二次根式，不符合题意；

C、 75 5 3 ，与 3是同类二次根式，符合题意；

D、 125 5 5 ，与 3不是同类二次根式，不符合题意；

故选 C．

2. 在下列关于 x的一元二次方程中，一定有两个不相等的实数根的是（ ）

A.  23 0x   B. 2 23 0x  

C. 2 23 0x   D. 2 26 3 0x x  

【答案】B

【解析】

【分析】本题考查解一元二次方程，分别求出每个方程的解，进行判断即可．

【详解】解：A、  23 0x   ，

∴ 1 2 3x x  ；不符合题意；

B、 2 23 0x   ，

∴ 3x   ；符合题意；

C、 2 23 0x   ，此方程无解；不符合题意；

D、 2 26 3 0x x   ，



∴  23 0x   ，

∴ 1 2 3x x   ；不符合题意；

故选 B．

3. 已知正比例函数  2y k x  （其中 k为常数，且 2k   ），如果 y的值随 x的值增大而增大，那么下列

k的值中，不可能的是（ ）

A. 3 B. 1 C. 0 D. 2

【答案】A

【解析】

【分析】本题考查正比例函数的性质，根据如果 y的值随 x的值增大而增大，得到 2 0k   ，进行判断即

可．

【详解】解：∵正比例函数  2y k x  （其中 k为常数，且 2k   ）， y的值随 x的值增大而增大，

∴ 2 0k   ，

∴ 2k   ，

∴ k的值不可能是 3 ；

故选 A．

4. 下列关于反比例函数
1
10

y
x

  的说法中，正确的是（ ）

A. 图象在第一、三象限

B. 比例系数为 10

C. 当自变量 x的值逐渐增大时， y的值随着逐渐增大

D. 如果点  13,A y 和点  25,B y 在该函数的图象上，那么 1 2y y

【答案】D

【解析】

【分析】本题考查反比例函数的图象和性质，根据 k的符号，结合反比例函数的图象和性质，逐一进行判

断即可．

【详解】解：∵
1
10

y
x

  ，比例系数为
1 0
10

  ，故选项 B错误，不符合题意；

∴图象在第二、四象限，故选项 A错误，不符合题意；

在每一个象限内， y随着 x的增大而增大，故选项 C错误，不符合题意；

如果点  13,A y 和点  25,B y 在该函数的图象上，那么 1 2y y ；故选项 D正确，符合题意；



故选 D．

5. 如图，在7 7 正方形网格中，每个小正方形的边长都为 1，点 A B、 、C D E F、 、 、 均在格点上，那么

和线段 AB两个端点距离相等的点的轨迹是（ ）

A. 直线CD B. 直线CE C. 直线DE D. 直线DF

【答案】C

【解析】

【分析】本题考查勾股定理，垂直平分线的判定及性质，掌握勾股定理求出线段的长，垂直平分线的判定

及性质是解题的关键．

连接 AC， AD， AE， AF ，BC， BD， BE ， BF ，结合网格的特点，根据勾股定理求出各线段的长，

得到 AD BD ， AE BE ，根据线段的垂直平分线的判定及性质即可解答．

【详解】解：连接 AC， AD， AE， AF ， BC， BD， BE ， BF ，

∵每个小正方形的边长都为 1，

∴ 2AC  ， 2 22 1 5AD    ， 5AE  ， 7AF  ，

2 21 1 3BC    ， 2 22 1 5BD    ， 2 23 4 5BE    ， 2 23 6 3 5BE    ，

∴ AD BD ， AE BE ，

∴直线DE是 AB的垂直平分线，

∴和线段 AB两个端点距离相等的点的轨迹是直线DE．

故选：C



6. 如图，在 ABC中， AB AC ，点D在边 AC上且到边 AB和边 BC的距离相等．以点A为圆心，线

段 AD的长为半径画弧交边 AB于点 E，连接DE．下列结论中，不一定正确的是（ ）

A. BE DE B. BD BC

C. 2AED BDE  D. BED

BCD

S DE
S BC

△

△

【答案】B

【解析】

【分析】本题考查等腰三角形的判定与性质，角平分线的判定，平行线的判定与性质，根据作图得到

AD AE ，等边对等角，推出 AED ABC   ，进而得到DE BC∥ ，根据点D在边 AC上且到边 AB

和边 BC的距离相等，得到 BD平分 ABC ，推出 BED 为等腰三角形，逐一进行判断即可．

【详解】解：由作图可知： AD AE ，

∴  1 180
2

AED ADE A     ，

∵ AB AC ，

∴  1 180
2

ABC ACB A     ，

∴ AED ABC   ，

∴DE BC∥ ，

∴ EDB CBD   ，

∵点D在边 AC上且到边 AB和边 BC的距离相等，

∴ BD平分 ABC ，

∴
1
2

EBD DBC ABC     ，

∴
1
2

EDB EBD ABC     ，

∴ BE DE ， 2AED ABC BDE   ；故选项 A，C正确，不符合题意；

∵DE BC∥ ，



∴ BED

BCD

S DE
S BC

△

△

（平行线间的距离处处相等）；故选项 D正确，不符合题意；

无法得到 BD BC ；

故选：B．

二、填空题（本大题共 12 题，每题 3 分，满分 36 分）

7. 化简： 38a  ______．

【答案】 2 2a a

【解析】

【分析】本题考查了二次根式的性质与化简，利用二次根式的性质进行化简即可，解题的关键是正确理解

二次根式的性质 2a a ．

【详解】解：  23 28 4 ·2 2 ·2 2 2a a a a a a a   ，

故答案为： 2 2a a ．

8. 方程 2 0x x   的根是_____．

【答案】 1 0x  ， 2 1x 

【解析】

【分析】本题考查解一元二次方程，方程左边利用提公因式法进行因式分解，再进行求解即可．

【详解】解： 2 0x x   ，

∴  1 0x x  ，

∴ 1 0x  ， 2 1x  ；

故答案为： 1 0x  ， 2 1x  ．

9. 函数
2 1

2
xy
x





的定义域是_____．

【答案】 2x 

【解析】

【分析】本题考查了求函数的定义域，分式有意义的条件，根据题意可得 2 0x   ，即可求解．

【详解】解：依题意， 2 0x   ，

∴ 2x 



故答案为： 2x  ．

10. 已知函数   1 1f t
t

  ，那么  2f   _____．

【答案】
1
2 ##0.5

【解析】

【分析】本题考查求函数值，将 2t   代入函数关系式进行求解即可．

【详解】解：∵   1 1f t
t

  ，

∴   1 12 1
2 2

f      ；

故答案为：
1
2 ．

11. 在实数范围内分解因式： 2 2 1x x   __________．

【答案】 ( 1 2)( 1 2)x x   

【解析】

【分析】根据完全平方式进行配方，再运用平方差公式在实数范围内因式分解．

【详解】 2 2 1x x    22 2 1 2 1 2x x x      = ( 1 2)( 1 2)x x   

故答案为： ( 1 2)( 1 2)x x   

【点睛】考核知识点：在实数范围内分解因式，运用配方法和平方差公式进行因式分解是关键．

12. 已知点A的坐标为  2,3 ，点 B的坐标为  2,6 ，那么 AB _____．

【答案】5

【解析】

【分析】本题考查了勾股定理和两点间的距离公式，正确列式计算是解题的关键，根据勾股定理和两点间

的距离公式列式计算即可．

【详解】解：∵点A的坐标为  2,3 ，点 B的坐标为  2,6 ，

   2 22 2 3 6 25 5AB       ，

故答案为：5．

13. 某新能源汽车品牌 2022年在国内的销量为 10万辆，2024年销量达到了 19.6万辆，如果该品牌汽车销

量的年增长率均为 x，那么可列方程为_____．

【答案】  210 1 19.6x 



【解析】

【分析】本题考查根据实际问题列一元二次方程，根据平均增长率的等量关系：  21a x b  ，结合实际

问题，列出方程即可．

【详解】解：由题意，可列方程为：  210 1 19.6x  ；

故答案为：  210 1 19.6x  ．

14. 命题“底边及底边上的高对应相等的两个等腰三角形全等”是_____命题．（填“真”或“假”）

【答案】真

【解析】

【分析】本题考查全等三角形的判定和性质，判定命题的真假，根据全等三角形的判定和性质，进行判断

即可．

【详解】解：如图， ,ABC DEF  为等腰三角形， BC EF ， ,AG DH 分别为两个三角形底边上的高，

且 AG DH ，

∴
1 1,
2 2

BG BC EH EF  ， 90AGB DHE    ，

∴ BG EH ，

∴ AGB DHE ≌ ，

∴ ,AB DE B E    ，

又∵ BC EF ，

∴ ABC DEF≌△△ ，

∴底边及底边上的高对应相等的两个等腰三角形全等为真命题；

故答案为：真．

15. 如图，在 ABC中，AD BC ，AE平分 BAC ，若 1 40  ， 2 25  ，则 B  ___________ ．



【答案】35

【解析】

【分析】本题考查了三角形的内角和定理，三角形的外角性质，角平分线定义，垂直定义，先由角平分线

定义，得出 1 40EAC   ，进而求出 EAD 的度数，再根据垂直定义得出 90ADE  ，在 ADE中，

由三角形的内角和定理可得出 75AED  ，最后根据三角形的外角性质即可得出答案．

【详解】解：∵ AE平分 BAC 交 BC于点 E，

∴ 1 40EAC   ，

∵ 2 25  ，

∴ 40 25 15EAD     ，

∵在 ABC中， AD BC 于点 D，

∴ 90ADE  ，

在 ADE中，∵ 180ADE EAD AED     ，

∴ 180AED ADE EAD   

180 90 15   

90 15  

75 ．

∵ AED 是 AEB 的一个外角，

∴ 1AED B    ，

∴ 1 75 40 35B AED       ，

故答案为：35．

16. 如图，已知在Rt ABC△ 和Rt BDE△ 中， 90ABC BDE   ， BC DE ， AC BE ，如果

20BAC  ∠ ，那么 BDA 的大小为_____．



【答案】55 ##55度

【解析】

【分析】此题重点考查全等三角形的判定与性质、等腰三角形的性质、三角形内角和定理等知识，由

90ABC BDE    ， AC BE ， BC DE ， 根 据 HL 证 明 Rt RtABC BDE△ ≌ △ ， 则

20BAC DBE    ， AB BD ， 所 以 70ABD   ， BDA BAD  ， 所 以

2 180 110BDA ABD    ，则 55BDA  ，于是得到问题的答案．

【详解】解：∵ 90ABC BDE   ，

∴ 90ABD DBE   ，

在Rt ABC△ 和Rt BDE△ 中，

AC BE
BC DE


 

，

∴  Rt Rt HLABC BDE ≌ ，

∴ 20BAC DBE   ， AB BD ，

∴ 90 20 70ABD     ， BDA BAD  ，

∵ 2 180 180 70 110BDA BAD BDA ABD          ，

∴ 55BDA  ，

故答案为：55．

17. 定义：如果函数图像上的一个点向左平移 n个单位，再向上平移  2 1n 个单位后仍在这个函数图像上，

我们称这个函数是“可回旋”函数，n称为这个函数的“可回旋单位”．如果 6y x  是“可回旋”函数，

那么这个函数的“可回旋单位”是_____．

【答案】
1
2 ##0.5

【解析】

【分析】本题考查正比例函数的平移，根据 6y x  过点  , 6x x ，利用点的平移规则，求出  , 6x x 经



过平移后的点的坐标，代入 6y x  中，进行求解即可．

【详解】解：∵ 6y x  ，

∴ 6y x  经过点  , 6x x ，

点  , 6x x 向左平移 n个单位，再向上平移  2 1n 个单位后得到  , 6 2 2x n x n    ，

由题意，  , 6 2 2x n x n    也在直线 6y x  上，

∴  6 2 2 6x n x n      ，

解得：
1
2

n  ；

故答案为：
1
2 ．

18. 如图，已知等腰 ABC中， 90C  ， 2AB  ．将 ABC绕点C逆时针旋转 n  0 90n  得

到 A B C △ ，点 A B、 的对应点分别为点 A B 、 ．如果直线 AB与直线 A C 的夹角为 75，那么 AAC△ 面

积的值等于_____．

【答案】
1
4
或 3

4

【解析】

【分析】由等腰直角三角形求出 1AC BC  ， 45B BAC   ，进而根据旋转轨迹分类讨论，利用

30度所对的直角边是斜边的一半求解即可．

【详解】解：设直线 AB与直线 A C 交点为 D，

∵等腰 ABC中， 90C  ， 2AB  ．

∴ 1AC BC  ， 45B BAC   ，

∵将 ABC绕点C逆时针旋转 n  0 90n  得到 A B C △ ，

∴ 1CA CA  ，

①当 75BDC  时，如图，



∴ 30ACD BDC BAC     ，

过 A作 A M AC  于点 M，

∴
1 1
2 2

AM CA   ，

∴
1 1
2 4AA CS CA A M     ；

②当 75ADC  时，如图，

∴过 A作 A M AC  于点 M，

∵ 90C  ，

∴ A M BC ∥ ，

∴ 75 45 30CAM A CB ADC B            ，

∴
1 1
2 2

CM CA  ，

∴ 2 2 3
2

A M A C CM    ，

∴ 1 3
2 4AA CS CA AM     

；

综上， AAC△ 面积的值等于
1
4
或 3

4
，

故答案为：
1
4
或 3

4
．

【点睛】本题主要考查了勾股定理、等腰直角三角形的性质、含有30的直角三角形、旋转的性质等内容，

熟练掌握相关知识是解题的关键．

三、简答题（本大题共 4 题，每题 6 分，满分 24 分）



19. 计算：

3
1 118 3 3

32 3

 
        

．

【答案】
104 2 3
9



【解析】

【分析】本题考查二次根式的知识，解题的关键是掌握二次根式是加减运算，二次根式的乘除运算，进行

解答，即可．

【详解】解：

3
1 118 3 3

32 3

 
        

 
  

2 3 13 2 2 3 3
92 3 2 3


   

 

 
   2 2

2 3 13 2 2 3 3
92 3


   



 2 3 13 2 2 3 3
1 9


   



  13 2 2 3 2 3 3
9

    

13 2 2 3 2 3 3
9

    

14 2 3 3
9

  

104 2 3
9

  ．

20. 解方程：
2 1 1
6 3
x x 

  ．

【答案】 1 4x  ， 2 2x  

【解析】

【分析】本题考查解一元二次方程，去分母将方程化为一般形式，利用因式分解法解方程即可．

【详解】解：去分母，得：  2 2 1 6x x   ．

即 2 2 8 0x x   ．

∴   4 2 0x x  



∴ 4 0x   或 2 0x   ．

∴ 1 4x  ， 2 2x   ．

21. 居住同一小区的甲、乙两位好友，某日他们相约去 A广场游玩．甲认为开小轿车快，乙认为城市路况复

杂，开电动自行车灵活，可能更快．于是他们决定同时出发，采用各自的方式前往A广场，假设两种通行

方式的路程一样，乙全程匀速前行，并约定先到者拍照发给对方．已知甲相距A广场的距离 1s （千米）与

所用时间 1t（小时）之间的函数关系，如图所示；表 1记录了乙相距小区的距离 2s（千米）与所用时间 2t （小

时）之间的部分数据．

表 1

时间 2t （时） 0.1 0.3 n

距离 2s （千米） 2 6 9

根据提供的信息，回答下列问题：

（1）由表 1可知， 2s 关于 2t 的函数解析式为_____； n的值为_____；

（2）由图可知，q的值为_____；在 10.4 0.6t  的时段内，甲的速度为_____千米/时；

（3）先到达 A广场并拍照的人是____，且比另一位早到_____分钟．

【答案】（1） 2 220s t ；0.45

（2）3；10 （3）乙；6

【解析】

【分析】本题考查正比例函数、一次函数的实际应用：

（1） 2s 与 2t 成正比例关系，设 22 2s k t ，将表格中数据代入即可求解；

（2）当 10 0.4t  时，设 11 1k t bs   ，利用待定系数法求出解析式，进而求出 q的值， 10.4 0.6t  的

时段内路程差除以所用时间，即可得出速度；



（3）根据（1）（2）结论求出甲、乙两人到达 A广场所用时间，即可求解．

【小问 1详解】

解：设 2s 关于 2t 的函数解析式为 22 2s k t ，

将  0.1,2 代入，得： 22 0.1k ，

解得 2 20k  ，

 2 220s t ，

当 2 9s  时， 2
9 0.45
20

t   ，

 0.45n  ，

故答案为： 2 220s t ；0.45．

【小问 2详解】

解：当 10 0.4t  时，设 11 1k t bs   ，

将  0,12 和  0.2,7.5 代入，得：
1

12
0.2 7.5
b
k b


  

，

解得
1

12
22.5

b
k


  
，

 11 22.5 12ts    ，

当 1 0.4t  时， 1 22.5 0.4 12 3s      ，

 q的值为 3；

在 10.4 0.6t  的时段内，甲的速度为  3 1 2 10 km / h
0.6 0.4 0.2


 


，

故答案为：3；10．

【小问 3详解】

解：令 2 2 1220s t  ，

得  2
12 0.6 h
20

t   ，

即乙到达 A广场所用时间为0.6h；



甲到达 A广场所用时间为：  10.6 0.7 h
10

  ，

先到达 A广场并拍照的人是乙，比甲早：    0.7 0.6 60 6 min   ，

故答案为：乙；6．

22. 如图，已知D为 ABC 的一边 BC上一点， 5BD  ．

（1）如果点 E在射线BA上（不与点 B重合），点 F 在射线DC上，且点 E、点 F 到点D的距离等于线段

DB的长，试用直尺和圆规作出满足上述条件的点 E、点 F （不写作法和结论，仅保留作图痕迹，在图中

清楚地标注点 E、点 F ）；

（2）在第（1）题的条件下，连接DE EF、 ，如果 8BE  ，求点 E到直线 BF的距离．

【答案】（1）图见解析

（2）4.8

【解析】

【分析】本题考查尺规作图—作线段，等边对等角，勾股定理：

（1）以D为圆心， BD的长为半径画弧，交 ,BA DC分别于点 ,E F；

（2）等边对等角求出 90BEF  ，勾股定理求出 EF 的长，过点 E作EH BC ，等积法求出 EH 的长

即可．

【小问 1详解】

解：如图，点 ,E F即为所求；

【小问 2详解】

解：过点 E作EH BC ，

∵ 5DE DF DB   ，

∴ ,DBE DEB BFE DEF      ， 10BF  ，



∵ 180DBE DEB BFE DEF     ，

∴  2 180DEB DEF   ，即： 90BEF  ，

∴ 2 2 6EF BF BE   ，

∵EH BC ，

∴
1 1
2 2BEFS BF EH BE EF    ，

∴10 6 8EH   ，

∴ 4.8EH  ，

即点 E到直线 BF的距离为 4.8．

四、解答题（本大题共 3 题，第 23、24 题每题 8 分，第 25 题 12 分，满分 28 分）

23. 如图，已知 ABC的三边满足 2 2AB m n  ， 2BC mn ， 2 2AC m n  ，其中m n、 都是正整数，

且m n ． l是过点 B的一条直线，过点A作直线 l的垂线，垂足为点D， E是线段BD上一点，且

BCE ABD  ．

（1）求证： 90ABC  ；

（2）取边 AC的中点F ，求证： FD FE ．

【答案】（1）见解析 （2）见解析

【解析】

【分析】本题考查勾股定理逆定理，斜边上的中线，全等三角形的判定和性质：

（1）勾股定理逆定理，结合完全平方公式进行判定即可；

（2）延长DF交 EC于点 G，证明 90CEB  ， GCF DAF△ ≌△ ，得到 FG FD ，根据斜边上的中

线等于斜边的一半即可得证．

【小问 1详解】

证明：  22 2 2 4 2 2 42AC m n m m n n    ∵ ，



   
2 22 2 2 2 4 2 2 4 2 2 4 2 2 42 2 4 2AB BC m n mn m m n n m n m m n n          

2 2 2AB BC AC   ．

90ABC  （勾股定理的逆定理）；

【小问 2详解】

证明：延长DF交 EC于点 G，

90ABD EBC   ∵ ， ABD BCE   ，

90BCE EBC   ．

又 180BCE EBC CEB    ，

90CEB  ．

AD l∵ ，

90ADB  ．

CEB ADB   ．

CE AD  ．

GCF DAF  ．

又 CFG AFD ∵ ，CF AF ，

GCF DAF△ ≌△ ．

FG FD  ．

又 90CED  ∵ ，

1
2

FD FE GD   （直角三角形斜边上的中线等于斜边的一半）．

24. 如图，在平面直角坐标系 xOy中，直线 3y x 与双曲线  0ky x
x

  交于点  2,A m ．



（1）求双曲线的表达式；

（2）已知 B是双曲线  0ky x
x

  上一点，且到 y轴的距离是 12，直线  2 12x n n   与直线 3y x 交

于点C，与双曲线  0ky x
x

  交于点D．如果
1 15
6ACD BCDS S △ △ ，求 n的值．

【答案】（1）
12y
x



（2）4

【解析】

【分析】本题主要考查了反比例函数与正比函数的综合：

（1）把 2x  ， y m 代入 3y x ，可求出点 A的坐标，再把点 A的坐标代入
ky
x

 求出 k，即可求解；

（ 2）先求出点 B 的坐标为  12,1 ，再设点 C 的坐标为  ,3n n ．点 D 的坐标为
12,n
n

 
 
 

，根据

1 15
6ACD BCDS S △ △ 求解，即可．

【小问 1详解】

解：∵直线 3y x 经过点  2,A m ，

把 2x  ， y m 代入 3y x ，解得 6m  ．

所以点 A的坐标为  2,6 ．

把 2x  ， 6y  代入
ky
x

 ，得∶

6
2
k

 ，解得 12k  ，

∴双曲线的表达式为
12y
x

 ；

【小问 2详解】

解：∵点 B在第一象限且到 y轴距离为 12，

点 B的横坐标为 12．



又点 B在双曲线
12y
x

 上，

点 B的坐标为  12,1 ．

∵直线  2 12x n n   与直线 3y x 交于点 C，与双曲线
12y
x

 交于点 D，

可设点 C的坐标为  ,3n n ．点 D的坐标为
12,n
n

 
 
 

，

∵
1 15
6ACD BCDS S △ △ ，

∴    1 12 1 1 123 2 3 12 15
2 6 2

n n n n
n n

             
   

解得： 4n   （负舍）．

∵ 2 12n  ，

n 的值为 4．

25. 【例题回顾】本学期我们学习了角平分线定理及其逆定理，数学课本 P106的例题 1同时运用了角平分

线定理及其逆定理完成了该几何问题的证明．

例题 14已知：如图19 27 ， AO BO、 分别是 A B 、 的平分线，OD BC ，OE AB ，垂足分别为

点D E、 ．

求证：点O在 C 的平分线上．

证明过点O作OF AC ，垂足为点 F ．

AO∵ ， BO分别是 A 、 B 的平分线（已知）．

OE AB ，OD BC （已知），

OF AC （所作），

OE OD  ，OE OF （在角的平分线上的点到这个角的两边的距离相等）．

OD OF  （等量代换）．

点O在 C 的平分线上（在一个角的内部且到角的两边距离相等的点，在这个角的平分线上）．

【研究老图形】在例题 1的图 19-27中，分别连接DE EF FD、 、 ．



（1）点O为△ ABC三条_____的交点，点O为△DEF 三条_____的交点（填写序号）；

①边的垂直平分线 ②角平分线 ③高 ④中线

（2）小普发现 DEF 和 ABC的内角之间存在一定的数量关系，如果 BAC m  ，那么

EDF  _____．（用含m的代数式表示）

【解决新问题】为了方便研究，小普同学把满足例 1条件的 DEF 叫做 ABC的“内三角形”，点O叫做

“共心”．

（3）已知 DEF 是 ABC的“内三角形”，点O是“共心”，点D、E、F 分别在边 BC、AB AC、 上，

且OE BC∥ ．先画出符合条件的示意图，再过点 E作EG DF 于点G，求证：点G在直线 AO上．

【答案】（1）②，①；（2） 90
2
m   

 
；（3）见解析

【解析】

【分析】本题考查角平分线的判定和性质，中垂线的判定和性质，全等三角形的判定和性质，熟练掌握相

关判定和性质，是解题的关键：

（1）根据题意，得到点O是 ABC的三条角平分线的交点，再根据OD OE OF  ，得到点O为 DEF 的

三边中垂线的交点即可；

（2）根据四边形的内角和，得到 180EOF m   ，根据等边对等角，结合三角形的外角的性质，推出

1
2

EDF EOF   ，即可得出结果；

（3）根据OE BC∥ ，OE AB ，得到 BC AB ，根据（2）中结论得到
190 45
2

DFE ABC     ，

进而推出 EG GF ，得到点G 在 EF 的中垂线上，证明 AOE AOF△ ≌△ ，推出 AO垂直平分 EF ，即

可得证．

【详解】解：（1）由题干可知，点O是 ABC的三条角平分线的交点，

∵OD OE OF  ，

∴点O到 DEF 三个顶点的距离相等，

∴点O为 DEF 三边的垂直平分线的交点，（到线段两端点距离相等的点在线段的中垂线上）；

故答案为：②，①；

（2）如图，



∵ ,OE AB OF AC  ，

∴ 90OEA OFA    ，

∴ 360 180EOF OEA OFA BAC m       ，

∵OE OD OF  ，

∴ ,ODE OED ODF OFD      ，

延长DO交 AB于点 H ，

∴ 2 , 2EOH ODE OED ODE HOF ODF OFD ODF            ，

∴ 2 2EOH HOF ODE ODF      ，即： 2EOF EDF   ，

∴ 90
2
mEDF      

 
；

故答案为： 90
2
m   

 
；

（3）画出示意图，如图所示：

∵OE BC∥ ，OE AB ，

∴ BC AB ，

∴ 90ABC  ；

由（2）可知：
190 45
2

DFE ABC     ，

∵ EG DF ，

∴ 45GEF EFD     ，

∴ EG GF ，



∴点G在 EF 的中垂线上，

∵ AO平分 BAC ，

∴ EAO FAO  ，

∵ 90 ,OEA OFA AO AO      ，

∴ AOE AOF△ ≌△ ，

∴ ,AE AF OE OF  ，

∴ AO垂直平分 EF ，

∴点G在直线 AO上．


