
2024-2025学年八年级数学上学期期中模拟卷

（考试时间：90分钟 试卷满分：100分）

注意事项：

1．答卷前，考生务必将自己的姓名、准考证号等填写在答题卡和试卷指定位置上。

2．回答选择题时，选出每小题答案后，用铅笔把答题卡上对应题目的答案标号涂黑。如需改动，用

橡皮擦干净后，再选涂其他答案标号。回答非选择题时，将答案写在答题卡上。写在本试卷上无效。

3．考试结束后，将本试卷和答题卡一并交回。

4．测试范围：沪教版八上第 16~18.2章（二次根式、一元二次方程、正比例函数）。

5．难度系数：0.69。

第一部分（选择题 共 18 分）

一、选择题（本大题共 6小题，每小题 3分，满分 18分．在每个小题给出的四个选项中，只有一项符合题

目要求的）

1．下列关于 x的方程中一定有实数解的是 ( )

A． 2 1 0x x   B． 2 1 0x mx   C． 22 2 1 0x x   D． 2 0x x m  

【答案】B

【解答】解： A、 2 1 0x x  ∵ ，△ 3 0   ，故此方程无实数解，此选项错误；

B 、 2 1 0x mx  ∵ ，△ 2 4 0m   ，故此方程有实数解，此选项正确；

C 、∵ 22 2 1 0x x   ，△ 4 4 2 0   ，故此方程无实数解，此选项错误；

D、 2 0x x m  ∵ ，△ 1 4m  （由于m的值不确定，故1 4m 可以 0⩾ ，可以 0) ，故此方程不一

定有实数解，此选项错误．

故选： B ．

2．在下列各式中，是最简二次根式的是 ( )

A． 18 B．
2
a C． 2 44a a D． 2 2a b

【答案】D

【解答】解： A． 18 3 2 ，不是最简二次根式，故本选项不符合题意；

B ．
2

2 2
a a
 ，不是最简二次根式，故本选项不符合题意；

C ． 2 4 24 | | 1 4a a a a   ，不是最简二次根式，故本选项不符合题意；



D． 2 2a b 是最简二次根式，故本选项符合题意．

故选： D．

3．下列从左到右的变形不一定正确的是 ( )

A． a b ab    B． ab a b  C．
1 1
a a
 D． 2 2

b b
a a



【答案】B

【解答】解： ( )a b a b ab        ，则 A不符合题意；

ab 中若 a， b 都小于 0，那么原式 a b    ，则 B 符合题意；

1 1
a a
 ，正确，则C 不符合题意；

2 2

b b
a a

 ，正确，则 D不符合题意；

故选： B ．

4．下列函数（其中 x是自变量）中，一定是正比例函数的是 ( )

A．
2y
x

 B．
3
xy   C． 3 2y x   D． y kx

【答案】B

【解答】解： A、
2y
x

 是反比例函数；

B 、
3
xy  是正比例函数；

C 、 3 2y x   是一次函数；

D、当 0k  时，不是正比例函数．

故选： B ．

5．某超市一月份的营业额为 200万元，第一季度的营业额共 1000 万元，如果平均每月增长率为 x，则由

题意列方程应为 ( )

A． 2200(1 ) 1000x  B． 200 200 2 1000x  

C． 200 200 3 1000x   D． 2200[1 (1 ) (1 ) ] 1000x x    

【答案】D

【解答】解：设平均每月增长率为 x，则二月份的营业额为 200(1 )x 万元，三月份的营业额为 2200(1 )x



万元，

根据题意得： 2200[1 (1 ) (1 ) ] 1000x x     ．

故选： D．

6．平面直角坐标系内有两点 ( 2,1)A  、 (3,1)B ，如果正比例函数 y kx 的图象与线段 AB有交点，那么 k 的

取值范围是 ( )

A． 2 3k   B． 2k   或 3k  C．
1 1
2 3

k   D．
1
2

k   或
1
3

k 

【答案】D

【解答】解：当正比例函数 y kx 的图象经过点 A时，1 2k  ，

解得：
1
2

k   ；

当正比例函数 y kx 的图象经过点 B 时，1 3k ，

解得：
1
3

k  ，

如果正比例函数 y kx 的图象与线段 AB有交点，那么 k 的取值范围是
1
2

k   或
1
3

k  ．

故选： D．

第二部分（非选择题 共 82 分）

二、填空题（本大题共 12小题，每小题 2分，满分 24分）

7．若二次根式 1 3x 有意义，则 x的取值范围为 ．

【答案】
1
3

x   ．

【解答】解：根据题意，得

1 3 0x  ，

解得，
1
3

x   ；

故答案为：
1
3

x   ．

8．写出 2a b 的一个有理化因式 ．



【答案】 2a b （答案不唯一）

【解答】解：∵ 22 2 ( 2 ) 2a b a b a b a b       ，

 2a b 是 2a b 的有理化因式，

故答案为： 2a b （答案不唯一）．

9．函数
2 5
xy
x


 

的定义域为 ．

【答案】
5
2

x 

【解答】解：依题意， 2 5 0x   ，

解得：
5
2

x  ．

故答案为：
5
2

x  ．

10．化简： 3

1
12

x
x

  ．

【答案】
1 3
6

x
x



【解答】解：由题意， 3

1 0
12x

 ∵ ，

0x  ．

原式 3 4 4 2

1 3 3 13 3
12 36 36 6 6

x x xx x x x x
x x x x x


            ．

11．若最简二次根式 2 3a  和 9 a 是同类二次根式，则 a  ．

【答案】2

【解答】解：由题意可得 2 3 9a a   ，

解得： 2a  ，

故答案为：2．

12．方程 ( 3)x x x  的根是 ．

【答案】 1 0x  ， 2 2x   ．

【解答】解： ( 3)x x x ∵ ，

( 3) 0x x x    ，

( 2) 0x x   ，

则 0x  或 2 0x   ，

解得 1 0x  ， 2 2x   ，

故答案为： 1 0x  ， 2 2x   ．



13．关于 x的一元二次方程 2 2( 2) 2 0a x x a     的一个根是 0，那么 a的值是 ．

【答案】 2 ．

【解答】解：依题意得 2 2 0a   ，且 2 0a   ，

解得 2a   ．

故选： 2 ．

14．不等式 3 2 2x x  的解集是 ．

【答案】 6 3 2x    ．

【解答】解： 3 2 2x x  ，

2 3 2x x  ，

(1 2) 3 2x  ，

1 2 0 ∵ ，

3 2
1 2

x 


，

6 3 2x    ．

故答案为： 6 3 2x    ．

15．若 x， y为实数， ( )( 5) 6x y x y    ，则 x y  ．

【答案】36

【解答】解：设 x y z  ，则原方程变为 ( 5) 6z z   ，

即 2 5 6 0z z   ，

( 6)( 1) 0z z   ，

1 6z  ， 2 1z   ，

∵ 0x y  ，

6z  ，即 6x y  ，

36x y   ．

故答案为 36．

16．在实数范围内分解因式： 2 23 2x xy y   ．

【答案】
3 17 3 17( )( )

2 2
x y x y 
 



【解答】解：令 2 23 2 0x xy y   ，

△ 2 2 2 2 2( 3 ) 4 1 ( 2 ) 9 8 17y y y y y         ，

 3 17
2

y yx 
 ，

解得： 1
3 17

2
x y
 ， 2

3 17
2

x y
 ，

 2 2 3 17 3 173 2 ( )( )
2 2

x xy y x y x y 
     ；

故答案为：
3 17 3 17( )( )

2 2
x y x y 
  ．

17．某种产品原来每件价格为 800元，经过两次降价，且每次降价的百分率相同，现在每件售价为 578元，

每次降价的百分率是 ．

【答案】15%

【解答】解：依题意，得 2800(1 ) 578x  ．

2 289(1 )
400

x  ．

171 0.85
20

x   （负值舍去），

1 1 0.85 0.15 15%x     ，

故答案为：15%．

18．定义：如果两个一元二次方程分别有两个实数根，且至少有一个公共根，那么称这两个方程互为“联根

方程”．已知关于 x的两个一元二次方程 2 (2 ) 2 0x a x a    和 2 2( 1) 2 0a x a x a     互为联根方程，

那么 a的值为 ．

【答案】-2

【解答】解： 2 (2 ) 2 0x a x a   ∵ ， ( 2)( ) 0x x a    ，解得： 1 2x  ， 2x a ．

∵关于 x的两个一元二次方程 2 (2 ) 2 0x a x a    和 2 2( 1) 2 0a x a x a     互为联根方程，

2x  或 x a 是关于 x的一元二次方程 2 2( 1) 2 0a x a x a     的根．

将 2x  代入方程 2 2( 1) 2 0a x a x a     得： 24( 1) 2 2 0a a a     ，

整理得： 22 3 2 0a a   ，

∵△ 2( 3) 4 2 2 7 0        ，



此时该方程无实数根，即 2x  不是关于 x的一元二次方程 2 2( 1) 2 0a x a x a     的解；

将 x a 代入方程 2 2( 1) 2 0a x a x a     得： 2 3( 1) 2 0a a a a     ，

整理得： 2 2 0a a   ，解得： 1 2a   ， 2 1a  ，

又 1 0a  ∵ ， 2a   ， a 的值为 2 ．故答案为： 2 ．

三、解答题（本大题共 9小题，满分 58分．解答应写出文字说明，证明过程或演算步骤）

19．（5分）计算：
1 127 ( 12 48)
3 2

  ．

【解答】解：原式
1 13 3 (2 3 4 3)
3 2

     ······（3分）

13 ( 2 3)
2

   

3 3 

2 3 ．······（2分）

20．（5分）化简：
2

( 0)
12
y y
x

 ．

【解答】解：由已知二次根式可知 0x  ，且 0y  ，······（1分）


2 2 2

2

3 3 3( 0)
12 12 3 36 6
y y x y x y xy
x x x x x

   
 


．······（4分）

21．（6分）用公式法解方程： 2 2 2 3 0x x   ．

【解答】解： 2 2 2 3 0x x   ，

1a ∵ ， 2 2b   ， 3c   ，······（1分）

△ 2 24 ( 2 2) 4 1 ( 3) 20 0b ac          ，······（2分）

2 4 2 2 2 5
2 2

b b acx
a

   
   ，······（1分）

1 2 5x   ， 2 2 5x   ．······（2分）

22．（6分）用配方法解方程： 22 4 1 0x x   ．

【解答】解： 22 4 1 0x x   ，

22 4 1x x  ，

2 12
2

x x  ，

配方得：
2 12 1 1

2
x x    ，······（2分）



2 3( 1)
2

x   ，······（1分）

开方得：
31
2

x    ，······（1分）

解得： 1
2 6
2

x 
 ， 2

2 6
2

x 
 ．······（2分）

23．（6分）当
2
3

a  ，化简代数式
21 1 2

1
a a

aa
 

 


，并求值．

【解答】解：
21 1 2

1
a a

aa
 

 


2( 1)( 1) 1 2
1

a a a a
aa

   
 


······（2分）

2( 1)1 aa
a


   ，······（2分）

当
2
3

a  时，原式

22( 1)2 631 1
23 2
3


     ．······（2分）

24．（6分）已知关于 x的一元二次方程 2 2(2 1) 1 0x k x k     有两个不相等的实数根．

（1）求 k 的取值范围；

（2）方程的其中的一个根为 1 ，求方程的另一个根．

【解答】解：（1）由题意得： 2 4 0b ac  ，即： 2 2(2 1) 4( 1) 0k k    ，

解得：
5
4

k  ．······（3分）

（2）将 1x   代入 2 2(2 1) 1 0x k x k     中，

21 2 1 1 0k k     ，解得： 1k  ．

方程为 2 0x x  ，

解得 0x  或 1x   ，

如果方程有一个根为 1 ，则方程的另一个根为 0．······（3分）

25．（6分）某单位组织员工前往九棵树艺术中心欣赏上海说唱《金铃塔》的表演．表演前，主办方工作人

员准备利用 26米长的墙为一边，用 48米隔栏绳为另三边，设立一个面积为 300平方米的长方形等候

区，如图，为了方便群众进出，在两边空出两个各为 1米的出入口（出入口不用隔栏绳）．假设这个长

方形平行于墙的一边为长，垂直于墙的一边为宽，那么围成的这个长方形的长与宽分别是多少米呢？



【解答】解：设长方形等候区的边 AB为 x米，

由题意得： (48 2 2) 300x x   ，······（1分）

整理，得 2 25 150 0x x   ，

解得 1 10x  ， 2 15x  ，······（1分）

当 10x  时， 30 26BC   ；······（1分）

当 15x  时， 20 26BC   ，······（1分）

10x  不合题意，应舍去．······（1分）

答：长方形等候区的边 AB为 15米， BC为 20米．······（1分）

26．（9分）已知
2 2

1
yx
y





， ( )y f x ．

（1）求 ( )y f x ；

（2）求 ( 2)f 的值；

（3）当 ( ) 2f x  时，求 x的值．

【解答】解：（1）
2 2

1
yy
y





，

2 2xy x y   ，

2 2xy y x   ，

( 2) 1x y x   ．

2
2

xy
x


 


；······（3分）



（2） 2 2( 2)
2 2

f 



，

( 2 2)( 2 2)
( 2 2)( 2 2)

 


 
，

2 4 2 4
2

 



，

2 2 3   ；······（3分）

（3） ( ) 2f x  ，

即
2 2
2

x
x





，

(1 2) 2 2 2x     ，

2 2 2
1 2

x  



，

4 2 6x   ．······（3分）

27．（9分）阅读材料：若关于 x的一元二次方程 2 0( 0)ax bx c a    的根均为整数，则称方程为“快乐

方程”．通过计算发现，任何一个“快乐方程”的判别式△ 2 4b ac  一定为完全平方数．现规定 (F a，

b ，
24)

4
ac bc
a


 为该“快乐方程”的“快乐数”．例如“快乐方程” 2 3 4 0x x   的两根均为整数，

其“快乐数” (1F ， 3 ，
24 1 ( 4) ( 3) 254)

4 1 4
    

   


，若有另一个“快乐方程” 2 0( 0)px qx r p   

的“快乐数” (F p，q， )r ，且满足 | (r F a ，b ， ) (c c F p  ，q， ) | 0r  ，则称 (F a，b ， )c 与 (F p，

q， )r 互为“开心数”．

（1）“快乐方程” 2 2 3 0x x   的“快乐数”为 ；

（2）若关于 x的一元二次方程 2 2(2 1) 2 3 0(x m x m m m      为整数，且1 6)m  是“快乐方程”，

求m的值，并求该方程的“快乐数”；

（3）若关于 x的一元二次方程 2 1 0x mx m    与 2 ( 2) 2 0(x n x n m    、 n均为整数）都是“快乐

方程”，且其“快乐数”互为“开心数”，求 n的值．

【解答】解：（1）方程： 2 2 3 0x x   的“快乐数 (1F ， 2 ，
24 1 ( 3) ( 2)3) 4

4 1
    

   


；

故答案为： 4 ；······（2分）

（2）程 2 2(2 1) 2 3 0x m x m m      ，△ 2 4 4 13b ac m    ，

1 6m ∵ ，即：17 4 13 37m   ，



4 13 25m   或 36，

3m  ，
23
4

m  （舍去），

方程变为： 2 5 0x x  ，

则 (1F ， 5 ，
2( 5) 250)

4 4
 

   ，

故其“快乐数”数是
25
4

 ；······（3分）

（3） 2 1 0x mx m    ，

△ 2 2( ) 4( 1) ( 2) 8m m m       ，

设△ 2a ，

则 ( 2 )( 2 ) 8m a m a     ，

( 2 ) 4m a   或 2或 4 或 2 ，

( 2 ) 2m a   或 4或 2 或 4 ，

解得 5m  或 1 ，

方程变为： 2 5 6 0x x   或 2 0x x  ；

2 ( 2) 2 0x n x n    ，

△ 2( 2)n  ，

[1F ， ( 2)n  ，
2( 2)2 ]

4
nn 

  ，

当 5m  时，
21 ( 2)2 ( ) 6 [ ] 0

4 4
nn 

      ，解得： 3n  或
3
2

n  （不合题意），

当 1m   时， 2 ( 1) 0 0n    ，解得 0n  ，

故 0n  或 3．······（4分）


