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专题 02  平行四边形及特殊平行四边形判定的证明思路

考点 01 平行四边形判定的证明思路

考点 02 矩形判定的证明思路

考点 03 菱形判定的证明思路

考点 04 正方形判定的证明思路

【考点 01】 平行四边形判定的证明思路

1．（24-25 八年级下·上海松江·期中）已知 ，点 为对角线 的中点，过点 分别作直线 ，

，直线 交边 、 于点 、 ，直线 交边 、 于点 、 ．求证：四边形 为

平行四边形．

2．（23-24 八年级下·上海青浦·期中）已知：如图，在四边形 中， ，对角线 、 相交

于点 ， 在边 的延长线上，且 ， ．

(1)求证：四边形 是平行四边形；

(2)连接 ，求证： ．

3．（23-24 八年级下·四川成都·期末）如图，在 中，E，F分别是 ， 边上的点，且 ．
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(1)求证：四边形 是平行四边形；

(2)连接 ，若 平分 ， ， ，求 的周长．

4．（24-25 八年级下·上海静安·期中）已知： 如图， 在 中，点D、E、F分别为 上的

点， ，且 ，延长 到点 G，使 ． 求证： 互相平分．

5．（24-25 八年级下·上海奉贤·期末）【阅读材料】

老师提出的问题∶ 同学们的方案∶

如图，在平行四边形 中， ，

为锐角．在对角线 上如何确定点 、

方案 1∶分别作 平分 平分

，交 于点 、 ．

的位置，使四边形 为平行四边形？ 方案 2∶取 的两个三等分点 、 ．

方案 3∶在 上任意取一点 ，连接

，再以 为圆心， 长为半径画

弧，交 于点 ．

【解决问题】

(1)写出以上三种方案中正确方案，并选择一种正确的方案，在图 1 中画出图形，并说明理由；

(2)除了这些同学们已经研究的方案之外，你还有其他方案吗？请写出方案，画出图形，并说明理由．
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【考点 02】 矩形判定的证明思路

6．（24-25 八年级下·上海·期中）如图，在 中，点 分别为 的中点， 是对角线，

交 的延长线于 ．

(1)求证： ；

(2)若四边形 是菱形，则四边形 是什么特殊四边形？并证明你的结论．

7．（24-25 八年级下·上海奉贤·期中）如图，已知 是 的中线，M是 的中点，过 A点作

， 的延长线与 相交于点 E，与 相交于点 F．

(1)求证：四边形 是平行四边形；

(2)如果 ，求证：四边形 是矩形．

8．（24-25 八年级下·上海·期末）如图，在平行四边形 中，E、F分别是边 和 的中点，连接

、 ， 平分 ．

(1)求证：四边形 是菱形；
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(2)作 ， 与 的延长线交于点G．求证：四边形 是矩形．

9．（24-25 八年级下·上海杨浦·期末）已知：如图，矩形 中， ，将 沿直线 翻折，

点 落在点 处， 与 相交于点 ，连接 ．

(1)求证： ．

(2)连接 ， 与 的交点为 ，过 作 交 于 ，连接 ．求证：四边形 是矩形．

10．（24-25 八年级下·上海金山·期末）如图，已知：在梯形 中， ， ，过点 作

，垂足为 ，延长 至 ，使 ，连接 、 ， 与 相交于点 ．

(1)求证：四边形 是平行四边形；

(2)如果 ， ，求证：四边形 是矩形．

【考点 03】 菱形判定的证明思路

11．（22-23 八年级下·上海长宁·期末）如图，在四边形 中， ，点 在边 上，点 在边

的延长线上，四边形 的对角线 分别交 、 于点 、 ，且 ， 平分 ．
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(1)求证：四边形 是菱形；

(2)如果 ， ，求证：四边形 为矩形．

12．（24-25 八年级下·上海·期中）如图，平行四边形 中， 为对角线 上任一点．

(1)连接 、 ，若 ，求证：四边形 是菱形；

(2)若 在 上，连接 、 ，若 ， ，判断四边形 的形状并证明．

13．（24-25 八年级下·上海·期中）如图，等腰 中， ，O为边 的中点，射线 交 的

延长线于点 C， ．

(1)求证：四边形 为菱形；

(2)若 ，点 E、F分别在射线 、射线 上，且 ，求证： ；

(3)在（2）的条件下，连接 ，若 为直角三角形， ，直接写出 的长．

14．（23-24 八年级下·上海宝山·期末）如图，已知平行四边形 ，E是边 的中点，点 F在边 上，

连接 并延长交 的延长线于点G，连接 、 ．
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(1)如果 ，求证：四边形 是矩形；

(2)如果 F是边 的中点，且 ，求证：四边形 是菱形．

15．（23-24 八年级下·上海徐汇·期末）如图，在 中， ， 是斜边 上的中线，点

E是 的中点，过 A作 交 的延长线于点 F，连结 ．

(1)求证：四边形 是菱形；

(2)如果 ，四边形 的面积是 30，求 的长．

【考点 04】 正方形判定的证明思路

16．（25-26 八年级上·上海浦东新·期末）已知：如图，在 中， ，点D在 上，

，垂足为 F，且 ，点 E为线段 的中点，过点 F作 交射线 于G，连接

．

(1)求证： ；

(2)求证：四边形 是菱形．

(3)当 时，求证：四边形 是正方形．
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17．（24-25 八年级下·上海静安·期末）操作  现有两张完全相同的长方形纸条，它们的长为 25 厘米，宽为

5 厘米，将其交叠摆放（如图所示），使它们对角线的交点重合．现固定其中一张纸片，将另一张纸片绕

对角线交点旋转一定角度，使它们的重叠部分始终形成四边形 ．

(1)重叠部分四边形 是什么形状的四边形？请说明理由，

(2)重叠部分图形的最小面积和最大面积分别是多少？请直接填写：最小面积________ ，最大面积

________ ．

18．（23-24 八年级下·上海长宁·期末）已知：如图，在 中， ， 是 边上的高．H

为线段 上的点，以 为邻边作矩形 ，连结 交 于点 E，联结 交 于点 F．

  

(1)如果 ，求证：四边形 为正方形；

(2)联结 ，如果 ，求证：四边形 为矩形．

19．（23-24 八年级下·上海嘉定·期末）如图，菱形 中，E是对角线 上一点， ，交边

于点 F，且 ．
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(1)求证： ；

(2)求证：四边形 是正方形．

20．（22-23 八年级下·上海长宁·期末）已知在四边形 中， ， ， 平分 ，

交边 于点 ．

  

(1)如图 1，如果点 与点 重合， ，求证：四边形 是正方形；

(2)如果 ， ，

①如图 2，当 时，求 的度数；

②当 是直角三角形时，求 的长．

21．（22-23 八年级下·上海青浦·期末）如图，在三角形 中， ， 分别是 与它

的邻补角的平分线， 于点 E．

  

(1)求证：四边形 是矩形；

(2)连接 交 AC于点O，若 ，求证：四边形 是正方形．
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22．（24-25 八年级下·上海·期末）已知：如图，四边形 ABCD是菱形，点 E，F分别在边 BC，CD上，且

BE＝DF，过点 F作 AE的平行线交对角线 AC的延长线于点G，联结 EG．

（1）求证：四边形 AEGF是菱形；

（2）如果∠B＝∠BAE＝30°，求证：四边形 AEGF是正方形．

23．（24-25 八年级下·云南红河·期中）如图，在矩形 中，点 E，F分别在 ， 上，且 ，

于点G．

(1)求证：矩形 是正方形；

(2)延长 到点H，使得 ，连接 ，判断 的形状，并说明理由．

24．（24-25 八年级下·河北邢台·期中）在菱形 中，对角线 ， 交于点O，点 E，F在对角线

上的位置如图所示，且 ， ，连接 ， ， ， ．

(1)求证：四边形 是正方形；

(2)若 ， ，求 的长．

25．（24-25 八年级下·广西南宁·期中）如图，四边形 为正方形，点 E为线段 上一点，连接 ，
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过点 E作 ，交射线 于点 F，以 ， 为邻边作矩形 ，连接 ，且 ．

(1)求证：矩形 是正方形；

(2)若 ， ，求 的长度；

(3)当线段 与正方形 的某条边的夹角是 时，求 的度数．


