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专题 01 全等的基本模型

题型一：平移型

题型二：翻折型

题型三：旋转型

平移型

翻折型

沿一条边翻折 沿一条边的中垂线翻折 沿着一条角平分线翻折

旋转型
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题型 01 平移型 

【典例 1】如图，点 B、E、C、F在同一条直线上，AB∥DE，AB＝DE，∠A＝∠D，BF＝10，BC＝6，则 EC

＝_____．

【变式 1】如图，已知 、 、 、 在同一条直线上， ， ， ， 与 交

于点 ．

(1)求证： ；

(2)若 ， ，求 的度数．

【变式 2】已知：如图，点 B、F、C、E 在同一直线上，AC、DF 相交于点 G，AB BE⊥ ，垂足为 B，DE BE⊥ ，

垂足为 E，且 AB=DE，BF=CE．

求证：△ABC DEF≌△ ．
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【变式 3】如图，C是线段 的中点， ．

(1)求证： ；

(2)连接 ，若 ，求 的长．

【变式 4】已知：如图，点 A、B、C、D在同一条直线上， ， ．

若________，则 ．

请从① ；② ；③ 这 3 个选项中选择一个作为条件（写序号），使结论成立，

并说明理由．

题型 02  翻折型
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【典例 1】如图， ，添加下列条件，不能使 的是（    ）

A． B． C． D．

【变式 1】如图， ，请你添加一个适当的条件，使得 ：______（只需填写一个）．

【变式 2】如图，已知 ，如果 ， ，那么 ________ ．

【变式 3】已知：如图 ， 分别平分 ， ．
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(1)求证： ；

(2)求证： ．

【变式 4】如图，已知： ， ， ．求证： ．

题型 03  旋转型

【典例 1】如图，如果 ，且点D在 上，那么下列说法错误的是（   ）

A． B． C． D．

【变式 1】如图，若 ，则与 相等的角是（    ）
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A．  B． C．  D．  

【变式 2】在 中， 、 是高， 、 相交于 ， ，连接 ， ，

的面积为 7．则 的面积等于______．

【变式 3】如图，点 B、C、E三点在同一直线上，且 AB＝AD，AC＝AE，BC＝DE，若 ，

则∠3＝______°．

【变式 4】如图，在 中，AB=AC=BC，∠BAC= ，点 E、F分别在边 上，且

，连接 和 相交于点G．
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(1)求证： ；

(2)求 的度数．

1.据史书记载，最早的风筝是由古代匠人墨子用木头制成的木鸟，称为“木鸢”．后来随着造纸术的发明．

人们开始用纸张和竹条制作风筝，使其更加轻便、易于放飞．在如下图所示的“风筝“图案中， 、

、 ．则可以直接判定（   ）

A． B．

C． D．
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2．如图， ， ，要使 ，应添加的条件是（　　）

A． B． C． D．

3．如图，已知 ，如果要利用“ ”证明 成立，那么还需增加一个条件______．

4．如图，已知 ， ， ，那么 ______．

5．如图，在 中， 是边 的中点， 是边 上一点，过点 作 ，交 的延长线于点

，如果 ， ，那么 的长为___________．
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6．如图， ， 在 边上， ， ，则 的度数为______．

7．如图，点 E、F在 上， ， ， 、 相交于点G，要使得 ，

则还需添加的条件为________．

8．如图，已知 ，并将它们摆成如图所示的形式，那么 的度数等于

___________．
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9．已知：如图，已知点 、 、 、 在同一直线上， ， ， ．求证：

．

10．如图， ．

(1)求证： ；

(2)若 ，求 的度数．
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11．如图，四边形 中， ， ， ，

(1)求证： ；

(2)求证： ；

12．如图，已知 ， ， ， ，求证：

13．如图， ，顶点 A、C分别与顶点D、B对应，点 E在边 上，边 与边 相交于点

F．

(1)若 ，求线段 的长；
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(2)若 ，求 的度数

14．如图，已知： 是 的中线， 和 都垂直于直线 ，垂足分别为点 、 ．求证：

．

证明： 是 的中线，

___________．

， ，

___________ ， ___________ ．

___________ __________．

（请完成后面的证明过程）
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15．如图，已知： ， ， ，且 、 、 三点在同一直线上．求证：

．把以下证明过程补充完整．

证明： ，

___________ ___________．

___________ ___________．

在 和 中，

（___________）．

（___________）．


