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第九章  二元一次方程组单元复习

二元一次方程组的概念

1. 二元一次方程的概念

像“x+y=35、2x+4y=94”含有两个未知数的一次方程叫作二元一次方程．

2. 二元一次方程组的概念

由几个方程组成的一组方程叫作方程组.如果方程组中含有两个未知数，且含未知数的项都是一次项，这样

的方程组就叫作二元一次方程组.

易错点睛：

二元一次方程组中强调整个方程组含两个未知数，而不是每个方程都要两个未知数.如    
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就是一个二元一次方程组。

二元一次方程组的解法

1. 消元法

在解二元一次方程组的过程中，用适当的方法消去一个未知数，将二元 一次方程组转化为一元一次方程，

这种方法叫作消元法.

2. 代入消元

将二元一次方程组中的一个方程进行适当变形，把一个未知数用另一个未知数表示，就可以用“代入”的方

法实现消元，进而求得这个 二元一次方程组的解.

3. 加减消元

将二元一次方程组中的方程进行适当变形，使两个方程中有一个未知数的 系数相等或互为相反数，就可以

用“加减”的方法实现消元， 进而求得这个二元一次方程组的解.

三元一次方程组的解法

如果方程组中含有三个未知数，且含未知数的项都是一次项，这样的方程组就叫作三元一次方程组.

解三元一次方程组的基本方法是：

三元一次方程组  二元一次方程组  一元一次方程

二元一次方程组的应用

二元一次方程组应用题的解题步骤：

1. 从实际问题中找出两个等量关系；

2. 正确设两个未知数，并列出二元一次方程组；
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3. 解方程组求出未知数的值；

3. 检验解是否合理，写出最终答案；

题型 01  二元一次方程组的概念

【典例 1】（24-25 六年级下·上海青浦·期末）下列方程中，是二元一次方程组的是（    ）

A． B． C． D．

【变式 1】（24-25 六年级下·上海闵行·期末）已知 是关于 、 的二元一次方程，则

________．

【变式 2】（23-24 六年级下·上海闵行·期末）下列方程中是二元一次方程组的有（   ）

① ，② ，③ ，④ ，

A． 个 B． 个 C． 个 D． 个

【变式 3】（24-25 六年级下·上海闵行·期末）若 是方程 的解，则 ______．

【变式 4】（24-25 六年级下·上海宝山·期末）若 是关于 、 的二元一次方程，则 的

值为__________．
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题型 02  二元一次方程组的解法

【典例 1】（24-25 六年级下·上海金山·期末）解方程组：

【变式 1】（24-25 六年级下·上海徐汇·期末）解方程组： ．

【变式 2】（24-25 六年级下·上海杨浦·期末）方程 用含 的式子表示 ，可表示为___________．

【典例 2】（24-25 六年级下·上海宝山·期末）解方程组： ．

【变式 3】（24-25 六年级下·上海宝山·期末）解方程组

【变式 4】（24-25 六年级下·上海闵行·期末）解方程组： ．

【变式 5】（24-25 六年级下·上海闵行·期末）对于有理数 ， ，定义新运算： ，

，其中 ， 是常数．例如， ， ．

已知 ， ，则根据定义可以得到： ．

(1) ________， ________；

(2)若 ，求 的值；
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(3)若关于 ， 的方程组 的解也满足方程 ，求 的值；

(4)若关于 ， 的方程组 的解为 ，则关于 ， 的方程组

的解为________．

题型 03  三元一次方程组的解法

【典例 1】（24-25 六年级下·上海闵行·期末）解方程组

【变式 1】（24-25 六年级下·上海宝山·期末）解方程组： ．

【变式 2】（24-25 六年级下·上海·月考）解方程组： ．

【变式 3】（24-25 六年级下·上海·期末）解方程组：

【变式 4】（24-25 七年级下·全国·课后作业）解三元一次方程组：

题型 04 含参的一次方程组

【典例 1】（24-25 六年级下·上海杨浦·期末） 满足 ，且 ，则 ___________．
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【变式 1】（24-25 六年级下·上海·期末）关于 的方程组 有无数组解，则 ________．

【变式 2】（24-25 七年级下·广东广州·期中）关于 、 的方程组 的解满足 ，则

的值为________．

【变式 3】（23-24 七年级下·福建泉州·期中）已知关于 的方程组

(1)请直接写出方程 的所有正整数解；

(2)无论数 取何值，方程 总有一个固定的解，请直接写出这个解；

(3)若方程组的解满足 ，求 的值；

(4)若方程组的解中 恰为整数， 也为整数，求 的值．

【变式 4】（23-24 八年级上·山东枣庄·月考）对于未知数为 x，y的二元一次方程组，如果方程组的解 x，y

满足 ，我们就说方程组的解 x与 y具有“邻好关系”．

(1)方程组 的解 x与 y________（填“具有”或“不具有”）“邻好关系”；

(2)若方程组 的解 x与 y具有“邻好关系”，求m的值；

(3)未知数为 x，y的方程组 其中 a与 x，y都是正整数，该方程组的解 x与 y是否具有“邻好关系”？
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如果具有，请求出 a的值及方程组的解；如果不具有，请说明理由．

题型 05 用整体思想解一次方程组

【典例 1】（24-25 六年级下·上海·期末）已知方程组 ，则 的值是__________．

【典例 2】（24-25 六年级下·上海虹口·期末）解方程组 由于 ， 的系数及常数项的数值

较大，如果用常规的代入消元法、加减消元法来解，那么计算量很大，且易出现运算错误，而采用下面的

解法会比较简单． ，得 ，所以 ③， ，得 ④， ，得

，从而得 ，所以原方程组的解为 ．

(1)请运用上述方法解方程组： ；

(2)请直接写出关于 、 的方程组 （ ， 是常数， ）的解：______．

【变式 1】（24-25 六年级下·上海杨浦·期末）解方程组： ．

【变式 2】（24-25 七年级下·福建泉州·期末）已知 ， （ ），则
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_________．

【变式 3】（24-25 六年级下·上海宝山·期末）数学活动：探究不定方程

小川，小渝两位同学在学习方程过程中发现，三元一次方程组 ，虽然解不出 具

体数值，但可以解出， 的值.

(1)小川的方法： 整理可得： ；

整理可得： ；∴

小渝的方法： ：______________________；∴ .

(2)已知 ，试求解 的值.

【变式 4】（24-25 六年级下·上海·期末）若关于m，n的方程组 与 有相同的解，

求 a、b的值．

题型 06 二元一次方程组的应用

【典例 1】（24-25 六年级下·上海青浦·期末）某商店销售甲、乙两种商品．现有如下信息：

信息 1：甲、乙两种商品零售单价之和是 元．

信息 2：按零售单价购买甲商品 3件和乙商品 件共需支付 元．
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(1)根据情境中的信息，求出甲、乙两种商品的单价．

(2)恰逢“ ”活动，乙商品降价 销售，已知乙商品的成本为 元，求此时的盈利率．

【变式 1】（24-25 六年级下·上海普陀·期末）随着对人们交通安全意识的增强，某城镇居民开始积极购买

头盔以保证骑行安全．某小店购进 A种头盔 3 个和 B种头盔 4 个共需 345 元，A种头盔 4 个和 B种头盔 3 个

共需 390 元．

(1)A、B两种头盔的单价各是多少元？

(2)该店计划正好用 450 元购进 A、B两种头盔共 12 个，销售 1 个 A种头盔可获利 35 元，销售 1 个 B种头盔

可获利 15 元．假如这些头盔全部售出，该店共可获利多少元？

【变式 2】（24-25 六年级下·上海杨浦·期末）中国足球超级联赛是中国大陆地区最高级别的职业足球联赛．

本联赛的积分规则采用国际通行的胜一场积 3分、平局各积 1分、负者积 0分的标准．

(1)A球队以不败的成绩完成了 12场比赛，获得了 26分，该球队胜负各多少场；

(2)B球队完成了 13场比赛，获得了 32分，求该球队胜、平、负各多少场．

【变式 3】（24-25 六年级下·上海黄浦·期末）2025 年央视春晚节目《秧 》别出心裁，独树一帜，人

机共舞为文化传承搭建了新的桥梁，不仅舞出了精彩的节目，更是舞出了传统文化与现代科技交织的艺术
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新境界．随着人工智能与物联网等技术的快速发展，人形机器人的应用场景不断拓展，某快递企业为提高

工作效率．拟购买 、 两种型号智能机器人进行快递分拣．若买 1台 型机器人、3台 型机器人，共

需 260万元；若买 3台 型机器人、2台 型机器人，共需 360万元．

(1)求 、 两种型号智能机器人的单价；

(2)该企业预计每天需要分拣 200万件快递，现准备购买 、 两种型号智能机器人共 10台．已知 型机器

人每台每天可分拣 22万件； 型机器人每台每天可分拣 18万件，则企业要购买 型和 型机器人各几台？

【变式 4】（24-25 六年级下·上海宝山·期末）某工厂用如图 1 所示的长方形和正方形纸板，做成如图 2 所

示的竖式与横式两种长方体无盖纸盒．

(1)现有长方形纸板 170张，正方形纸板 80张，做成上述两种纸盒，纸板恰好用完．求两种纸盒生产个数；

(2)工厂共有 52名工人，每个工人一天能生产 60张长方形纸板或者 100张正方形纸板，已知 1 个竖式纸盒

与 2 个横式纸盒配套，问如何分配工人能使一天生产的竖式纸盒与横式纸盒配套？
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(3)如果有长方形纸板 170张，正方形纸板 82张，做出上述两种纸盒后剩余 2张纸板，问两种纸盒各生产了

多少个？请直接写出结论．
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