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专题 01 实数（节选新教材特色，阶段复习）

考点 01 概念辨析Ⅰ

考点 02 概念辨析Ⅱ；数的开方

考点 03 实数与数轴

考点 04 实数的绝对值

考点 05 实数的大小比较

考点 06 循环小数化为分数

考点 07 实数的运算

考点 08 用计算器进行实数的运算（按照精确度取近似值）

考点 09 算术平方根、立方根小数点移动规律题

考点 10 实数的其他应用

考点 11 折纸问题—表示无理数

考点 12 反证法证明无理数

考点 01 概念辨析Ⅰ

1．下列说法正确的是（    ）

A．无理数都是无限小数 B．有理数只是有限小数

C．无限小数都是无理数 D．实数可以分为正实数和负实数

2．下列说法中，错误的是（    ）

A．实数可分为有理数和无理数 B．无理数可分为正无理数和负无理数；

C．无理数都是无限小数 D．无限小数都是无理数．
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3．下列说法正确的是（   ）

A．实数分为正实数和负实数 B．实数分为整数和分数

C．实数分为有理数和无理数 D．带根号的数都是无理数

4．下列说法中，正确的是（    ）

A．一个数的立方根有两个，它们互为相反数

B．立方根是负数的数一定是负数

C．如果一个数有立方根，那么它一定有平方根

D．一个数的立方根是非负数

考点 02 概念辨析Ⅱ；数的开方

5．下列说法中正确的是（　　）

A．任何数都有平方根 B． 的平方根是

C．0 的平方根是 0 D．4 的平方根是 2

6．下列说法正确的是（   ）

A． 的平方根是

B．无理数是无限小数

C．数轴上的点与有理数一一对应

D．一个数的算术平方根是它本身，这个数是 1

7．下列语句中：（1）16 的平方根是 4；（2） 的平方根是 ；（3） ；（4） ；

（5）125 的立方根是 ；（6） 是 2 的平方根，正确的个数是（　　）

A．0 个 B．1 个 C．2 个 D．3 个

8．下列计算正确的是（    ）

A． B． C． D．

9．下列运算正确的是（   ）

A． B． C． D．

考点 03 实数与数轴
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10．如图，数轴上的点 A、B、O、C、D分别表示数 、 、0、1、2，那么表示数 的点应落在

（   ）

A．线段 上 B．线段 上 C．线段 上 D．线段 上

11．如图，数轴上表示 的点可能是（   ）

A．点 E B．点 F C．点G D．点H

12．如图，点 B，C在数轴上表示的数分别是 4， ，若 ，则数轴上点 A表示的数是        ．

考点 04 实数的绝对值

13．            ．

14．            ，            ．

15．实数 的绝对值为            ．

考点 05 实数的大小比较

16．比较：         

17．比较大小：     ．

18． 的大小关系是（      ）

A． B． C． D．

19．若m为小于 1 的正数，则m与 的大小关系为（　　）

A． B． C． D．无法确定

考点 06 循环小数化为分数

20．将下列循环小数化为分数．
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(1) ；

(2) ；

(3) ；

(4) ．

21．将下列小数化为分数．

(1)

(2)

(3)

(4)

22．利用方程可以将无限循环小数化成分数，例如：将 化成分数，可以先设 ，由

可知， ，所以 ，解方程得 ，于是得 ．仿此方法，

用分数表示为          ．

考点 07 实数的运算

23．计算：

(1) ；

(2) ．

24．计算∶ ．

25．计算：

26．计算： .

27．计算： ．

考点 08 用计算器进行实数的运算（按照精确度取近似值）

28．用计算器计算（精确到 0.01）：

(1) ；
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(2) ．

29．计算（结果保留小数点后两位）：

(1) ；

(2) ．

30．计算： （结果精确到 0.01）．

考点 09 算术平方根、立方根小数点移动规律题

31．观察下表规律．

a 8
800

0
8000000

2 20 200

利用规律解答，若 ， ，则         ．

32．利用计算器计算出的下表中各数的算术平方根如下：

… …

… 0.25 0.7906 2.5 7.906 25 79.06 250 …

根据以上规律，若  ， ，则          ．

33．求一个正数的算术平方根时，可以通过一组数的内在联系运用规律求得．请同学们观察下表：

n 0.0016 0.16 16 1600
16000

0
…

0.04 0.4 4 40 400 …

(1)根据表中所给的信息，你能发现什么规律？请将你发现的规律用文字表达出来．

(2)已知 ，运用你发现的规律，求下列各式的值：

① _______；

② _______．

34．观察下表：

0.0001 0.01 1 100 10000
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0.01 0.1 1 10 100

(1)由上表你发现了什么规律？请用语言叙述这个规律：__________________；

(2)根据你发现的规律填空：已知 ．

则 ___________， ___________；

若 ，则 ___________；

(3)拓展提升：

①已知 ，则 ___________；

②已知 ，则 ___________．

考点 10 实数的其他应用

35．师傅打算把一个长、宽、高分别为 ， ， 的长方体铁块锻造成一个立方体铁块，则锻造

成的立方体铁块的棱长是     ．

36．若 与 互为相反数， 则         ．

37．有一个数值转换器原理如下：当输入 时，输出的数是      ．

考点 11 折纸问题—表示无理数

38．如图，把两个面积均为 的小正方形纸片分别沿图①中的虚线裁剪后拼成一个大的正方形纸片，

如图②．

(1)大正方形纸片的边长为___________ ；

(2)若沿此大正方形纸片边的方向裁剪出一个长方形纸片，能否使裁剪出的长方形纸片的长是宽的 2 倍，且

面积为 ？若能，求剪出的长方形纸片的长和宽；若不能，请说明理由．

39．如图，用两个边长为 的小正方形拼成一个大的正方形．
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(1)大正方形的边长为 ；

(2)若沿此大正方形边长的方向剪出一个长方形，能否使剪出的长方形纸片的长宽之比为 且面积为

？

40．【阅读理解】在数学学习中，我们常常借助由边长为 的小正方形组成的网格来解决问题，并把由格

点（小正方形的顶点）组成的正方形成为格点正方形．图①是由四个边长为 的小正方形组成的网格，容

易发现格点正方形 ABCD的面积为 ，则这个格点正方形的边长为 ．

【问题解决】

(1)图②是由 个小正方形网格组成的图形，那么格点正方形 的面积为______，边 ______；

(2)在由 个小正方形网格组成的图③中，画出边长为 的格点正方形．

41．数学活动课上，数学兴趣小组的几名同学探究用 个面积为 的小正方形纸片剪拼成一个面积为

的大正方形．下面是他们探究的部分结果：

(1)如图 1，当 时，拼成的大正方形 的边长为___________ ；

(2)如图 2，当 时，拼成的大正方形 的边长为___________cm；

(3)小李想沿着正方形纸片 边的方向能否裁出一块面积为 的长方形纸片，使它的长宽之
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比为 ？他能裁出吗？请说明理由．

考点 12 反证法证明无理数

42．【阅读理解】

定义：可以表示为两个互素整数的商的形式的数称为有理数，整数可以看作分母为 1 的有理数；反之为无

理数．如 不能表示为两个互素（没有相同的因数）的整数的商，所以 是无理数．可以这样证明：

解：设 ，a与 b是互素的两个整数，且 ，

则 ，即 _________①．

∵ 是整数且不为 ，

∴ 是 的倍数．

设 （ 是整数，且 ），

则 ．

∴ _________②．

∴ 也是 的倍数，与 ， 是互素的整数矛盾．

∴ 是无理数．

【解决问题】

(1)写出①，②表示的代数式，使证明过程完整；

①__________________；②__________________

(2)证明： 是无理数．

43．【阅读理解】公元前 5世纪，毕达哥拉斯学派中的一名成员希伯索斯发现了无理数 ，导致了第一

次数学危机．

定义：可以表示为两个互素整数的商的形式的数称为有理数，整数可以看做分母为 1 的有理数；反之为无

理数．如 不能表示为两个互素的整数的商，所以 是无理数．可以这样证明：

设 ， 与 是互素的两个整数，且 ，

则 ，即  ① ．
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因为 是整数且不为 0，

所以 是不为 0 的偶数．

设 （ 是整数，且 ），则 ．

所以  ② ．

所以 也是偶数，与 是互素的整数矛盾．

所以 是无理数．

【解决问题】

(1)写出①，②表示的代数式，使证明过程完整；

(2)证明： 是无理数．


