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专题 13.3 分式的加减

 

教学目标
1. 寻找分式的最简公分母，并学会通分;

2. 掌握同分母分式的加减法;

3. 会进行异分母分式的加减法;



淘宝：学思创想

2 / 13
学科网（北京）股份有限公司

4. 知道分式的加减乘除混合运算。

教学重难点

1.重点

（1）分式的加减运算；

（2）根据分式加减运算进行化简、求值等；

（3）分式加减运算的实际应用。

2.难点

（1）分式的加减有关化简、变形、求值问题等；

（2）分式混合运算的综合应用。

知识点 1 同分母分式的加减

同分母分式的加减：

同分母分式相加减，分母不变，把分子相加减；

上述法则可用式子表为：
a b a b

c c c


 

.

要点：

（1）“把分子相加减”是把各分式的分子的整体相加减，即各个分子都应用括号，当分子是单项式时，括

号可以省略；当分子是多项式时，特别是分子相减时，括号不能省，不然，容易导致符号上的错误. 

（2）分式的加减法运算的结果必须化成最简分式或整式.

【即学即练】

1．计算 的结果等于（　　）

A．2 B．x C．x+1 D．

2．计算 的结果等于（   ）

A．2 B． C． D．

3．计算 的结果是（   ）

A． B． C． D．
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知识点 2 异分母分式的加减

一、分式的通分

异分母分数相加减，先将它们转化为分母相同的分数，再利用同分母分数的加减法法则进行计算 .异分

母分式的加减与之类似.将几个异分母分式分别化为与原来分式的值相等的同分母分式的过程叫作通分..

要点：

（1）通分的关键是确定各分式的最简公分母：一般取各分母所有因式的最高次幂的积作为公分母.

（2）如果各分母都是单项式，那么最简公分母就是各系数的最小公倍数与相同字母的最高次幂的乘积；

如果各分母都是多项式，就要先把它们分解因式，然后再找最简公分母.

（3）约分和通分恰好是相反的两种变形，约分是对一个分式而言，而通分则是针对多个分式而言.

二、异分母分式的加减

异分母分式相加减，先通分，变为同分母的分式，再加减.

上述法则可用式子表为：
a c ad bc ad bc

b d bd bd bd


   

.

要点：（1）异分母的分式相加减，先通分是关键.通分后，异分母的分式加减法变成同分母分式的加减法.

（2）异分母分式加减法的一般步骤：①通分，②进行同分母分式的加减运算，③把结果化成最简分式.

【即学即练】

1．分式 和 的最简公分母为（    ）

A．  B．  C． D．

2． 的最简公分母是        ，通分的结果为        ．

3．计算 的结果是（   ）

A．2 B． C． D．

4．计算：

(1)

(2)

知识点 3 分式的混合运算

分式的混合运算：

与分数的加、减乘、除混合运算一样，分式的加、减乘、除混合运算，也是先算乘、除，后算加、减 ；

遇到括号，先算括号内的，按先小括号，再中括号，最后大括号的顺序计算. 分式运算结果必须达到最简，
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能约分的要约分，保证结果是最简分式或整式.

要点：（1）正确运用运算法则：分式的乘除（包括乘方）、加减、符号变化法则是正确进行分式运算的

基础，要牢牢掌握..

（2）运算顺序：先算乘方，再算乘、除，最后算加、减，遇有括号，先算括号内的.

（3）运算律：运算律包括加法和乘法的交换律、结合律，乘法对加法的分配律 .能灵活运用运算律，将大

大提高运算速度.

【即学即练】

1．化简

(1)

(2)

2．计算：

(1) ；

(2) ；

(3) ；

(4) ．

题型 01 最简公分母

【典例 1】．分式 和 的最简公分母为（    ）

A．  B．  C． D．

【变式 1】．分式 与 的最简公分母是（   ）

A． B． C． D．

【变式 2】．分式 与分式 的最简公分母是（   ）
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A． B．

C． D．

题型 02 通分

【典例 1】．通分：

(1) ， ．

(2) ， ．

【变式 1】．通分：

(1) 与

(2) 与 ．

【变式 2】． 与 通分的结果是       ．

题型 03 同分母分式的加减

【典例 1】．化简 结果正确的是（　　）

A． B． C． D．

【变式 1】．计算 的结果是（   ）

A． B． C．1 D．

【变式 2】．设 ，则m，n的关系是（　　）

A． B． C． D．

题型 04 异分母分式的加减
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【典例 1】．计算： （    ）

A． B． C． D．

【变式 1】．计算 的结果为（   ）

A． B． C． D．

【变式 2】．化简 的结果是（   ）

A． B． C．1 D．

题型 05 整式与分式的加减

【典例 1】．化简 的结果为（   ）

A． B． C． D．

【变式 1】．计算 的结果是（   ）

A． B． C． D．

【变式 2】．若 ，则式子 的值是（  ）

A．-2 B．0 C．1 D．2

题型 06 分式加减的实际应用

【典例 1】．某工程队要修路 米，原计划平均每天修 米．因天气原因，平均每天少修 米（ ）．

因此，实际完成工程的时间比原计划推迟的天数为（    ）

A． B． C． D．

【变式 1】．绿化队原来用浸灌方式浇绿地，a天用水m吨，现在改用喷灌方式，可使这些水多用 3 天，

那么现在比原来每天节约用水的吨数为（     ）
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A． B． C． D．

【变式 2】．甲乙两个码头相距 s千米，某船在静水中的速度为 a千米/时，水流速度为 b千米/时，则船一

次往返两个码头所需的时间为（    ）小时

A． B． C． D．

题型 07 分式的混合运算

【典例 1】．化简：

【变式 1】．化简： ．

【变式 2】．计算：

(1)

(2)

【变式 3】．计算：

(1) ；

(2) ．

题型 08 分式混合运算的化简求值

【典例 1】．先化简再求值： ，其中 ．

【变式 1】．（1）先化简，再求值： ，其中 ．

（2）先化简，再求值： ，请从 、0、3 中选取合适的 x的值代入．

题型 09 根据分式恒等式求分子
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【典例 1】．若 ，则 A、B的值为（   ）

A． ， B． ，

C． ， D． ，

【变式 1】．已知 ，求 ， 的值．

【变式 2】．已知 （ 是常数），求 的值．

题型 10 新定义题

【典例 1】．一个代数式只含有字母 ， ，把 替换成 ，把 替换成 ，得到一个新的代数式．若不论

， 如何取值，新代数式的值与原代数式的值始终相等，则称其为对称式．例如：代数式 ，新代数

式为 ，因为 ，所以 是对称式；而代数式 ，新代数式为 ，因为当 ，

时，代数式值为 ，新代数式值为 ，两者不相等，所以 不是对称式．

(1)请判断 和 是不是对称式？模仿上面的格式说明理由；

(2)关于字母 ， 的代数式 （ 为常数）是对称式，求 的值．

【变式 1】．定义：若分式 与分式 的差等于它们的积．即 ，则称分式 是分式 的“友好分

式”．如 与 ．因为 ， ．所以 是 的

“友好分式”．

(1)填空：分式 ______分式 的“友好分式”．（填“是”或“不是”）

(2)已知分式 是分式 A的“友好分式”．

①求分式 A的表达式；

②若整数 x使得分式 A的值是正整数，求分式 A的值．
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【变式 2】．如果分式 与分式 的差为常数 ，且 为正整数，则称 为 的“差整分式”，常数 称为

“差整值”．如分式 ， ， ，故 为 的“差整分式”，“差整值”．

(1)以下各组分式中， 为 的“差整分式”的是______（填序号）；

① ，    ② ，    ③ ；

(2)已知分式 为 的“差整分式”，且“差整值”为 2，求 所代表的代数式；

一、单选题

1．计算 的结果为（    ）

A． B． C． D．

2．化简 的结果是（　　）

A． B． C． D．

3．化简 的结果为（    ）

A． B． C． D．

4．化简 的结果是（    ）

A．1 B． C． D．

5．下列各选项中，所求的最简公分母错误的是（    ）

A． 与 的最简公分母是

B． 与 的最简公分母是
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C． 与 的最简公分母是

D． 与 的最简公分母是

6． 等于（    ）

A． B． C． D．1

7．某校举办了“学习二十大精神，争做五育标兵”系列活动，其中一项数学活动是计算接力赛，规则是：每

一个人只能看到前一个人给的式子，然后只计算一步，再把结果传给下一个人，最后完成计算，某组同学

计算过程如下，出现错误的是（    ）

A．只有甲 B．乙和丁 C．丙和丁 D．甲和丙

8．已知 ，则 的值是（    ）

A． B． C． D．

9．如图，“丰收 1 号”小麦的试验田是边长为 米的正方形去掉一个边长为 1 米的正方形蓄水池后余

下的部分，“丰收 2 号”小麦的试验田是边长为 米的正方形，两块试验田的小麦都收获了 200千克，

那么“丰收 1 号”小麦和“丰收 2 号”小麦的单位面积产量相比，（    ）

A．“丰收 1 号”高 B．“丰收 2 号”高

C．一样高 D．无法确定哪个高
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10．一组代数式 ， ， ， ， 满足下面关系： ， ， ，以此类推，若

，则 为（　　）

A． B． C． D．

二、填空题

11．计算： － =         .

12．分式 ， ， 的最简公分母是      ．

13．分式 与 通分后的结果是     ．

14．若 ，则        ．

15．化简 的结果为        ．

16．在计算 时，把运算符号“ ”看成了“ ”，得到的计算结果是 ，则 表示的数是   

．

17．王老师驾车出行，在加油站加了 升汽油，经估算可行驶 天，由于行程调整，比计划多使用了 2 天，

则王老师实际比计划平均每天少用汽油      升．（写出化简后的结果）

18．设有理数 a，b，c都不为零，且 ，则 的值为   

．

三、解答题
19．通分：

(1) 与 ；

(2) 与 ．
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20．通分：

(1) ， ；

(2) ， ；

(3) ， ， ．

21．计算：

(1)

(2)

(3)

(4)

(5) ．

22．先化简，再求值： ，其中 ．

23．老师所留的作业中有这样一个分式的计算题： ，甲、乙两位同学完成的过程分别如下：

甲同学：         

    

   第一步

    第二步    

    第三步     

乙同学：
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第一步

    第二步

      第三步

老师发现这两位同学的解答都有错误：甲同学的解答从第_____ 步开始出现错误；乙同学的解答从第

_____ 步开始出现错误；请重新写出完成此题的正确解答过程．

24．甲、乙两人同时在同一个超市分两次购买同一种水果，甲每次都买了 20千克水果，乙每次都用 20元

去买水果，两次水果的价格分别为 a元/千克和 b元/千克（a、b为正整数且 ），谁的购买方式更合算？

请说明理由．

25．【阅读理解】“作差法”是解决某些数学问题常用的方法之一：比较代数式M，N的大小，作差 ，

若 ，则 ；若 ，则 ；若 ，则 ．

【方法尝试】

（1）试比较大小， ______ 填“>”、“<”或“=” ；

（2）若 ，试比较 与 的大小；

【解决问题】

（3）原有糖水 a克，其中含糖 b克 ，则原糖水的“甜度”可用 表示，现向糖水中加入 n克糖

，糖水的“甜度”可用 表示，请你用数学知识解释为什么“在一定质量的糖水中，加入一定质量的

糖，糖水会变得更甜呢”？


