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专题 03 期末必刷解答题

考点 01 平行四边形

考点 02 特殊平行四边形

考点 03 直角坐标系

考点 04一次函数的图像与性质

考点 05反比例函数

考点 01 平行四边形

1．（25-26 八年级下·上海·期中）如图，已知：在平行四边形 中， 的平分线与边 相交于

点 ．

(1)求证： ；

(2)求证： ．

2．（25-26 八年级下·上海·期中）如图，将 的 边延长至点 E，使 ，连接 ，F是

边的中点，连接 ．

(1)求证：四边形 是平行四边形；

(2)若 ， ， ，
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①请判断 的形状，并求出 的面积．

②直接写出 的面积______．

3．（25-26 八年级下·上海金山·期中）如图，已知：在平行四边形 中， ．求证：四边形

是一个平行四边形．

4．（25-26 八年级下·上海·期中）在平行四边形 中，点 是 的中点，连接 ，将 沿直线

翻折，得到 ．如图，延长 交 于点 ，求证： ；

5．（25-26 八年级下·上海杨浦·期中）如图，在平行四边形 中，点O是对角线 的交点，

过点O且垂直于 ．

(1)求证： ；

(2)若平行四边形 的周长是 24， ，求四边形 的周长．

6．（25-26 八年级下·全国·课后作业）如图，在 中， ， ， 为 边的中点，

过点 作 交 的延长线于点 ， 平分 交 于点 ，连接 ， ．
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(1)求证：四边形 是平行四边形；

(2)若 ，求 的长．

7．（24-25 八年级下·上海嘉定·期末） 如图，在等边三角形 中，边长为 ，垂足为 ．

点 从点 出发，沿 方向匀速运动，速度是 ；同时点 由 点出发，沿 方向匀速运动，速度

为 ，过点 的直线 ，交 于点 ，设运动时间为 ，试解答下列问题：

(1)如果 ，求对应的 的值；

(2)当点 在线段 上时，设四边形 的面积为 ，求 与 的关系式；

(3)如果使得以 为顶点的四边形是平行四边形，求出相应的 的值．

考点 02 特殊平行四边形

1．（25-26 八年级下·上海普陀·期中）如图，在 中， 的平分线交 于点 E， 的平分

线交 于点 F，点G，H分别是 和 的中点．
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(1)求证：四边形 是平行四边形；

(2)连接 ，若 ，请判断四边形 的形状，并证明你的结论．

2．（25-26 八年级下·上海奉贤·期中）如图，在平行四边形 中，点 分别在边 上，

， 与 相交于点 ．

(1)求证： ．

(2)如果 ．求证：四边形 是一个菱形．

3．（25-26 八年级下·上海·期中）如图，正方形 的对角线 、 交于点 ， 是 上一点，

，垂足为 ． 与 相交于点 ．

(1)求证： ；

(2)求证： ．

4．（25-26 八年级下·上海普陀·期中）我们规定：一组邻边相等且对角互补的四边形叫做完美四边形．
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(1)在以下四种四边形中，一定是完美四边形的是______（请填序号）；

①平行四边形②菱形③矩形④正方形

(2)如图（1），菱形 中， ，E、F分别是 、 上的点，且 ，求证：四边形

是完美四边形；

(3)如图（2），四边形 为完美四边形，且 ，连接 ．

①求证： 平分 ；

②当 时， ， ，请直接写出 的长．

5．（25-26 八年级下·上海徐汇·期中）已知在四边形 中， ， ， ．

(1)如图 1，当 时，求证：四边形 是正方形；

(2)连接 ，过点 作 ，垂足为 ，延长 交边 或边 于点 ．

①如图 2，如果点 在边 上，且 ，求 的度数；

②如果 ， ，求 的长．

6．（25-26 八年级下·上海普陀·期中）矩形 ，点 ，点 ，点M为射线 上的动点（点

M与点 A不重合），将矩形沿某一直线对折，使点O与点M重合，折痕与边 交于点 E，与边 交于

点 F．
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(1)如图，若 ，求 的长；

(2)若四边形 为平行四边形，求点 E的坐标；

(3)当点M在边 上时，设 ， ，求 y与 x之间的函数表达式和 x的取值范围；

(4)当 是等腰三角形时，直接写出 的长．

7．（25-26 八年级下·上海·期中）如图，在平行四边形 中，点 是边 上的一个动点，点 是边

的中点， 的延长线与 的延长线交于点 ，连接 ．

(1)求证：四边形 是平行四边形

(2)若 ，

  ①当 的值是  时，四边形 是矩形（直接写出答案）；

  ②当 的值是  时，四边形 是菱形，并说明理由．

8．（25-26 八年级下·上海杨浦·期中）如图，已知 ， 、 分别是 及其外角 的平分

线，O为边 上的一个动点，过O作 ，分别交 、 于点 E、F．

(1)当点O在边 上运动到何处时，四边形 是平行四边形？证明你的结论；

(2)在（1）的条件下，若 ， ，求四边形 的面积．
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9．（25-26 八年级下·上海闵行·月考）问题发现

(1)基本模型——十字架模型

如图 1 所示，在正方形 内，点 在边 上，点 在边 上， 、 交于点 ，①若

则有结论 ；②反之若有 ，则有结论 ．

对于上述问题请选择一个命题加以证明．

(2)模型运用

如图 2，在正方形 中， ，点 在边 上（不与 、 重合），连接 ，将 沿 翻

折，得到 ，连接 并延长交 于点 ．

①若 ，求 的值．

②如图 3，若 与 交于点 ，连接 ，若 ，求证： ．

10．（23-24 八年级下·上海闵行·期末）在菱形 中， ，点 在边 上（不与 、

重合），将线段 绕着点 顺时针旋转 后，点 落在点 处，连接 ，交边 于点 ．

(1)如图 1，如果 ，延长 至点 ，使得 ，连接 ．求证： ；
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(2)连接 ，

①如图 2，设 ，求 与 之间的函数表达式：（不写定义域）

②如果 ．求证： ．

考点 03 直角坐标系

1．（25-26 八年级下·上海奉贤·期中）如图，在平面直角坐标系中，四边形 是平行四边形，点 是

原点，点 的坐标是 ，线段 交 轴于点 ， ．动点 从点 出发，沿射线 的方

向以每秒 个单位的速度运动，同时动点 从点 出发，以每秒 1 个单位的速度向点 运动，当点 运动

到点 时，点 随之停止运动，设运动时间为 秒．

(1)用含 的代数式表示： ___________；

(2)当以 ， ， ， 为顶点的四边形是平行四边形时，则 的值是___________；

(3)当 是等腰三角形时，求 的值．

2．（25-26 八年级下·上海徐汇·期中）如图，在平面直角坐标系中，点 的坐标是 ，点 的坐标是

，过点 向第一象限作 且 ．
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(1)求点 的坐标．

(2) 是平面内一点，以 、 、 、 为顶点的四边形是平行四边形，则点 的坐标是_________（直接

写出答案）；

(3)若 ，请描述点 相对于点 的位置．

(4)平面内有一点 ，且 ，求点 的坐标．

3．（25-26 八年级下·上海·期中）在平面直角坐标系中， 各顶点的坐标分别为 、 、

；

(1)画出 关于直线 对称的

(2)写出 各个顶点的坐标： ________； ________； ________．
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22．（25-26 八年级下·上海·期中）已知矩形 ，以 所在直线为 轴， 所在直线

为 轴，建立如图所示的平面直角坐标系，在 边上取一点 ，将 沿 翻折，点D恰好落在

边上的点 处．

(1)求线段 长；

(2)如图 2，将图 1 翻折后的矩形沿 轴正半轴向上平移 个单位，点 是坐标平面内的点，如果以

为顶点的四边形为菱形，请求出点 、G 的坐标．

4．（25-26 八年级下·上海静安·期中）如图，在平面直角坐标系中，点 A，B的坐标分别是 ， ，

现同时将点 A、B分别向上平移 2 个单位长度，再向右平移 2 个单位长度，得到 A，B的对应点 C，D．连

接 ．
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(1)写出点 C，D的坐标，并求出四边形 的面积．

(2)在 x轴上是否存在一点 E，使得 的面积是 面积的 3倍？若存在，请求出点 E的坐标；若不

存在，请说明理由．

5．（25-26 八年级下·上海·期中）平面直角坐标系不仅可以研究函数，还可以研究并解决很多图形以及图

形变换问题．

(1)如图①，在菱形 中，若点 ，则点 坐标为_______．

(2)如图②，线段 、 关于点 对称，若点 ， ， ，则点 的坐标为_____．

(3)如图③，在直角坐标系中，点 、 的坐标分别为 、 ，点 、 分别是 轴、 轴上的点，

若以点 、 、 、 为顶点的四边形是平行四边形，则点 的横坐标为______．
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6．（25-26 八年级下·上海奉贤·期中）如图①，在平面直角坐标系中， 的三个顶点坐标分别为

、 、 ，点 、 分别在原点两侧，且 、 两点间的距离等于 个单位长度．

(1)求 的值．

(2)在 轴上是否存在点 ，使 ？若存在，求出点 的坐标；若不存在，说明理由．

(3)如图②，把线段 向上平移 个单位长度得到线段 ，连接 、 、 交 轴于点 ，过点 作

于点 ，将长方形 和长方形 同时分别以每秒 个单位长度和每秒 个单位长度的速

度向右平移，经过多长时间长方形 与长方形 重叠的面积为 ？请你直接写出运动的时间．

考点 04一次函数的图像与性质

1．（25-26 八年级下·上海徐汇·期中）如图，已知直线 ： 经过点 、 ，且平行于

直线 ： ．

(1)求直线 的表达式：

(2)如果直线 经过点 ，与 轴的正半轴相交于点 ，已知 的面积为 6，求直线 的表达式．
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2．（25-26 八年级下·上海·月考）如图，一次函数 的图象分别交 轴、 轴于点 、 ，与一次

函数 的图象交于点 ，点 的横坐标为 3， 轴， 为垂足， ．

(1)求点 的坐标；

(2)求一次函数 的表达式．

3．（25-26 八年级下·上海普陀·期中）如图，在平面直角坐标系 中，直线 过点 ， ，

交 y轴于点 C，点 在点 C上方，连接 ．

(1)求直线 的解析式；

(2)当 的面积是 2 时，求 n的值；

(3)在（2）的条件下，以点 B、C、D、E为顶点组成的四边形为平行四边形，直接写出点 E的坐标．

4．（25-26 八年级下·上海·期中）为落实“双减”政策，某校开展课后兴趣小组活动，甲、乙两名同学分别从

学校门口和学校操场出发，前往市中心的图书馆参加活动，甲步行，乙骑车，两人行驶路程 （米）与甲

出发的时间 （分）之间的函数关系如图所示，甲步行 30 分钟到达图书馆，乙骑车到达图书馆后停留 5 分

钟，因有事需要立即按照原速返回学校门口．
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(1)学校门口到学校操场的距离为______米；

(2)当乙追上甲时，求 的值；

(3)直接写出乙返回时行驶路程 与 的函数关系式．

5．（2026·上海徐汇·二模）上海市居民自来水水费由供水费和污水处理费两部分组成，污水处理量由于损

耗按照用水量的 核定计算，污水处理费统一单价为 2元/m3
．小户型家庭供水费按年用水量分三档计

费，收费标准如下表，每户每年应缴自来水水费 （元）与用水量 关系如图所示．

分类 第 1档 第 2档 第 3档

用水量 （m3
） 不超过 220

超过 220 不超过 300

的部分
超过 300 的部分

供水费单价

（元/m3
）

2.25 6.99

污水处理费

（元/m3
）

2.00

根据上述信息，解答下列问题：

(1)第 1档的自来水水费 1m3
的单价为_______元；图中点 的纵坐标为________；
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(2)小华家去年的年用水量为 250m3
，共缴纳水费 1065元．通过计算推出 的值为________元；

(3)已知小明家去年共缴水费 2234元，求小明家去年的年用水量．

6．（25-26 八年级下·上海·期中）如图，正方形 的各边都平行于坐标轴，且在第一象限内，点 A、C

分别在直线 和 上．

(1)如果点 A的横坐标为 8，点 C的纵坐标为 6，求点D的坐标；

(2)如果点 A在直线 上运动，且点 C始终在直线 上运动，设点 A的横坐标为m，正方形

的边长为 a

①请用含m、a的代数式表示点 C的坐标，并求出 a与m的数量关系；

②求点 B所在直线的正比例函数解析式；

7．（25-26 八年级下·上海闵行·期中）如图，点 为正比例函数 图象上一点，点 的坐标

为 ．

(1)求正比例函数的表达式：

(2)将 沿直线 翻折得到 ，点 的对应点为 与 轴交于点 ．求证：四边形 是

菱形；
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(3)在直线 下方是否存在点 ，使 为等腰直角三角形？若存在，直接写出点 坐标；若不存在，

请说明理由，

8．（25-26 八年级下·上海·期中）一列快车和一列慢车同时从甲地出发，分别匀速驶向乙地，快车到达乙

地后停留了 小时，然后以比原来速度慢 千米/小时的速度沿原路返回甲地，设慢车离开甲地的时间为

（小时）， （千米）、 （千米）分别表示慢车、快车离甲地的距离．图中线段 与折线

分别表示 与 之间的函数关系．根据图像进行以下探究：

(1)甲、乙两地之间的距离是 千米；

(2)慢车的速度是 千米/小时；

(3)求快车从甲地到乙地的速度；（写出解答过程）

(4)慢车出发 小时，两车相距 千米？

9．（25-26 八年级下·上海·月考）数学活动课上，老师组织数学小组的同学们以“平面直角坐标系”为背景开

展探究活动．如图，已知四边形 是平行四边形，点 、点 ，连接 ，并延长交 轴于

点 ．

(1)观察发现：直线 的函数表达式为________．
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(2)探究迁移：若点 P从点 C出发，以 2 个单位/秒的速度沿 x轴向左运动，同时点Q从点O出发，以 1 个

单位/秒的速度沿 x轴向右运动，P、Q均在线段 上，过点 作 轴垂线交直线 于点 ，过点 作

轴垂线交直线 于点 ，连接 ，猜想四边形 的形状（点 P，Q重合除外），并证明你的结论；

(3)拓展应用：在（2）的条件下，当点 P运动多少秒时，四边形 是正方形？不需说明理由，请直接

写出你的结果．

考点 05反比例函数

1．（24-25 八年级下·上海徐汇·期末）在平面直角坐标系中，如图所示，已知点 在反比例函数

（ ）的图像上．过 作 轴，垂足为点 ．在 的右侧，以 为斜边作等腰直角三角形 ，

再过点 作 交反比例函数 （ ）的图像于点 ．

(1)当点 的横坐标为 时，求点 的坐标和直线 的表达式；

(2)当四边形 是正方形时，求点 的坐标．

2．（24-25 八年级上·上海崇明·期末）如图，在第一象限内，已知反比例函数 的图像经过横坐标为 4

的点M
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(1)求M点的坐标及直线 的解析式；

(2)反比例函数 图像上有一点 P，线段 上有一点Q， 轴，且 的面积为 3，求点 P坐

标；

(3)在第（2）小题的前提下，求点 P到直线 的距离．

3．（24-25 八年级上·上海长宁·期末）如图，在直角坐标平面内，一个正比例函数 的图像与反比例函

数 图像在第一象限内的交点为点 A，过点 A作 轴，垂足为点 B， ．

(1)求正比例函数的解析式；

(2)在直线 上是否存在点 C，使点 C到直线 的距离等于它到点 B的距离？若存在，求点 C的坐标；若

不存在，请说明理由；

(3)已知点 P在直线 上，如果 是等腰三角形，请直接写出点 P的坐标．

4．（2025·黑龙江大庆·一模）如图，在平面直角坐标系中，点 、 分别在函数 （ ）、

（ ， 为常数）的图象上， 轴，垂足为 ， ， ．
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(1)求 的值；

(2)当点 在函数 （ ）的图象上，且 ，求点 的坐标；

(3)在（2）的条件下，如果 轴上有一点 ，使得 是等腰三角形，请直接写出所有满足条件的点

的坐标．

5．（25-26九年级上·广东江门·月考）如图，反比例函数 的图象与一次函数 的图象交于

， 两点．

(1)求反比例函数和一次函数的表达式；

(2)直接写出使反比例函数值小于一次函数值的 的取值范围；

(3)连接 ， ，求 的面积．

6．（25-26九年级上·河南郑州·期末）如图，直线 与反比例函数 的图象相交于点

，与 x轴交于点 B．
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(1)根据所给条件，请直接写出不等式 的解集________；

(2)求反比例函数的表达式；

(3) 轴于点 C，点 P为反比例函数图象上的一点，且位于点 A的右侧，连接 ，当

时，求 的面积．

7．（24-25九年级上·江西上饶·期末）如图，在平面直角坐标系中，坐标原点为 ，正方形 的边

落在 轴正半轴上， ， 在第一象限，点 的坐标为 ，连接 ，射线 绕点 逆时针旋转

交 于点 ，点 在反比例函数 的图象上．

(1)求 的长；

(2)求 值．

8．（25-26九年级上·陕西咸阳·期末）如图，正比例函数 与反比例函数 （ ）的图象在第

二象限内交于点 ．
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(1)求反比例函数的表达式；

(2)将直线 向上平移 3 个单位长度，交反比例函数的图象于点 C，交 y轴于点 B，连接 ，求 的

面积．


