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专题 02  相交线与平行线

考点 01 两直线相交

考点 02 两直线垂直

考点 03 命题、定理与证明

考点 04 两直线平行

考点 05 平行线中的倒角模型

题型一  两直线相交

解｜题｜技｜巧

1. 利用对顶角相等、邻补角和为 180°列等式求角度。

2. 已知一个角，快速求其余三个角。

易｜错｜点｜拨

1. 别把“对顶角”和“邻补角”概念弄混。

2.  角度的计算结果容易漏写单位“°”或度。

1.（24-25 七年级下·上海普陀·期中）已知 与 是对顶角，且 与 互余，那么 ______ ．

2.（24-25 七年级下·全国·期中）如图，直线 相交于点O．

(1) 的对顶角是 ， 的邻补角是 ；

(2)若 ，求 的度数．
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3.（23-24 七年级下·辽宁丹东·期中）如图，直线 相交于点 O， 分别在 和 内部，

平分 ．

(1)若 ， ，求 的度数；

(2)若 平分 ，求 的度数．

4. （24-25 七年级上·上海徐汇·期末）如图，直线 、 相交于 E， ，垂足为 E．当

时， ________．

5．（24-25 八年级上·广东广州·月考）当光线从空气中射入某种液体中时，光线的传播方向发生了变化，

在物理学中这种现象叫做光的折射．如图， 为液面， 于点 ，一束光线沿 射入液面，在

点 处发生折射，折射光线为 ，点 为 的延长线上一点，若入射角 ，折射角 ，则

的度数为__________．

题型二  两直线垂直

答｜题｜模｜板

1. 看到垂直直接写夹角等于 90°；
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2. 判定两条直线垂直通常就要证明它们的夹角等于 90°.

易｜错｜点｜拨

在计算和推理时判定两条直线是否垂直不能凭“目测”——看起来像垂直，必须要有依据。

1.（24-25 七年级下·上海嘉定·期末）如图，直线 相交于点O， 平分 ， ．如果

，那么 ______ ．

2.（24-25 七年级下·全国·期中）如图，要在河岸 l上建一个水泵房引水到 A处．可过点 A作 于点 B，

则将水泵房建在 B处最节省水管长度，其数学道理是（   ）

A．两点之间线段最短 B．点到直线之间的距离垂线段最短

C．两点确定一条直线 D．垂直距离最短

3. （24-25 七年级下·全国·期中）如图，已知直线 与 相交于点O， ， ，垂足均为

O．若 ，则 的度数为（   ）

A．155° B．145° C．130° D．125°

4.（25-26 七年级上·上海·期中）如图，直线 和 相交于点 把 分成两部分，且



淘宝：学思创想

4 / 12
学科网（北京）股份有限公司

， 平分 ．

(1)如图 1，如果 ，求 的度数；

(2)如图 2，如果 ，则 的度数为___________．

5. （23-24 七年级下·上海金山·期中）按下列要求画图并填空：

如图，直线 和 相交于点O，M是 上的一点，

  

(1)过点M画出直线 的垂线，交直线 于点 N；

(2)过点M画出直线 的垂线，垂足为点 F；

(3)点M到点 N之间的距离是线段________的长；

(4)点O到直线 的距离是线段________的长．

题型三 命题、定理、定理 

答｜题｜模｜板

1. 命题先拆成**“如果……那么……”**，分清题设和结论。

2. 判断真假：真要说理，假举反例即可。

易｜错｜点｜拨
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改写命题时，容易漏写主语、条件写反。

1.（24-25 七年级下·上海·月考）下列叙述正确的是（    ）

A．过直线外一点可作两条直线与已知直线平行

B．直线外一点到这条直线的垂线的长度叫作点到直线的距离

C．过一点与已知直线垂直的直线有且只有一条

D．如果两条直线不垂直，那么这两条直线平行

2.（24-25 七年级下·上海崇明·期中）下列命题①互为补角的两个角都是锐角；②相等的角是对顶角；③两

条直线被第三条直线所截，内错角相等；④在同一平面内，平行于同一条直线的两条直线平行；⑤在同一

平面内，过一点有且只有一条直线与已知直线垂直．是真命题的个数为（　　）

A．1 B．2 C．3 D．4

3.（24-25 七年级下·全国·单元测试）如图，当风车的一片叶子 旋转到与地面 平行时，叶子 所在

的直线与地面 ______，理由是______．

4.（24-25 七年级下·上海杨浦·期中）下列命题的逆命题是假命题的是（   ）

A．若 ，则 B．若 ，则

C．若 ，则 D．若 ，则

5.（24-25 七年级下·上海虹口·期末）“和为钝角的两个角都是锐角”的逆命题是_________

6.（2025·江苏扬州·一模）要说明命题“若 ，则 ”是假命题，请举出一个反例： _____．

题型四 两直线平行 

答｜题｜模｜板
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1. 由角的关系推平行（判定），由平行推角的关系（性质）。

2. 多线平行时，用平行传递性：a∥b，b∥c ⇒ a∥c。

易｜错｜点｜拨

1. 判定和性质互逆，经常用反。

2. 只有两直线平行，同旁内角才互补，不平行不能用。

1.（24-25 七年级下·上海浦东新·期末）完成下列证明：

已知： ， ，求证： ．

证明： ①　　 ，

又 ，

∴ ，

②　　 ③　　 ．

∴ ④　　 ⑤　　 ．

（已知），

∴ ．

⑥　　 ．

2．（24-25 七年级下·上海虹口·期末）已知：如图， 中， 于点D， 于点G，线段

，点 E、A、C在同一直线上，求证： 平分 ．请把以下证明过程补充完整．

证明：∵ 于点D， 于点G，

∴
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∴ （_______）

∴ ______（_________），

_________（________）

∵ ，

∴ ______（________）

∴ ，即 平分 ．

3．（24-25 七年级下·上海崇明·期中）四边形 中，点 ，点 分别是 ， 上一点，直线 分

别交 ， 的延长线于 ， ． ， ；

(1)求证： ；

(2)若 ，那么 会和 平行吗？为什么？

4．（24-25 七年级下·上海奉贤·期中）阅读：

如图，已知 ， ， ．求证： ．

证明：因为 ，

所以 （依据___________________________________ ），

所以 （依据___________________________________ ），

(1)补说依据

(2)请继续完成本题的证明过程．

5．（24-25 七年级下·上海闵行·期中）如图，点D、E、H分别在线段 上，连接 ，过点 C
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画 交 的延长线于点 F，且满足 ，若 ， ，求证 ．

6．（22-23 七年级上·四川乐山·期末）如图， 于D， 于 F， ．

求证： ．

7．（24-25 七年级下·上海静安·期中）如图 1，数学课上老师将一副三角板按图中所示位置摆放，点 在直

线 上，且 ， 与 相交于点 ，其中 ， ， ，

， ．

(1)求此时 的度数；

(2)如图 2，若三角板 绕点 按顺时针方向旋转，当 时，求此时 的度数；

(3)在（2）的前提下，三角板 绕 点按逆时针方向以每秒 的速度旋转，设旋转的时间为

秒，当三角板 第一次回到图 的位置时，在这个旋转过程中，是否还存在三角板 的

某一条边与 平行的情况 若存在，请求出所有满足题意的 值；若不存在，请说明理由．
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题型五 平行线中的倒角模型 

答｜题｜模｜板

1. 平行线中的导角模型包括内拐和外拐。

2. 通常添加一条平行线，将问题转化为两直线平行同位角相等、内错角相等、同旁内角互补等问题。

易｜错｜点｜拨

一定要先有平行，后有三线八角

1．（24-25 七年级下·上海浦东新·期中）一条公路修到湖边时，需拐弯绕道而过，第一次拐弯 的度数

为 ，第二次拐弯 的度数为 ，到了点 后需要继续拐弯，此次拐弯后与第一次拐弯之前的道路

平行，则 的度数为（   ）

A． B． C． D．

2．（24-25 七年级下·上海黄浦·期中）如图①，已知长方形纸带 ， ， ， ，

点 、 分别在边 ， 上， ，如图②，将纸带先沿直线 折叠后，点 、 分别落在 、

的位置，如图③，将纸带再沿 折叠一次，使点 落在线段 上点 的位置，那么 的度数为

_______．

3．（24-25 七年级下·重庆·月考）如图，已知 是直线 ， 间的一点， 于点 ，

交 于点 ， ．
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(1)  ．

(2)如图 2，射线 从 出发，以每秒 的速度绕 点按逆时针方向旋转，当 垂直 时，立刻按原

速返回至 后停止运动；射线 从 出发，以每秒 的速度绕 点按逆时针方向旋转至 后停止运

动，若射线 ，射线 同时开始运动，设运动时间为 秒．

①当 时，请求出 的度数；

②当 时，请求出 的值．

4．（24-25 七年级下·福建福州·期中）已知点 均为定点，直线 ，点 为射线 上

一个动点（点 不与点 A重合），连接 ．

(1)如图 1，当点 在线段 上时，若 ，求 的度数．

(2)点 为直线 下方的动点，连接 ，使得 平分 ，

①如图 2，当点 在线段 上时，连接 ，若 平分 ，探究 与 之间的数量关系，

并证明；

②如图 3，当点 在直线 的下方运动时（点 在射线 上），射线 平分 ，点 在直线

的下方，且满足射线 ，若 ，请直接写出 的度数．

5．（24-25 七年级下·山西·期末）在学习了平行线的性质后，老师请同学们证明命题：两条平行线被第三
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条直线所截，一组同旁内角的平分线互相垂直．

小颖根据命题画出图形并写出如下的已知条件．

已知：如图 1， ，直线 分别交 于点 E，F． 的角平分线 与 的角平分

线 交于点G．

(1)直线 有何位置关系？直接写出结论 ．

(2)在图 1 的基础上，分别作 的角平分线 与 的角平分线 交于点M，得到图 2，求

的度数．

(3)如图 3， ，直线 分别交 于点 E，F，点O在直线 之间，且在直线 右侧，

的角平分线 与 的角平分线 交于点 P，请直接写出 与 满足的数量关系 ．

6．（24-25 七年级下·上海·期末）如图，现有一张长方形纸片 ，点 ， 在 上，点 ， 在

上，分别沿 ， 折叠，使点 和点 都落在点 处，点 的对应点为点 ．点 对应点为点 ．若

.，则 的度数为（　　）

A．104° B．106° C．96° D．132°

7．（24-25 七年级下·上海青浦·期末）将一副三角尺如图 1所示摆放， 分别在直线 上，

，直线 ．现将三角尺 绕点 以每秒 的速度顺时针旋转，同时三角

尺 绕点 以每秒 的速度顺时针旋转，如图 2，设时间为 秒，当 时，如果边 与三角尺

的一条直角边平行（旋转过程中三角尺任意两边所在的直线不重合），那么所有满足条件的 的值为
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___________．

8．（24-25 七年级下·上海闵行·期中）如图， ，现将一块含 的三角板 按如图 1放置，

， ，使点 、 分别在直线 、 上，设 ．

(1)求 的度数；

(2)如果 的角平分线 交直线 于点 ，如图 2．

①当 时，求 的度数；

②在①的条件下，如果点 是射线 上的一点，将三角板 绕着点 以每秒 的速度进行顺时针旋转，

同时射线 绕着点 以每秒 的速度进行顺时针旋转，射线 旋转一周后停止转动，同时三角板

也停止转动．当旋转多少时间时， 与 的一边平行？


