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专题 25.3 一次函数(概念和图像)

 

教学目标

1.  理解一次函数的概念：形如 y=kx+b（k、b 为常数，k≠0），能准确识别一次函数

例并能理解它与正比 函数的区别与联系;

2.会用”两点法”画一次函数图像，知道其是过(0,b)和(−
b
k

,0)的一条直线，掌握直线平

移的规律，会进行简单的平移；

教学重难点

1.重点

理解一次函数的概念，准确、规范地画一次函数的图像；

2.难点

一次函数图像的平移、轴对称等变换后表达式的确定.



淘宝：学思创想

2 / 16
学科网（北京）股份有限公司

知识点 01  一次函数的概念

1.一次函数

①形式上：一般地，形如____________（k≠0）的函数，叫作一次函数.

②本质上：左边是变量 y，右边是形如 kx+b 的关于 x 的____________.

2. 例一次函数与正比 函数的关系

对于一次函数 y=kx+b（k≠0），当_______时，表达式 y=kx+b（k≠0）就成为 y=kx（k≠0），这时 y 是 x 的

例正比 函数. 例所以，正比 函数是一次函数的 例特 .

【 】即学即练

例 1 根据下列变量 x、y 之间的关系式，判断 y 是不是 x 的一次函数?如果是一次函数，指出其中 k、b 分别

是多少？

(1)y=2x;(2)y=3(1-x)（3）y=
4

2 x−1
 (4)y=−2 x2m−3+m

解：（1）因为 2x 是一次式，所以 y=2x 是一次函数,其中 k=_____,b=_____；

（2）因为 3(1-x)是一次式，所以 y=3(1-x)是一次函数,其中 k=_____,b=_____；

（3）因为
4

2 x−1
 不是一次式，所以 y=

4
2 x−1

不是一次函数；

（4）当 2m-3=1,即 m=_____时，y=−2 x2m−3+m可化简为_____,所以 y 是关于 x 的一次函数，其中

k=_____,b=_____；

当 2m-3≠1,即 m≠2时，−2 x2m−3+m不是一次式,所以 y 不是关于 x 的一次函数.

【 】点睛 辨析一次函数 y=3(1-x)各项系数时不能只看形式，要看本质.

2.一次函数表达式的确定——待定系数法

(1)一般步骤：

第一步“设”：设函数的表达式为 y=kx+b(其中 k、b 是待定系数，且 k≠0);

第二步“列”：将已知的 x、y 的对应值代入所设表达式中，列出关于 k、b 的方程组；

第三步“解”：解方程组，求出 k 与 b 的值；

第四步“答”：将所求 k、b 的值代回所设的表达式中，写出函数的表达式.

(2)常见类型

①已知两对 x,y的值
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策略：直接代入表达式列出关于 k,b 的二元一次方程组；

②已知函数图像经过两个已知点，如 P（m1,n1）和 Q（m2,n2）

策略：把 x=m1,y=_ _ _ _和 x=m2,y=_ _ _ _代入表达式列出关于 k,b 的二元一次方程组；

③根据数量关系列式

如“油箱剩油模型”：汽车油箱有油 40 升，每小时耗油 8 升，求剩油量 y(升)与行驶时间 t(h)之间的函数关系

y=________(0≤t≤5)

④根据表格数据规律列式

例 例（举 见 3）

【 】即学即练

例 2 已知 y 是 x 的一次函数，当 x=2 时，y=-1;当 x=3 时，y=2.

请问，若 x=3,y 等于多少？

解：设所求一次函数的表达式为______________(k≠0).

因为当 x=2 时，y=-1,当 x=5 时，y=8,所以

可得方程组________________________

解二元一次方程组，得___________

所以，这个一次函数的表达式为____________.

当 x=3 时，y=___________

所以当 x=3 时，y=____.

例 3 一次试验中，小明把一根弹簧的上端固定，在其下端悬挂砝码，下面是测得的弹簧长度 与所挂

砝码的质量 的一组对应值：

0 1 2 3 4 5 …

1

8
20 22

2

4
26

2

8
…

请写出 与 之间的关系式．

解析：从表格看出弹簧原长____厘米，砝码每增加 1 克，弹簧长度伸长____厘米，所以 y=________

知识点 02  一次函数的图像

1.一次函数的图像

一次函数 y=kx+b(k≠0)的图像是一条___________，记作直线___________；直线 y=kx+b 经过点（_____，
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0）和点（0，______）.

2.画一次函数图像的步骤

①列表

②描点

③连线

3.直线 y=kx+b 经过 P（m,n）与点 P（m,n）在直线 y=kx+b 上的含义

直 线 y=kx+b 经 过 点 P （ m,n ） ⟺ x=______,y=______ 满 足 表 达 式 y=______⟺ 把

x= _ _ _ _ _ _ , y= _ _ _ _ _ _代入表达式 y=kx+b，能使表达式左右两边的值相等.

4.直线 y=kx+b与坐标轴交点坐标

求与 x 轴交点的坐标⇒把 y=______代入表达式 y=kx+b 求出 x______，则点（_____，0）就是直线 y=kx+b

与 x 轴的交点坐标；

求与 y 轴交点的坐标⇒把 x=______代入表达式 y=kx+b 求出 y=______，则点（0,______）就是直线 y=kx+b

与 y 轴的交点坐标；

5.一次函数的截距

一条直线与 y 轴的交点的______称为这条直线在 y轴上的截距，简称直线的______.直线 y=kx+b(k≠0)与 y

轴的交点坐标是(0,______),直线 y=kx+b(k≠0)的截距是______.

易错点辨析：一次函数的“截距”是个坐标，不是个距离.

6.平移直线

（1）平移规律

一次函数 y=kx+b(k≠0) 例的图像可以看成是由正比 函数 y=kx(k≠0)的图像平移得到的.平移前后的两条直线互

相平行；

直线 y=k1x+b1与直线 y=k2x+b2平行⟺k1=k2，b1≠b2

（2）平移类型

①上下平移（k不变，b上加下减）  

②左右平移（k不变，m左加右减）  y=kx+b ⇒  y=k(x+m)+b

（3）关于求直线平移、旋转、轴对称的表达式的通用方法

①先求点变换后的坐标；

②再用待定系数法确定直线变换后的表达式.

【 】即学即练

例 4 在平面直角坐标系中画出函数 y=
2
3

x-2 的图像.
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（1）将函数 y=
2
3

x-2 的图像向上平移 2 个单位、4 个单位，在同一直角坐标系中分别画出平移后的图像，

并写出平移后的图像表达式；

（2）画出函数 y=
2
3

x-2 的图像关于 y 轴轴对称的图形，并求出它的解析式。

【 】分析 本题考察了直线的平移、轴对称 .欲求直线变换后的表达式，先求点的变换后的坐标，再用待定系

数法求表达式.

【 】详解 解；列表

x 0

y=
2
3

x-2 0

描点、连线函数 y=
2
3

x-2 的图像如下图所示.

(1)将直线 y=
2
3

x-2 向上平移 2 个单位、4 个单位后图像如下图所示；

因为直线 y=
2
3

x-2 经过点（______，0）和（0，______）所以将直线 y=
2
3

x-2 向上平移 2 个单位、4 个单位

后，它们一定分别经过点（______，______）、（0，0）和（______，______）、（0，2）.

设向上平移 2 个单位后的直线为 y=k1x+b1,向上平移 4 个单位后的直线为 y=k2x+b2，

由题意得到{3 k1+b1=2b1=0
 ，{3 k2+b2=4b2=2

分别解之得{k1= 23b1=0
 ，{k2= 23b2=2

∴直线 y=
2
3

x-2 向上平移 2 个单位后表达式为 y=______;
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直线 y=
2
3

x-2 向上平移 4 个单位后表达式为 y=______;

（2）函数 y=
2
3

x-2 的图像关于 y 轴轴对称的图形如图所示；

直线 y=
2
3

x-2 与 x 轴交于点（______，0）与 y 轴交于点（0，______）

因为他们关于 y 轴的对称点分别为（______，______）和（______，______）,

设直线 y=
2
3

x-关于 y 轴轴对称的直线表达式是 y=kx+b

由题意，得

           _______________

解之得，k=________,b=_________

∴直线 y=
2
3

x-2 关于 y 轴轴对称的直线表达式是 y=____________.

【 】点睛 本题若掌握平移的规律，解题将更加便捷，一次函数图像的上下平移规律是“k 不变，b 上加下

减，”

所以直线 y=
2
3

x-2 向上平移 2 个单位后表达式为 y=
2
3

x-2+2，即 y=
2
3

x.

题型 01  一次函数的概念

【典例 1】1 例．下列函数中，是一次函数但不是正比 函数的是（    ）

A． B． C． D．

【变式 1】下列说法错误的是（   ）

A． 例是正比 函数，也是一次函数

B． 例是一次函数，也是正比 函数

C．商品单价一定，总金额与商品数量成正比

D．如果 是一次函数，那么

【变式 2】已知函数 ．

（1）当 m        时，y 是 x 的一次函数．

（2）当 m        时，y 是 x 例的正比 函数．
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【变式 3】关于 x 的函数 是一次函数，则 m 的值为       ．

【变式 4】已知 y 与 x－3 例成正比 ，当 x＝4 时，y＝3．

(1)求出 y 与 x 之间的函数关系式；

(2)y 与 x 之间是什么函数关系？ 并在平面直角坐标系中画出该函数的图像；

(3)当 x＝2.5 时，y 的值为 ．

题型 02 求一次函数的表达式

【典例 1】已知 y 是 x 的一次函数，且当 x＝4 时，y＝9；当 x＝6 时，y＝﹣1．

（1）求这个一次函数的表达式；

（2）当 x＝1 时，求 y 的值．

【变式 1】一次函数的图象经过点（1，2）和点（-2，5）．

（1）求出该一次函数的解析式；

（2）当 x=10 时，y 的值是多少？

（3）当 y=12 时，x 的值是多少？

【变式 2】如图，把含 45°角的直角三角板放置在平面直角坐标系中，其中 A（－2，0），B（0，1），求

直线 BC 的表达式．

【变式 3】已知一次函数 y＝kx+b 的图象与 y 轴的交点是（0，3），且过点（2，﹣1）．

（1）求该一次函数的解析式；

（2）画出该一次函数的图象，并根据图象回答：当 x取何值时，一次函数 y＝kx+b 的函数值大于 3？
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【变式 4】一次函数 y＝kx＋b 的图象经过 A（3，2），B（1，6）两点．

(1)求 k，b 的值；

(2)判断点 P（－1，10）是否在该函数的图象上．

题型 03 一次函数的图像

【典例 1】画出函数 的图像，并根据图像回答下列问题：

(1)函数图像与 x 轴、y 轴的交点坐标分别是什么？

(2)当 x取何值时， ？

【变式 1】在同一平面直角坐标系中画出下列一次函数的图象，并分别指出图象经过哪些象限．
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(1) ；

(2) ；

(3) ；

【变式 2】已知一次函数 的图象与 轴相交于点 ，与 轴相交于点

(1)直接写出 ， 两点的坐标；

(2)在平面直角坐标系中画出函数 的图象．

【变式 3】已知一次函数 ．

(1)画出该函数的图象．

(2)已知该一次函数的图象与 轴、 轴的交点为 ， ，求 的面积．

【变式 4】在如图所示的坐标系下，
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(1)画出函数 与 的图象；

(2)求方程组

题型 04 求一次函数图像与坐标轴交点坐标

【典例 1】一次函数 与 y 轴的交点坐标是（   ）

A． B． C． D．

【变式 1】一次函数 的图象与 轴的交点坐标是（    ）

A． B． C． D．

【变式 2】直线 与坐标轴交于两点，则直线与 x 轴所夹的锐角的度数为（   ）

A． B． C． D．

【变式 3】在平面直角坐标系中，已知一次函数 ，完成下列问题：

(1)画出一次函数 的图象；

x … …

y … …
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(2)当 时，x 的范围是______；

(3)将直线 沿 y 轴向下平移 3 个单位长度，平移后的函数表达式为______．

【变式 4】已知一次函数 ．

(1)在如图所示的平面直角坐标系中，画出函数的图象．

(2)①求图象与 x 轴的交点 A 的坐标，与 y 轴的交点 B 的坐标．

②求 的面积．

(3)写出图象上到 x 轴的距离等于 2 的点的坐标：___________________________．

 

题型 05 一次函数的截距

【典例 1】一次函数 的截距为        ．

【变式 1】函数 的图象在 y 轴上的截距为       ．

【变式 2】已知一次函数 的截距是 2，那么             ．

【变式 3】平行于直线 且在 轴上的截距为 2 的直线表达式为      ．

【变式 4】已知一次函数的图象在 y 轴上的截距是 5，且过点 ，则该函数的解析式是            ．
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题型 05 一次函数图像的平移的规律

【典例 1】如果通过平移直线 得到 ，那么直线 须（    ）

A．向上平移 3 个单位长度 B．向下平移 3 个单位长度

C．向上平移 个单位长度 D．向下平移 个单位长度

【变式 1】若将直线 向上平移 4 个单位长度后得到新的直线 ，则 的值为（   ）

A． B． C．3 D．5

【变式 2】将直线 向下平移 3 个单位长度得到直线 ，则直线 的解析式为        ．

【变式 3】 例将正比 函数 的图象向左平移两个单位长度，平移后的图象相应的函数表达式为   

．

【变式 4】如图直线 与 y 轴交于点 A，点 B 为该直线上一点，且点 B 的纵坐标是 6．

(1)求点 A 和点 B 的坐标；

(2)把直线 向下平移 7 个单位长度，若平移后的直线与 x 轴交于点 C，连接 ， ，求 的

面积．

 

一、单选题
1 例．下列函数中，是一次函数但不是正比 函数的是（    ）
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A． B． C． D．

2．在平面直角坐标系中，若将直线 向右平移 3 个单位长度后，恰好经过原点，则 m 的值为

（     ）

A． B．3 C．6 D．

二、填空题

3．若 为一次函数，则          ．

4．若 是关于 的一次函数，则 ， 应满足的条件是            ．

5．将直线 向上平移 3 个单位长度，所得直线的解析式为      ．

6．将一次函数 的图象向下平移 3 个单位，若平移后的函数图象与一次函数 的

图象重合，则             ．

7. 直线 在 轴上的截距是      ．

8．直线 向下平移      个单位后，所得的直线在 轴上的截距是 ．

9．关于 的一次函数 的图像在 轴上的截距为正实数，则 的范围是      ．

三、解答题
10. 在同一直角坐标系内画出下列函数的图象：

（1） ；

（2） ；

（3） ．

x 0 1

-1 3

1 5

-1 -5

11．在同一直角坐标系中画出函数 和 的图象．

列表：

x … 0 1 2 …

… …
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… …

… …

描点、连线：

7．已知函数 ．

(1)若函数图象经过原点，求 m 的值；

(2)若函数的图象平行于直线 ，求 m 的值；

(3)若当 时， ，求该函数图象与 x 轴的交点坐标．

8．已知一次函数 ．

(1)画出函数图象，观察图象，当 时， 的取值范围是__________；

(2)平移上述函数的图象后经过点 ，求平移后的函数表达式；

9．如图，已知直线 分别交 x 轴、y 轴于点 ．
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(1)用含 b 的代数式表示点 A 的坐标为________；

(2)如果 的面积等于 4，求 b 的值．

10．在平面直角坐标系中，已知一次函数 ，完成下列问题：

(1)画出一次函数 的图像；

(2)此函数图像与坐标轴围成的三角形的面积是________；

(3)将直线 沿 y 轴向下平移 3 个单位长度，平移后的直线与 x 轴交于点 A，与 y 轴交于点 B．在 y

轴有一点 P，使 的面积等于 2，则点 P 的坐标是________．

11. 直线 交 x 轴于点 A，交 y 轴于点 B，点 C 与点 A 关于 y 轴对称，点 D 与点 B 关于 x 轴对称．

(1)求直线 CD 的表达式；

(2)若点 在直线 CD 上，求 m 的值．

12．如图，在平面直角坐标系 中，直线 与 x 轴交于点 A，与 y 轴交于点 B．
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(1)求点 A，B 的坐标；

(2)求 的长及点 O 到直线 l 的距离；

(3)将直线 l 向下平移 20 个单位长度得到直线 ，直接写出 l 与 之间的距离．


