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专题 02 反比例函数与一次函数的综合

题型一：反比例函数与一次函数的图象性质

题型二：反比例函数与一次函数图象交点问题

题型三：反比例函数与一次函数的增减性

题型四：反比例函数与一次函数的面积问题

题型五：反比例函数与一次函数的实际应用问题

题型六：  反比例函数与一次函数的几何综合问题

题型 01 反比例函数与一次函数图象性质

1．函数 与 在同一坐标平面内的大致图象是（    ）

A．（1）和（2） B．（1）和（3） C．（2）和（3） D．（2）和（4）
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2．函数 和 在同一直角坐标系中的大致图像是（    ）

A．  B．  C．  D．

3．在同一平面直角坐标系中，当 时，一次函数 与反比例函数 的图象大致是（    ）

A． B． C． D．

4．在同一平面直角坐标系中，若 ，则函数 与 的大致图象是（    ）

A． B． C． D．

5．已知函数 中，在每个象限内， 随 的增大而减小，那么它和函数 在同一直

角坐标平面内的大致图象是（    ）

A． B． C． D．
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6．已知关于 的函数 和 ，它们在同一平面直角坐标系中的大致图象是下列图中

的（    ）

A． B． C． D．

题型 02 反比例函数与一次函数图象交点问题

1．如果函数 与 的图像有公共点，那么下列 的值中，满足条件的是（    ）

A． B．0 C．1 D．2

2．反比例函数 的图象与正比例函数 的图象的一个交点为 ，则另一个交点是（    ）

A． B． C． D．

3．正比例函数 的图象与反比例函数 的图象有一个交点的纵坐标是 2，则 _____．

4．直线 与双曲线 交于 ， 两点，已知点 坐标 ，则点 坐标为__________．

5．正比例函数 的图象与反比例函数 （k 为常数且 ）的图象交于点 ，求此反比例

函数的表达式．
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6．已知反比例函数 的图象与一次函数 的图象交于点 ．

(1)求 k 与 m 的值；

(2)求反比例函数图象与一次函数图象的另一个交点 B 的坐标．

7．如图，一次函数 的图像与 x 轴、y 轴分别交于 A、B 两点，与反比例函数 的

图像交于点 C，过点 B 作 x 轴的平行线与该反比例函数 的图像交于点 D，连接 ．

(1)求 A、B 两点的坐标；

(2)如果 ，求 k 的值．

8．如图，在平面直角坐标系 中，直线 与反比例函数 在第一象限内的图像交于点

，点 在直线 上．

(1)求点 、 的坐标；
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(2)点 C 在反比例函数 的图像上，如果 ，将直线 平移，使其经过点 ，求平移

后所得直线的表达式．

题型 03  反比例函数与一次函数的增减性

1．如图，直线 与坐标轴分别交于点 ， ，与双曲线 交于点 ，根据

图像求出不等式 的解集（　　）

A． B． C． D．

2．如图，在平面直角坐标系中，一次函数 的图象与反比例函数 的图象分别交于 两点．

根据图象信息，可得关于 的不等式 的解集为（　　）



6 / 21

淘宝：学思创想

学科网（北京）股份有限公司

学科网（北京）股份有限公司

A． B． 或

C． D． 或

3．正比例函数 的图象与反比例函数 的图象交于 两点，点 的横坐标为

．当 时， 的取值范围是___________．

4．如图，一次函数 的图象与反比例函数 的图象交于 M、N 两点，观察图象知，不等式

的解集为_______．
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5．反比例函数 的图像与一次函数 的图像交于点 和点 ，当 时，请

写出自变量 x 的取值范围_________．

6．如图，一次函数 与反比例函数 的图象交于 ， 两点，与

y 轴交于点 ．

(1)求 m 与 n 之间的关系式；

(2)求一次函数与反比例函数的表达式；

(3)根据图象直接写出不等式 的解集．

7．如图，直线 与双曲线 相交于 ，B 两点，与 轴相交于点 ．

(1)分别求一次函数与反比例函数的表达式；
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(2)直接写出当 时，关于 的不等式 的解集．

8．如图，一次函数 的图像与反比例函数 的图像相交于 、 两点．

(1)求出两函数解析式；

(2)根据图像回答：当 为何值时，一次函数的函数值大于反比例函数的函数值？

题型 04  反比例函数与一次函数的面积问题

1．如图，两个反比例函数 和 在第一象限内的图象分别是 和 ，设点 在 上， 轴

于点 ，交 于点 ，则 的面积为（   ）
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A．4 B．2 C．1 D．无法计算

2．如图，在平面直角坐标系中，正方形 的顶点 A、B 分别在 x 轴、y 轴正半轴上，顶点 C、D 位于第

一象限，反比例函数 的图象经过正方形 的对角线的交点 若 的面积为 ，正方

形边长为 3，则 k 的值为（    ）

A．2 B． C．3 D．

3．如图，过反比例函数 的图象上一点 作 轴的垂线交反比例函数 的图象于点 ，

连接 、 ，若 的面积为 ，则 的值为（   ）
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A． B． C． D．

4．如图，正比例函数 与反比例函数 的图象相交于 、 两点， 轴于点 ，连接 ，

则 的面积为______．

5．如图， 中，点 C 在 x 轴上， ， 轴， ，若反比例函数 的图象经过

点 B，则 k 的值为________．

6．如图，点 A 在函数 的图像上，点 B 在函数 的图像上，且 轴， 轴
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于点 C，则四边形 的面积为_______________

∵ 轴，

∴ 轴，

7．如图，在平面直角坐标系中，菱形 的顶点 是坐标原点，点 在 轴上，点 在反比例函数

的图象上．若菱形 的面积是 8，则这个反比例函数的表达式是______．

8．如图，在平面直角坐标系中，已知点 ，过点 作坐标轴的平行线分别交反比例函数 的

图像于 ， 两点，连接 ， ， ．若阴影部分的面积为 8，则 的值为______．
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9．如图，正方形 、 的顶点 、 、 在坐标轴上，点 在 上，点 、 在函数 的

图像上，已知正方形 的面积为 ．

(1)求 的值和直线 的解析式；

(2)求正方形 的边长．

10．如图，矩形 的面积为 ，其顶点 A、C 分别在 y 轴和 x 轴的正半轴上．反比例函数的图像与 、

分别交于点 、 ， ．连结 、 、 ．

(1)若 的面积为 3，求： 的面积；
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(2)若 ，求反比例函数解析式．

题型 05  反比例函数与一次函数的实际应用问题

1．某药品研究所开发一种抗菌新药，临床实验中测得成人服药后血液中药物浓度 y（微克/毫升）与服药

时间 x（小时）之间的函数关系图象由一条线段和一段曲线组成，如图（当 时，y 与 x 成反比例）．则

血液中药物浓度不低于 4 微克/毫升的持续时间为（    ）

  

A．4 小时 B．6 小时 C．8 小时 D．10 小时

2．为了响应“绿水青山就是金山银山”的号召，建设生态文明，德州市某工厂自 年 月开始限产并进行

治污改造，其月利润 万元 与月份 之间的变化如图所示，治污完成前是反比例函数图像的一部分，治

污完成后是一次函数图像的部分，下列选项错误的是（    ）

A． 月份的利润为 万元
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B．治污改造完成后每月利润比前一个月增加 万元

C． 月份该厂利润达到 万元

D．治污改造完成前后共有 个月的利润低于 万元

3．智能饮水机接通电源后开始自动加热，水温每分钟上升 ，加热到 时，饮水机自动停止加热，

水温开始下降，在水温开始下降的过程中，水温 与通电时间 成反比例关系．当水温降至室温

时，饮水机再次自动加热，重复上述过程．设某天水温和室温均为 ，接通电源后，水温 与通电

时间 之间的关系如图所示．

  

(1)求当 时，y 与 x 之间的函数表达式；

(2)加热一次，水温不低于 的时间有多长？

4．下图是通过实验测得的一种抗过敏药物服用后，随时间的变化其有效成分含量在人体血液中的变化情

况，在最初 30 分钟含量会直线上升，然后在 30 分钟至 200 分钟间稳定在饱和状态，人体血液中含量恒为

100 个计量单位，之后就会逐步下降，下降过程中人体血液中有效成分含量 y 个计量单位与时间 x 分钟之间
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大致符合函数 （ ，k 为常数）．

(1)求 k 的值；

(2)如果这种抗过敏药物在人体血液中的含量低于 40 个计量单位时，就会失去抗过敏的效果，那么这种抗

过敏药物隔多少时间需服用一次（结果精确到 1 小时）．（参考数据： ， ，

）

5．生物实践小组搜集了某种植园温室大棚智能控制系统测试阶段 时的温度变化，并绘制出大棚内的

温度 随时间 （时）变化的图象，如图所示，点 表示智能控制系统在 0 时启动，此时大棚内的温度

为 ，线段 表示升温阶段，线段 表示恒温阶段，双曲线的一部分 表示恒温系统关闭阶段，点

表示 24 时温度降到 ．

(1)线段 的函数解析式和定义域为______；
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(2)双曲线 段的函数解析式和定义域为______；

(3)求该大棚在 时内，温度不低于 的时长是______；

(4)此地日出时间为 ，日落时间为 ，为保证该大棚中的植物至少有 9 小时的光照且在此期间大棚

温度不低于 ，小组同学决定推迟智能控制系统的启动时间，至少推迟______小时，能满足上述要求．

(1)根据图中信息，分别求出两段图像所对应的函数的解析式，并写出各自的定义域；

(2)若有另一辆同款电动车，与原电动车同时以同样的起始速度启动加速，但在 30 个单位时间内都不停止

加速，那么两车的速度差能否达到 10 个单位速度的差距？若可能，问经过多少个单位时间达到此速度差；

若不可能，请说明理由．

7．双十一促销活动开始，甲乙两家商场采用了不同的促销方案．如果用优惠率 （其中 代表优惠金

额， 代表顾客购买商品的总金额）衡量消费者受益程度，则甲乙两商场的优惠率 与顾客购买总金

额 （元）之间的函数关系分别如图所示，其中 成反比例函数关系，且总金额m（元）的取值范围

满足 ．
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(1) ___________；用含m 的代数式表示 ：___________．

(2)当购买总金额m（元）在 的条件下时，指出甲、乙两家商场正在采取的促销方案分别是什

么？

甲：___________；乙：___________

(3)完全相同的商品，在甲、乙两家商场的标价都是 m 元（ ），选择哪家商场购买该商品花钱

少？请说明理由．

8．某款三明治机制作三明治的工作原理如下：

①预热阶段：开机 1 分钟空烧预热至 ，机器温度 与时间 成正比例函数关系；

②操作阶段：操作 3 分钟后机器温度均衡升至最高温度 后保持恒温状态，机器温度 与时间 成一

次函数关系；

③断电阶段：操作完成后进行断电降温，机器温度 与时间 成反比例关系．如图所示为某次制作三明治

时机器温度 （ ）与时间 （ ）的函数图象，请结合图象回答下列问题：
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(1)当 时，求机器温度 与时间 的函数关系式；

(2)求三明治机工作温度在 及其以上持续的时间．

题型 06  反比例函数与一次函数的几何综合问题

1．如图，点 和点 A 在反比例函数 的图象上，连接 ．若 ，且

，则 k 的值为________．

2．如图，在平面直角坐标系中，坐标原点 ，分别过点 A，B 作 y 轴的平行线交

反比例函数 的图象于点 D，C．当四边形 为平行四边形时，k 的值为________．
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3．如图，四边形 是菱形， ，点 ，双曲线 经过点 C，与边 交于点 D．

(1)求双曲线的解析式；

(2)连接 ，求 的面积．

4．如图，在 中， ，且点 A 的坐标为 ，过点 的直线 轴，分别交 、 于

D、E 两点．反比例函数 的图象与线段 相交于点 M，将点 沿直线 l 对折后，点 

A 的对应点 H恰好落在该反比例函数的图象上．

(1)求这个反比例函数的表达式；

(2)求点 M 的坐标．（结果保留根号）
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5．如图，等腰直角 的直角顶点 B 的坐标为 ， 平行于 轴，点 C 在反比例函数

的图象上，若 交 轴于点 D， ．

(1)求反比例函数的解析式；

(2)将 沿 轴正方向平移，使 边与反比例函数的图象正好只有一个交点时，设平移距离为 ，请

直接写出 的值．

6．如图，一次函数 的图象与反比例函数 的图象相交于 ， 两点，且与两坐标轴

分别相交于 ， 两点，过点 作 轴，垂足为点 ， 是 的中位线．

(1)求反比例函数的表达式；

(2)若点 是反比例函数图象上的一点，且点 的横坐标为 ，求四边形 的面积．

7．如图，在平面直角坐标系 中，直线 与 x 轴的交点为 ，与 y 轴的交点为 ，C
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是线段 上一点，点 D 在线段 上，将 沿 翻折，得到 ．

(1)求一次函数 的表达式；

(2)若点 在反比例函数 图象上，且 ， ，求 m 的值及点 C 的坐标．

8．如图，在 中，点 B 在 y 轴上， ， ，反比例函数 的图象经过点 ，

直线 垂直平分 ，交 于点 ，交 轴于点 ，交 轴于点 ．

(1)求点 的坐标及 的长．

(2)求点 的坐标．


