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专题 01 一元一次方程 压轴题

题型一：一元一次方程的特殊解法

题型二：含参数的一元一次方程解法

题型三：含绝对值的一元一次方程解法

题型四：一元一次方程在数轴的应用

题型五：化简绝对值

题型六：新定义题

题型七：一元一次方程的实际应用

题型八：幻方问题

题型一：一元一次方程的特殊解法

1． 的解为（   ）

A． B． C． D．

2．解方程：

题型二：含参数的一元一次方程解法

3．若关于 的一元一次方程 的解为 ，则关于 的一元一次方程

的解为      ．

4．已知关于 x的方程 ，该方程的解为 ，则关于 y的方程 的解

为      ．
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5．已知关于 x的一元一次方程 的解是 ，关于 y的一元一次方程

的解是 （其中 b和 c是含有 y的代数式），则下列结论符合条件的是（    ）

A． B．

C． D．

6．(1)已知关于 的一次方程 无解，则 的值为      ．

(2)如果 、 为常数，关于 的方程 ，无论 为何值，方程的解总是 ，那么

       ，                     ．

(3)若关于 的方程 有无数个解，则 的值为        ．

7．已知关于 的方程 有非负整数解，则整数 的所有可能的取值的和为（　　）

A． B． C． D．

题型三：含绝对值的一元一次方程解法

8．满足方程 的整数 x有（    ）个

A．0 个 B．1 个 C．2 个 D．3 个

9．已知关于 x的方程 有三个解，则           .

10．已知关于 的绝对值方程 有三个解，则     ．

题型四：一元一次方程在数轴的应用

11．如图，数轴上的点O和点 A分别表示 0 和 10，点 P是线段OA上一动点．点 P沿O→A→O以每秒 2 个

单位的速度往返运动 1 次，B是线段OA的中点，设点 P运动时间为 t秒（t不超过 10 秒）．若点 P在运动

过程中，当 PB＝2 时，则运动时间 t的值为（    ）

A． 秒或 秒
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B． 秒或 秒或 秒或 秒

C．3 秒或 7 秒或 秒或 秒

D． 秒或 秒或 秒或 秒

12．如图，数轴上 两点所对应的数分别是 和 ，且 ．

  

(1)则 ________， ________， 两点之间的距离 ________；

(2)有一动点 从点 出发第一次向左运动 1 个单位长度，然后在新的位置第二次运动，向右运动 2 个单位

长度，在此位置第三次运动，向左运动 3 个单位长度，在此位置第四次运动，向右运动 4 个单位长度…，

按照如此规律不断地左右运动，当运动到 2023 次时，求点 所对应的有理数．

(3)在（2）的条件下，点 在某次运动时恰好到达某一个位置，使点 到点 的距离是点 到点 的距离的

2 倍？请求出此时点 的位置，并直接写出是第几次运动．

13．点 分别对应数轴上的数 ，且 满足 ，点 是线段 上一点，

．

（1）直接写出  ，  ，点 对应的数为 ；

（2）点 从点 出发以每秒 1 个单位长度的速度向左运动，点 从点 出发以每秒 2 个单位长度的速度向

左运动，设运动时间为 秒．

①在运动过程中， 的值是否发生变化？若不变求出其值，若变化，写出变化范围；

②若 ，求 的值；

③若动点 同时从点 出发，以每秒 4 个单位长度的速度向右运动，与点 相遇后，立即以同样的速度返

回， 为何值时， 恰好是 的中点．

14．综合与实践：
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如图，将一条数轴在原点 和点 处各折一下，得到一条“折线数轴”．图中点 表示 ，点 表示 10，

点 表示 18，我们称点 和点 在数轴上相距 28 个长度单位．动点 同时开始运动，点 从点 出发，

以 2 单位/秒的速度沿着“折线数轴”的正方向运动，从点 运动到点 期间速度变为原来的一半，之后立刻

恢复原速，直至点 处停止运动；点 从点 出发，以 1 单位/秒的速度沿着数轴的负方向运动，从点 运

动到点 期间速度变为原来的两倍，之后也立刻恢复原速，直至点 处停止运动．设运动的时间为 秒．

问：

  

(1)当点 运动 2 秒时，点 在数轴上表示的数是______；当点 运动 10 秒时，点 在数轴上表示的数是

______；

(2)动点 从点 运动至 点需要多少时间？

(3) 两点何时相遇？相遇时，求出相遇点 所对应的数是多少？

(4)在整个运动过程中，是否在线段 上存在 两点在数轴上相距的长度与 两点在数轴上相距的

长度相等？（若存在，请求出 的值；若不存在，请说明理由）

题型五：化简绝对值

15．阅读下列有关材料并解决有关问题．

我们知道 ，现在我们可以利用这一结论来化简含有绝对值的代数式．

例如：化简代数式 时，可令 和 ，分别求得 和 （称 ，2 分别为

与 的零点值）．在有理数范围内，零点值 和 可将全体有理数分成不重复且不遗漏的

三种情况：① ；② ；③ ．化简 时，对应三种情况为：①当 时 ，原

式 ；②当 时，原式 ；③当 时 ，原式

．
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通过以上阅读，请你解决问题：

(1) 零点值是_________和_________；

(2)化简代数式 ；

(3)解方程 ；

(4) 的最小值为_________，此时 的取值范围为____________．

16．在数轴上，表示数m与 n的点之间的距离可以表示为 ．例如：在数轴上，表示数－3 与 2 的点

之间的距离是 ，表示数－4 与－1 的点之间的距离是 ．

利用上述结论解决如下问题：

(1)若 ，则 x＝ ；若 ，则 x＝ ；

(2)点 A、B为数轴上的两个动点，点 A表示的数是 a，点 B表示的数是 b，且 （ ），点 C表

示的数为－3，若 A、B、C三点中的某一个点是另两个点组成的线段的中点，求 a、b的值．

(3)求 的最小值以及此时 x的值；

(4)已知 ，求 的最大值和最小值．

题型六：新定义题

17．若规定：如果将两个一元一次方程的解相减，差的绝对值为Q，我们称这两个方程为“值Q方程”．

例如：方程 的解是 ，方程 的解是 ，

∵ ，∴方程 与方程 是“值 3 方程”．

(1)下列方程中：① ，② ，③ ，组合满足为“值 1 方程”的是______，

组合满足“值 6 方程”的是______（只填序号）；

(2)若关于 x的一元一次方程 和 是“值 2 方程”，求 a的值；

(3)无论 k取任何数，关于 x的方程 与关于 y的方程 是“值 3 方程”，求mn的
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值．

18．阅读理解：对于有理数 ， ， ， ，若 ，则称 和 关于 的“美好关联数”为 ，例

如， ，则 2 和 3 关于 1 的“美好关联数”为 3．

(1) 和 5 关于 2 的“美好关联数”为 ；

(2)若 和 5 关于 3 的“美好关联数”为 4，求 的值；

(3)若 和 关于 1 的“美好关联数”为 1， 和 关于 2 的“美好关联数”为 1， 和 关于 3 的“美好关联数”

为 1， 和 关于 4 的“美好关联数”为 1， 和 关于 5 的“美好关联数”为 1，…， 和 关于 100 的“美

好关联数”为 1，… 

① 的最小值为 ；

②试求 的最小值．

19．定义：如果两个一元一次方程的解之和为 1，我们就称这两个方程互为“阳光方程”．例如： 的解

为 ， 的解为 ，所以这两个方程互为“阳光方程”．

(1)若关于 x的一元一次方程 与 是“阳光方程”，则 　　；

(2)已知两个一元一次方程互为“阳光方程”，且这两个“阳光方程”的解的差为 5．若其中一个方程的解为

，求 k的值；

(3)① 已知关于 x的一元一次方程 的解是 ，请写出解是 的关于 y的一元一

次方程： （只需要补充含有 y的代数式）；

②若关于 x的一元一次方程 和 互为“阳光方程”，则关于 y的一元一次方程

的解为 ．

20．我们规定，若关于 的一元一次方程 的解为 ，则称该方程为“天心方程”．例如，

的解为 ，而 ，则该方程 就是“天心方程”．请根据上述规定解答下列问题：

(1)一元一次方程 _______（填“是”或“不是”） “天心方程”．
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(2)若关于 的一元一次方程 是“天心方程”，则 _______．

(3)若关于 的一元一次方程 是“天心方程”，且它的解为 ，求 的值．

(4)若关于 的一元一次方程 和关于 的一元一次方程 都是“天心方程”，求代数式

的值．

题型七：一元一次方程的实际应用

21．为了加强公民的节水意识，合理利用水资源，某市采用价格调控手段达到节水的目的，下表是调控后

的价目表．

价目表

每月用水量 单价

不超过 6吨的部分 2 元/吨

超出 6吨不超出 10吨的部分 4 元/吨

超出 10吨的部分 8 元/吨

注：水费按月结算．

(1)若该户居民 8月份用水 8吨，则该用户 8月应交水费________元；若该户居民 9月份应交水费 26 元，则

该用户 9月份用水量为________吨；

(2)若该户居民 10月份应交水费 30 元，求该用户 10月份用水量；

(3)若该户居民 11月份、12月份共用水 18吨，共交水费 52 元，且 11月份用水不超过 8吨，求 11月份、12

月份各应交水费多少元？

22．如图是某年某月的月历，用如图所示的“凹”字型在月历中任意圈出 5 个数，设“凹”字型框中的五个数分

别 a1，a2，a，a3，a4．
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(1)若 a1＝1，则 ＝______，若 a＝x，则 a4＝______（用含 x的式子表示）；

(2)在移动“凹字型框过程中，小胖说被框住的 5 个数字之和可能为 106，大胖说被框住的 5 个数字之和可能

为 90，你同意他们的说法吗？请说明理由；

(3)若另一个“凹”字型框框住的五个数分别为 b1，b2，b，b3，b4，且 b＝2a+1，则符合条件的 b的值为______．

题型八：幻方问题

23．幻方是中国古代传统游戏，多见于官府、学堂．如图有一个类似于幻方的“如圆”，将 ，0，

3，5，7，9 分别填入图中的圈内，使横、竖，以及内、外圈上的 4 个数字之和都相等．现已完成了部分填

数，则图中 的值是（　　）

A． B．5 C． D．5 或

24．请阅读下列材料，并解答相应的问题：

将若干个数组成一个正方形数阵，若任意一行，一列及对角线上的数字之和都相等（这个和叫幻和），则

称具有这种性质的数字方阵为“幻方”中国古代称“幻方”为“河图”、“洛书”等，例如，下面是三个三阶幻方，

是将数字 1，2，3，4，5，6，7，8，9填入到的 3×3 方格中得到的，其每行、每列、每条对角线上的三个

数之和相等．
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(1)请你将下列九个数： ，分别填入图 1 方格中，使得每行、每列、每条对角线上

的三个数之和都相等；

(2)在图 2 的三阶幻方中，x的值为______；

(3)在图 3 的三阶幻方中，该幻方的幻和可用 e表示为______；进而可得该幻方中 9 个数的和可用 e表示为_

_____；a，h，f之间的数量关系为______；

(4)图 4 的三阶幻方中，y的值为______．

25．请阅读下列材料，并解答相应的问题：将若干个数组成一个正方形数阵，若任意一行，一列及对角线

上的数字之和都相等（这个和叫幻和），则称具有这种性质的数字方阵为“幻方”中国古代称“幻方”为“河图”、

“洛书”等，例如，下面是三个三阶幻方，是将数字 1，2，3，4，5，6，7，8，9填入到的 方格中得到

的，其每行、每列、每条对角线上的三个数之和相等．

4 9 2 6 7 2 6 1 8

3 5 7 1 5 9 7 5 3

8 1 6 8 3 4 2 9 4

图 1 图 2 图 3 图 4
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(1)请你将下列九个数： 、 、 、 、 、0、2、4、6，分别填入图 1 方格中，使得每行、每列、

每条对角线上的三个数之和都相等；

(2)在图 2 的三阶幻方中， 的值为 ；

(3)在图 3 的三阶幻方中，该幻方的幻和可用 表示为 ；进而可得该幻方中 9 个数的和可用 表示为 ；

之间的数量关系为 ；

(4)图 4 的三阶幻方中， 的值为 ．


