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专题 01 平行线中的拐角模型

题型一：内拐模型

题型二：外拐模型

题型三：多拐点模型

内拐

结论：∠BOD=∠B+∠D 结论：∠BOD+∠B+∠D=360°

外拐

结论：∠BOD=∠D-∠B 结论：∠BOD=∠B-∠D

多拐点

结论：∠B+∠BEF+∠EFD+∠D=540° 结论：∠B+∠O+∠D=∠BEO+∠OFD

题型 01 内拐模型 

题型点拨：过拐点添加一条平行线构成两组三线八角的基本图形.
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【典例 1】（24-25七年级下·上海·期中）如图，已知 ， ，那么 等于多少度？

为什么？

  

解：过点 E作 ，

得 （ ）

因为 （已知）

（所作）

所以 （ ）．

得 （两直线平行，同旁内角互补）

所以  ．（等式性质）

即  ．

因为 （已知）

所以  ．（等式性质）

【变式 1】（24-25七年级下·上海·期中）如图，直线 ， 交 于点 ， 交 于点 ，若 ，

，则 _______度．
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【变式 2】（24-25七年级下·上海闵行·月考）近几年中学生近视的现象越来越严重，为保护视力，某公司

推出了护眼灯，其侧面示意图（台灯底座高度忽略不计）如图所示，其中 ，经使用发

现，当 时，台灯光线最佳．则此时 的度数为________．

【变式 3】（24-25七年级下·上海嘉定·期末）某小区车库门口需要用到曲臂直杆道闸，模型如图所示．如

果 ， ， ，那么 ______°．

【变式 4】（24-25七年级下·上海奉贤·期中）在学习了《相交线与平行线》后，数学小组进行探究平行线

的“等角转化”功能的活动．
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(1)如图 1，已知 ， ．

①求证： ；

②探究 与 之间有怎样的数量关系？并说明理由：

(2)实际应用：如图 2是路灯维护工程车的工作示意图，工作篮与支撑平台平行，如果 ，那么

的度数为 

题型 02  外拐模型

题型点拨：

外拐模型的解题策略和内拐一样，过拐点作条平行线，构造两个组三线八角的基本图形.

【典例 1】（24-25七年级下·上海嘉定·期中）如图，已知 ， 与 交于 点， ，

，则 的度数为多少？

【变式 1】（24-25八年级上·全国·课后作业）（1）已知：如图（a），直线 ．求证：
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；

（2）如图（b），如果点 C在 AB与 ED之外，其他条件不变，那么会有什么结果？你还能就本题作出什

么新的猜想？

【变式 2】（23-24七年级上·吉林长春·期末）如图，直线 ， 和 的数量关系是（    ）

  

A．                  B．

B．C． D．

【变式 3】（24-25七年级下·上海奉贤·期中）如图，已知 ， 交 于点 ， ，

，那么 ___________

【变式 4】（24-25七年级下·湖南株洲·期末）①如图 1， ，则 ；②如图 2，
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，则 ；③如图 3， ，则 ；④如图 4，直线   

EF，点 在直线 上，则 ．以上结论正确的个数是（    ）

A．1个 B．2个 C．3个 D．4个

题型 03  多拐点模型

题型点拨：

多拐点是指在两条平行线之间包含两个或多个拐点，解题策略是过拐点作平行线，构造两组或多组三线八

角的基本图形.

【典例 1】（24-25七年级下·江苏无锡·期中）如图， ， ，则 ， 和 的数量关系是

___________．

  

【变式 1】（24-25七年级下·辽宁·月考）如图所示，AB∥CD，则∠A+∠E+∠F+∠C等于（   ）
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A．180° B．360° C．540° D．720°

【变式 2】（24-25七年级下·河南·期末）（1）如图 1， ， ， ，直接写出

的度数．

（2）如图 2， ，点 为直线 间的一点， 平分 ， 平分 ，写出 与

之间的关系并说明理由．

（3）如图 3， 与 相交于点 ，点 为 内一点， 平分 ， 平分 ，若

， ，直接写出 的度数．

【变式 3】（24-25七年级下·上海崇明·期末）如图， ，点 位于两平行线之间且在点 、 的右

侧，分别作 和 的平分线交于点 ，再分别作 和 的平分线交于点 设

的度数是 ，则 的度数用 表示为___________．
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【变式 4】（23-24七年级下·福建厦门·期末）如图，已知 ，点 B在 上，点 C在 上，点 A

在 上方， ，点 E在 的反向延长线上，且 ，设 ，则

为度数用含 的式子一定可以表示为（    ）

A． B． C． D．

1．如图， ，那么 三者之间的关系为（    ）．

  

A． B．

C． D．

2．如图， ， ， ，那么 ＝____________ ．
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3．如图，如果 ， ， ，那么 ______度．

4．如图， ， ， ，那么 的度数是_______．

5. 如图， ，已知 ， ，则 _________ ．

6. 如图，已知 ， ， ，则 _____．

7. 如图，将 为 的直角三角板 的直角顶点 放在直尺的一边上，则 的度数为
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_____________．

8. 如图所示，AB∥CD，∠E＝37°，∠C＝ 20°，则∠EAB的度数为__________．

9. 如图，若 ，则∠1+∠3-∠2的度数为______

10. 如图， ， ， ，求 的度数．

11. 一大门栏杆的平面示意图如图所示， 垂直地面 于点 ， 平行于地面 ，若 ，

求 的度数；
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解：过点 作

，

______ _____ ______（______）

（余下的说理过程请写在下方）

12. （1）如图（1） ，猜想 与 的关系，说出理由．

（2）观察图（2），已知 ，猜想图中的 与 的关系，并说明理由．

（3）观察图（3）和（4），已知 ，猜想图中的 与 的关系，不需要说明理由．

  

13. 【感知探究】如图①，已知， ，点 在 上，点 在 上．求证：

．

【类比迁移】如图②， 、 、 的数量关系为 ．（不需要证明）

【结论应用】如图③，已知 ， ， ，则  °．
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14. 已知点 是直线 ， 所确定的平面内的一点．

(1)如图 1，若 ， ， ， 与 平行吗？为什么？

(2)如图 2，已知 ，求出 ， ， 之间的数量关系；

(3)在图 2的基础上，延长 至点 ，延长 至点 ，过点 作 ，连接 ， ，且

，过点 作 平分 交 于点 ，如图 3所示．若 ， ，

求 的度数．


